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-THIL tam animo vnquam verfaui, Andrea do&ifs.
J quam vt corum, qui de bonis litteris bene meren-
Al tur, nomina pofteritati commendarem. Tum vero
NN precipuam quandam diligentiam adieci, fi tales cum
eruditione humanitatem coniunxiffent. Quamobrem
cum te non {olum Hebrzarum, Grzcarum ac Latinarum littera.
rum {cientiam haud mediocrem, fed etiam Mathemeticarum ha-
bere intelliganm , humaniffimum quoque {femper expertus fim, vi-
fum eft, hoc meum Opus nulli melius poffe dedicari , quam ti-
bi, 4 quo poflit & emendari, ( {i manus mea -imiperium mentis
tranfgreffa fefelliffet) & legi cum voluptate, & intelligi, tum ve-
10 etiam cum authoritate commendari. Hoc exemplum, nifi fal-
lor, & alij fequentur, ac opera fua, non nifl in ea quam traftant
arte eruditis dedicabunt. Accipe ergo amoris ¢rga te mei, & of-
ficij in me tui, tum praclare fimul eruditionis twz perpetuum
teftimonium. Et quanquam tu talis fis, quem tua virtus omnibus
rmotum faciat, tamen-cum_Alexander , & Czfar , fa&is fuis no-
tiffimi , aliorum moriumentis infcribi defiderauerint, cumque Pla-
to, qui mira.illa per fefe conderet, aliorum tamen friptis lauda-
ri concupiuerit , {pero meum hoc qualecunque officium tibi quo~
que non'ingratum effe futurum, q'uﬁd & in his fortuna quzdam
dominetur, pereantque meliora fzpe {eruatis deterioribus. Et fit
modo de hoc qualecunque iudicium tuum , certum thihi tamen
Tom. ly. - ° ' T 3 eft,
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eft, officio meo me fatisfacere debere. Atque vtinam contingat
illuftriore cxcmplo, animum meum erga omnes oftendere, qui
eo animi candore funt, quo re in ftudiofos noftri temporis fuifle
femper agnoui. Sed dabitur forfan occafio melior , etli non de-
tur, hanc tamen , qualifcunque fic, periiffle mibi nolim. Vale.
5. Idus Ianuarias, M. p- xLv. Papi.

LECTORI

> ABES in hoc libro , fiudiofe Lettor Regulz-w Algebraicas (Italide la Cof

Y [ vocant) nowis adinuentionibus, ac demwonffrationibus ab Authore ita lo-
N cupletatas , vt pro panculis antea wlgd tritis , iam feptuaginta enafe-
® rint. Neque folsim, vbi vnss numerus altert , ant dewo uniy verumetiam,

wbi dwo duobus , aut tres wni aquales fuerint , modum explicant, Hunc
pustems Libram ided de nouo edere placuit, parsim vt boc abftrufifiimo , & plant in-
exhauflo totius Arithmetice the[auro in lucem erato e quafi 1 theatro quodam om-
nibus ad ﬁ)efiﬂndum appefito Lettores incitarentar , vt reliquos Operis Perfeits Li-
bros, tanto awidits ampletantur , ac minore faftidio perdifcant: paytim quia ab
Aushore recens diligenter recognitus & aultus fit,

—

CAPVYVT PRIMVM.

De duabus equationibus in [ingulis
capitulis.

A Ars olim 3 Mahomete , Mofis
Arabis filio initium {umpfit. Etenim
huius rei locuples teftis Leonartus Pifanus.
Reliquit autem capitula quataor, cum fuis
demonttrationibus , quas nos locis fuis af-
eribemus. Poft multa verd temporum ipte:-
ualla , tria capitula derivativa addiva illis
funt, incerto authore quz tamen cum prin-
cipalibus , 3 LacaPacciolo pofita funt. De-
mumetiam ex primis, alia triaderigatioa, 3
quodam ignoto viro inuenta legi, hec ta-
men minime in lucem prodierant , com
elfent alijslonge utiliora” nam cubi & nu-
meri & cubi quadrati: eftimationem doce-
bane. Verlim temporibus noftris , Scipio
Ferreus Benonienfis , capitalum cubi & re-
rum numero aqualiom, inuenit , rem f{ané
puichram & admirabilem. Cum, omnem
Jhumanam {ubrilitatem, omuis ingenij mor-
*ualis. claritatem ars hze fuperet , donum
profedd ceelefte , experimentum autem vir-
tutis animorum , atque-adedilliftre , ue qui
hizc attigerit, nihil nonintelligese poffe fe
credat. Huius @mulatione Nicolaiis Tarta-
lea Brixellenfis ,.amicus nofter, cum in cer-
tamen cum illius difcipulo Antonio Maria
Florido veniffet ; capitnlum.ideny , ne vin-
ceretur; jpuenit,, qui mibi ipfum multis
precibus exoratus tradidit. Deceptus enim

ego verbis Luce Paccioli , qui ukteafua ca-.
pitula, gengrale ullug aljnd cfepoffe negar

{ guauquam tot iam antea rebusimie in-
mentis {ab mdnibas effer) delpetabam ta-
men inuenire, quod; querere non aydebam.
Jnde agtem, illy habito , demonttrationem

venatus, intellexi complura alia pofle habe-
ti, Ac eo ftudio , auftaque iam confidentia,
perme pan'mi »ac etiam aliqua per Lodoui-
cum Ferrarium , "olim alumnum noftrum,
inueni. Porrd quz ab his inuenta {une , illo-
rum nominibusdecerabuntur , cetera, qua
nomine carent , noftra funt. At etiam de-
monftrationes , preter tres Mahometis , &
duas Ludouici , omnes naftre {unc , ingulz-
que capitibus fais praponentur , inde regu-
la addita , fubijcietur experimentum. Er
quanqui longus {ermo de his haberi poflet,
ac longa capitalorum feries fubiungi, finem
tamen exquifite confiderationi in cubo fa-
ciemus , cztera , eriam fi generaliter, quafi
tamen per traffennam tractantes , namque
cim pofitio lineam, quadratum fuperficiem,
cubus corpis folidum referar , nz utique
ftultam foeric , nos nlerd progredi , qué na-
turz no licet. Iraque fatis perfe@¢ docuille
videbitur , quiomnia, que ufque ad cubum
funt, tradiderit, reliqua quz adijcimus,quafi
coaftiautincitati , non ultra tradimus. In
omnibus autem pracedentium ;, ac maxime
librorum tertijac quarti, meminiffe operz
precium fuerit , ne veliceramtradendo nu-
gax efficiar , aut obfcurior ‘pratermittendo.

Iam enim docuiffe nos meminimus, quz 2
fint impares , aut pares denominatiores:
Namque quadratum , & quadratum qua-
drati , cnbumque quadrati , acdeinceps una
femper intermiffa pares , rem autem fea po-
fitionem , cabum , pritapt. dc fecundum,
Relatum , imparcs vocamits denominatio-
nes. At vero quod tam.ex 3.quamex m. 3.
fic 9. quoniam minus in minus ductum pro-
ducit plus:-At in imparibus denominationis

_ buscadem feruacat natura : feu quod dici~
mus debitunt, expofitione ulla numeri ved

producipiotelt’; jam meminiffe. oportet dis
lucidius explicatum.
$i igitur par denomipatio, mumero-xqua- 3
s
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lis fic , rei zftimatio duplex eft , m. & f.al-
teraque aleeri xqualis , velut , {i quadratum
aquenr 9. reseft 3. vel 3. m. & fi =quetur

16. teseft 4. vel M. 4. & fi quadratum qua-
drati 2quetur 8 1. rei zftimatio eft ;. vel m.
3. Componere autem pares denominationes
non eft admodum receffarium, quia quadrati
qaadratum ad deriuativa capitola pertinet ,
verum fi diligenter hac, qua feribam, ani-
maduerteris , cum hacregula etiam voto tuo
fatisfacies , nam cum quadrarum & qua-
drati quadratum numero zquantur , eadem
erit ratio quax in fimplici , duplex zquatio
{cilicer , altera p. altera m. inuicemqne
zquales , velut 1. quadrati quadratum f.
3. quadratis zquantur 28. pofitio va.
let 2. vel 2. M. At vero, fi quadrati
quadratym & numerus , zqualia fint qua-
dratis , demonftrabimus fan¢ cap. 8. duas
efle rei eftimationes veri numeri, totidem
autem habebit per . fingulas fingulis cor-
refpondentibus zquales , velut fi dicam 1.
quadrati quadratum §. 12. zquatur 7. qua-
dratis, puﬁcionis xftimatio eft, vel 2. vel m.
z.vel B3, vel M.me. 3. & fic {unt quatuor
aquationes. Quod i caruerit zftimatione
vera , carebit etiam ea, quz’ eft per m.
velut 1 quadrati quadratum p.12.2quatur 6.,
quadratis,quia non poteft &quationem verd
habere, carebit etiam ficta,fic enim vocamus
eam, quz debiti eft fen minoris, At vero {i
quadrati quadratum numero & quadraris =-
" qualefir,una fempereft rei vera 2flimatio, al-
tera ei zqualis, ficta, vel per f.velue 1.qua-
drati quadratum zquatur 2.quadratis p. 8o.
rei zftimatio eft 2. vel M. 2. Eadem igitur
ratio in cxteris paribus omnibus denomina-
tionibus inter{e, cum numero ionguntur ,
at hoc per depreflionem quomedo fiat , in
quarto libro plent doenimus.

- Atimparium denominatienum, una tan-
tm zquatio vera et , nujla ia, cum
fole numero comparantur, velut due res
zquantur 16, zftimario rei eft 8.duecubi
@quantur 16. zltimatio reieft 2. femper au-
tem numerus cui compatantur denomina-
tiones, in hoc capirule verns , non fiGtus
{upponitur. Quid enim tam ftultum , quim
fundamentum ipfum infirmare , quanquam
tamen ratio oppofita_in oppofitis eflet ob-
leryanda, eademigirureftratio, ubi plures
denominationes numero kcqﬁrr}'p_agagt‘ut s €tid
fi mille forent , unaeric aftimatio rei vera ,
& nulla fika, velug 1. cubus p. 6. pofitio-
nibus , zquatur 20. rei 2ftimatio nulla et
prater 2. neque veraneque fidta.

Cum vérd duz denominationes cum nu-
mero comparantur , aut ambz impares , &
comparatio fiet- ad extremam, vel ad me-
diams(nam de-ea qufit-ad numeram , jam
in precedenti regula dictumet),  vel altera
impar, ajtera par, (nam de ytraquepari in
tettiaregula generaliter diximps). §i igitur
extrema denominatio, cubus fcilicet, cum
numgero medig ; id-eft pofirionibus compare-
tur , vide an ex doabus tertijs numeri rerum
in radicem tertic partis.siufdem numeri fiat
ducendo, namerus propofitus autmaier,aut.
minor, {3 igitur fist numerus propofitus ad
unguem » climatiorei et duplex ,, & una

vera, {cilicer z.. ipfa, quz duta eft. Exem-
plum,cubus p-16.zquatur 12.pofitionibus,
ducto igitur 8. qui; eft % de1z. numero re-+
rum in 2. radicem 4. qui eft +numeri re-
rum, fit 16.numerus ®quationis propafitus ,
eftimatic ‘gitur eft 2. radix 4.& alia cft 2fti-
matio ficka , & eft correfpondens verg , cubi
¢qualis eifdem rebus , & eidem numero, ue
in exemplo , i cabus ¢quatur 12.1ebys p.
16. numero , vera gftimatio eft 4. igitur G
cubus . 16, gquatur 12. pofitionibus, ¢iti-
matie rei eft M. 4. nam 12.1es {unt M. 48.
& cubus m. 4.eft M. 64. cui addite 16, fir
m. 48. Qned fi productum ex < numeri re-
rumin . tertig partis einfdem numeri , {u-
peret numerum zquationis propefitum, tunc
capitulum habebit tres zquationes, duas
veras , & tertiam fikam, Exemplum, 1.cu-
bus 5. 9. zquetur 1 2. 1ebus , una gquatioe
num veraelt 3. alia g. 5 + M. 12, tertia
ficka ex his (emper aggregatur , & refpon-
det cftimationi cubizqualis eifdem rebus
& eidem numero verg, & eft &. 5 p. 14 &
ita reliqua fika, de qua diximas , in alip
exempio , aggregaturex duabus veris , {ed
quia verg {unt inuicem zquales , ideo fidta
{emper dupla eft verg. Manifeftum eft igi-
tur , qudd falfs zquationes fen ficte , capi-
tulicubi & numeri zqualium rebus, refpon-
dent ¢quationibus veris capituli cubi z-
qualis rebus & numero , ubi res & nu-
merus fint idem. At verd ubiex tali multi-
plicatione 8. tertie pastis numeri rerum , in
duas teeias cinfdem numeri fiat minus nu-
mero propofito,tunc nulla erit equatio vera
fed una fidta , equalis verg capituli cubi
cqualis totidem rebus & eidem nymero,
velut 1. cubus . 21, ®quatur 2. rebus
quanquam carcatvera gquatione, ficta ta-
men eft M. 3. & hzceft ghtimatio vera cubi
aqualis dyabus rebus ac numero viginiti
uno. ) A

Ex his non difficile eft venari, quot ¢qua- ¢
tiones habeat capitalumy cubi zqualis rebus
Scnumers. Si igitur ex - numeri rerum in
radicem tectix pattis ciufdem , fir numerus
propofitus , capitalym habet duasgquatio-
nes , veram zqualem fiGte przcedentis re-
gule , & fitam zqualem verg , ideo veraett
dupla fiGkz, quia ibidem fi®a eft dupla
verz, ut. 1.cubus #quatur 12, rebus & 16.
numero, zquatio veraeft 4, & ficta eft m.
2. quiafi 1. cubus$p. 16. =quatur 1 2. pofin
tionibus , zftimatio vera eft 2. & fita m. 4.
Quod (i ex dicta mulriplicatione proueniat
plus numero @quatienis, zftimatio vera erit
vna refpondens fallg przcedentis regul¢, &
falfa. duplex , viraque rcfpondens verz
précedentisregule, ut fi cubus 2quetur 1 2.
pofitionibus p. g.zfimatio faa viraqueeft
B §3 M. 1 W, & 3.0, & veraelt B 5

‘p. 15 &ita vides, gualiter fallzveris, &

verg falfis fibi inuicem refpondent,ex amba-
busaatem falfis conflatur vera , sam, ex ge.
53:1 m, 18 3. ficme. 5":_ ﬁ; ":'." Q"_I_O;d 6 cx
tali producto fiar minus numero zquationis,
gitimatio eft una tantum ,-& vera, ficut in
precedenti regula eft unatantum & fila,
velue fi cubus. zqualis_ fic. duabus rebus &
3. nusmero ;zquatio eft 3. ficut in cubo p.
4 1L
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21. 2quali duabus rebus ®ftimatio fidta eft
m, 3.

In capitulis autem in quibus zquantur’
inuicé numerus & denbminatio par & ‘m-
par; aut par eft extrema, vt quando quadra-
tum & pofitio & numerus #quantur inuicé,
aut denominatio extrernaeft impar,ur quan-
do cubus & quadratum @quancur numero,fi
igitur quadratum zquatur pofidonibus &
numero , habebit duas aquationes, unam
veram zqoalem ficke, capituli quadrati &
rerum earundem zqualium eidem numero,
& aliam fidtam zqualem vere alterius capi-
tuli. Exemplum, {i quadratum & 4. pofi-
tiones xquentur 21. @(timano vera eft ;.
& fida . 7. & fi quadratum xquatur 4.
pofitionibus, & 21. zltimatio vera eft 7.
& fita . 3. ideo habitis veris , mutud ha-
bentur hicte , quemadmodum in preceden-
ti reguly , fed diverfo modo, nam hic ex-
trema extremis , ibi media extremis compa-
rantur. Nam ibi capitulum cubi & numeri
xqualis rebus, comparatur capitulo cubi
zqualis tebus & numero, hic capitulum
quadrati & rerum zqualium numero, com-
paratur capitulo quadrati @qualis iebus &
numeto. At quando quadratum & nume-
rus @quantur rebus, & cafus cft poflibilis,
tunc funt duzx folutiones verz , v dicendo
quadratum p. 1 2. quatur 7. pofitionibus,
pofitio poteft effe 4. vel etiam 3. nam in
viroque verificatur , nift quando numeras
elt »qualis quadrato dimidi) numeri radi-
cum , nam tunc {olum eft vna zquatio ,
{cilicet dimidium numeri ipfarum radicum.
In hoc autem capitulo nunquam poteft el
{e {olutio ficta, nec zquatio per minus, fed
vbi eft (olutio per verum numerum, eft
duplex, vbi caret {olutione vers, non tamen
magis potelt folui per zquationem fi-
Gam. ) ‘

g Siverd zquatio dueratur in capitulis
cubi, quadratorum & numeri, tunc fi cubus
zquatar queadratis & numero, tunceft voa
rantim folutio vera: velur fi dicam , cu-
bus quatur tribus quadratis f. 16. res va-
let 4. & nop potett alia inueniri.

Zerandum. NoTANDVM, qued in omnibus capi-

tulis in qouibus eft vna tantim folutio,
aquatio eft facilior inuentu, & nitidior, ve-
lucin capitulo’ cubi & reram aqualium
namero & cubi zqualis quadrato & nu-
mero, & in capitulo cubi zqualis rebus &
numero, ¥bi productioilla ex % numeri in
. terti® partis eft minor numero. Idem
dico, vbi cubus cum numero zquatuor re-
bus, & non poteft haberi nifi ficka zquatio,
reliqua autem in quibus multiplex eft =-
fimatio rei , {unt difficiliores & confule.
Si igitur cubus & quadratam aquantur
numero, tunc &ftimatio rejeft vna tantim
per plus, vbi ex' - numeri quadrati in qua-
dratum duarum tertiatum eivfdem numeri
fiat misius numero zquationis, 8 hzc zfi-
matio eadem eft fidke , corrélpondenti ca-
pitulo cubi & numeri zqualivm quadeatis
fub eadem quantitate. Exemplum. Cubus
& tria quadrara zquaritur 20. tanc quia ex
1. tettia parte numeri-quadratorum i 4.
quadratum  doarum  tertigrgm fiv minus

quam 20. dico qudd noneft nifi ynazqua~
tio, & res valent 2.& hae eft zftimatio pet
m. cubi f. 20. axqualis tribus quadratis.
Vbiverd ex ea multiplicatione talis nume-
ru¥ pollit producl, erit vna zflimatio vera,
& dug fidtz, & vera corre{podebit fictz alres
rius capituli,& rurfus ficke veris. Exempld,
Sidico,cubus & 1 1.quadrata @quantur 7.
res eft p2. 40. M. 4. pro vera zftimatione,
fed pro ficta eft 3. . vel z. 40. p. 4. 1,
Et fi cubus cum 72, zqualis fit 11. qua-
dratis, zftimationes verz funt 3. vel 8. 40.
p- 4 & fidtaelt m. 40. M. 4. . ldeo qua-
rendo fidtam femper quarimus veram, &
correlpondentem alterius capitali.

Notum eft autem ex hoc, qudd capi. Noraadane

tula quedam habent duas , quzdam vnam
zftimationem , & quando habet tres, in
vna parte capituli, habent poftmodum
vnam tantlm in reliqua, velat capiculum
cubi zqualisrebus & numero in parte in-
feriore, & capitnlum cubi & quadratorum
zqualium numero , & capitulum cubi &
nurmeri zqualium quadratis aut rebus, nam
in vna parte habent tres aquationes, in
alia voam tantim, & {imiliter capitulum
quadr. quadrati , & numeri zqualium
quadrato in vna parte habet quatuor -
quationes , in alia poftmodum nullam.
Quzdam verd habent duas per totum , v
capitglam quadrati & rerum zqualium nu-
mero, aut capitulum quadrati mqualis re~
bus & numero: qua verd habent vnam,
funt, vt capitulum cubi & rerum zqualium
numero, & capitulum quadrati & numeri
xqualium rebus, quod habet duas xqua-
iones in vna patte; inalia peftmodum nul-
lam.

Et {cias, quod xquationes capitulorum,
cubi & quadratorum xqualium numero,
item cubi & numeri zqualium quadratis ,
ficfe habent, quod differentia =quationum
verarum & fictarum (emper eft numerus
quadratorum, velut, i cubus & 7z. zquan-
tur 1 1. quadratis, zquatio fictaelt p. 40.
. 4. verz funt ne. 40. f. 4. & 3. differen-
tia, B2 40. M. 4. & 7. P. Be. 40. eft 11, U~
merus quadratorum , & ita, fi cubus & 1.
quadrata zquentur 72. numero.

In hisautern capitulis, qua duplici deno-
minatione, impari & vni pari ac numero
conttant, fi cobus & res, zquales fint,
quadratis & numero, zquationes -poflunt
efle tres, & omnes vere, & nulla fidta,quia
vt diGum eft, minus ciim ad {olidum dedu-
citur , fir minus ; & ita minus zquale effce
plus, qued efle non poteft,

Vbi verd cubus , quadratum & res, x-
quales fint numero, tonc tres etiam erunt
zquationes, altera p. duz . & hoc, 6 fub
eildem denominationibus quadrara zqua-
ri poffunt febus numeré & cubo, & zqua~
tiones vere hic, {unt figg inilio exemplo,
t cubus §. 6. quadratis, §: 3. rebus, xqua-
tur 8. tuncréi vera#ftimatio habetur ex ca-
pitalo {uo, deinde-habet ¢ltimationes fidtas
capituli ,-1. eubus f. 3. rebus’ §. 18, 2qua-
liam 5. qaadratis; & vna earum eft 3. alia
. 8- f- 155 igitar M. 3. vel . 5. 84 F.
1+ et zftimatio fika , 1. cyubi - 6. qua-

dratis
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dratis §. 3. pofitionibus zqualium 18. &
cum hoc eft etiam tertia mquatio vera.

Ex hoc habentur tres . zquationes cd-
pueali ,.cubi , rerum, & nureri 2qualium
quadratis, vbi 2quatio pofibilis ,.cognofci-
turautem hog ex [uis cfpimlfrs, earum igi-
wr duz vere funt & @quales, vt dictam
eft,zquationibus capituli totidem quadyato-
rum & rerum & cubi zqualiumi numero ei-
dem, vt in exemplo dicto, tertia autem ves
re relponder alterius capituli, 8 eft fickas
ideo zquatio capituli 1. cubi f. 6. quadrati
P- 3- pofitionibus, vera eft 2quatio per! m.
<apituli, 1. cubi f. 3. rebus §. 18. 2qualium
6. quadratis. At vbi quadratorum numerus
minor {it quam vt poflic #quari cubo re-
bus & numero, tunc.vna eft 2quitio vera,
nulla fi&a, atin capitulo guadratoram -
qualium enbo rebus & numero vna fidta,
nulla vera, velat dicendo s 1. cub. f. 1. qua-
drato p. 2. rebus zquantur 16. rei vera -
ftimatio eft 2. & hec eft fita quatio cubi
& duarum rerum & 16. zqualium 1. qua-
drato.Manifeftum igitar eft, capitola cubi
quadraterum , rerum, wrqualiom humes=
ro: etiam cubi rernm & numeri, z-
qualium quadratis ingicem fibi refpondes
re.

1o Pariter capitulum cubi, @qualis quadra-
tis, rebus , & numero , refpender capitulos
cubi, quadratorum & nurheri, equaliom
rebus , idecque vbi res admodum paucz
funt, et &quatio vna fidka, kqualis vere
correfpondenti aleerius capituli cubi-zqua:
lis totidem quadtatis rebus & pumero. E-
xemplum, S1 cubus aqualis fir 2: quadratis
1. pofitioni 6. numero, res valet 3. nec
plus aut minus, quia fi cubus & 2. quadtata
& 6.numerus, 2quantur vni pofitioni, nol-
la poteft quatio vera effe, fed ficta erit m.
3. quz erat vera in alio capitulo. Quod fi
tes tot fint; vt capituluth cobi , quadrato-
fum , numeri, equalium rebus , poffit has

bere zquationem veram, tunc zquatio ve-

1a duplex erit, & vna fika; correlponden-
tes duabus fidis, & vni verz alterius ca®
pituli. Exemplum, Si cubus 8 3. quadrata
& 6. numerus, zquales fint 20, rebus; du=z
erunt 2quationes ver, (eilicet 3. & g, 1.
M. 3. &cvmafita, feilicet Be: 11 f. 3.1
Igicar zftimatio cubi; @qualis 3. quadra-
tis, 20. rebus, 6. numero, vera eft, ge. 114
p-3.8cdug fift erunt; 3. .8 Be.11.M. 3.0
It Eadem ratione capitula cubi & quadras
torum xqualium rebus & numero, & cubi
ac nuther, equalinm quadratis & tebus, i«
bi inuicem refpondent. Vbi igitur capitu-
lum cubi & numeii 2qualipm rebus & qua-
dratis non:habet 2quatiohem veram , ha-
bebit vnam, tantim. fitam gequalem vere
alterius capituli. Exempluny'y; v, cubus f.
7 2.@quatar 6.quadratis p. 3. rebus,rei fiGta
zftimatio e, m. 3. rebus, ei it :#ftjma-

- tioeft, M, 3, & hac eft vera, vnius cubi&

Et ficut capitulg
lism 6. quadratis.§. -3{.rebus ;. car
zftimatione ; fic capitalum 1. cobi §. 6.
qQuadratis 2qualium .bus{'ﬁ.;, 72~ caret fi-

9- quadraterm zqualium 3. rebus & 2.
~.¢ubi.p. 72. Fqua-.,
' verd |

Saigt %Bj'yéapi:ulﬁm_,cubi&«numm ®quas

lium quadratis & rebus habet veram a(t-
matiohem , habebic duplicem , & wvnamn
fictam, correlpondeittes duabus fitis , &
vni verz alcerins capituli. Exemplam; cu-
bus . 4. 2qualis fit 3. quadratis . 5. re.
buss tunc verz zltimationes funt 4. vel 3.
Ag @ty fiGta vero elt 5 . 145 L
& hzceft vera =iltimatio capiruli cubi & .
quadratorum equaliom §. rebus & 4. nu-
mero, & relique duzy {cilicer 4. & g 12-
m. = funt @, in eodem caflu & fidtz.

Eft etiam manifeftum , quod-fi-quadrari
quadrata & res & numetus comparentur ;
regula {eptima ineis ad vnguem locuin ha:
bebit; ficut -inquadrato rebus & pumero;
conferendo capitula capitulis, eadem-ratio
in reliquis deriyatiuis. e

DEMONSTRATI0:.

Er iam opportunum eft, vt oftendamus 1 4
hze demonftratione, quod etiam in toto
hoc libro faéturi fumus, vt rebus tam ad-
mirabilibus, vitra experientiam ; fidei ratio

b o

- e T
.l
1. b e .

accedat. Sit igitur ratia exempli, a. b. cu:
bas,cum b.c. numero zqualis d.e. quadratis
cum e.furebus,& fit h. zltimatio vera,quia
igitur ex fuppofito, a. c. zquatur d. £. fiat d.
g- zqualisa. b. quia igitur d. e. (uperata. b
ing.e.&b.¢ eftequalis g. f. ex commu-

- ni animi fententia, erit b. ¢. mator £, e. in

g-e.8-qualis exceilus d: e: fuper 4. b talis
b. c.{upere. £. Ponatar igitar h. minus, 8
fita zquatio , ‘erit igitur a- b: & e. f. fn. fed
d.e. & b: c. iemanent:f. quia igitur diffe-
reatia a.b. & d. e eft g.e. & differentia. b
c. & e f. eft etiam g€ & rantum eft de-
trahetea, b, exd.e: & e f. ex bic. quan-
tum addere eas tanquam m. fequitut quéd
pofita zftimatione pofitionis; . h. quod a.
b. cumn d. . zquatur b. c. éum e, £ vtrum-
que-enim aggregatiim eft refiduum g. e.igi-
tur.cubus cony quadiatis , 2quatur rebus &
nuniero: eodem: odo;-& rei efimatio eft
mi-hiquantom: feilieet in ‘alia zquatione
fuividem in-aliis.- :

Sequitur etiam , quod aggregatum par-
tium in vno, eft @quale differentiz-mutua
in reliquor velut fi-dicam ; cubus & 10. 22
quantur: 6, quadtatis.8e 8. rebus, & zfima-
tioin hoc capitulo fit vera, erit in capitula
cubi & 6. quadratoruin qualiam §. rebus
&: 10, numero.in ficta “eftimatione, aggre=
gatum ex cubo & 6. cenfibus, zquale diffe
rentiz cubi & &. eenfuusm in veta ftimas
tione, vel 10. & 8. rerum ineadem verazs

. ftimatione, & tatitum:etkic aggregatum 8.
-yerum & numeri in fitta 2quatione:
. ‘Et ehm fierint numerus-8¢ extiemna de- 14

nominatio 2qualia, medix aut mediis dua-
buis aut quotquot s habebit eapitulum duas
zftimationss, Nam curi {ub aliquo numerc

g
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medix poffint excede-

reextrémas » vt 100. ¢ 13 ‘
quad. 1. cu. p. fic a

a. b. rei zftimatio,

Cum igitay contingar aqualem fiexi 1. cubi
centum quadratis diminuta zftimatione &
ftante numero vt it a. ¢. vel au&to cubo,
& fic augebitur xftimatio, v fit a. d. igi-
tur 100. quoad xquaiia 1.cu. p. 1. habent
duas zltimatienes. Et pariter i fuerint de-
nominationes medix plyres , etiam i cen-
tum forert, quiafubeunt rationem vnius,
quoniam =zftimatione murata omnes pari-
ter denominationes mediz augentur aut
diminunntur.  Sed §§ extrema denomina-
tiones inuicem .

zqtiales  fint

cum mediis al- a l )

ternatis, vt cu- (

bus & res fint — 1 Kk |
zquales qua- c o l, =
dratis & nu- cl\-—-f"“‘l’ )

mero , dico

qudd poterunt effe tres zflimationes. Sic
enim a. numerys cum b. numero quadra-
torum , zqualis , cim res et de cubo k.
& numero rerum € Et ponatur F. magna,
igitur pofita d. e. patua poteiit cenfiftere
zquatio , quia quadrata & cubus minora
reddantur ob d. e. paruitatem. At fi qua-
drata exuperent cubum, & res iuxta ea
qux didta {unt, habebunt =quationes dyas,
vel auéta propter cubi magnitudinem , vel
diminura ob incrementum reram igitur e-
funt tres.

Carvr 1L

De numere omniwm Capitulorum.

AT capitula, que generaliter {cire con-
uenit, vique. ad folidum extenduntur
cubum, fimplicia verd, quoniam vnius {unt
generis, in vaum contraximus , quanguam
ipfum vlque in infinitum extendatur. Qua
verd cum nimero quadratum & pofitio-
nem habent, tria funt, & quamuis duas
fortiatur @ftimationes ¥num eorum ; quia
ramen fimul ille confunéte funt,tria tantim
dicemus efle capitula. At verd cubi &rerii &
numeri tria, verim cm vihum illerum duas
habeat zquationes , in quatuor euadunt ,
totidem flunt ex cubo quadratis & nume-
ro, iam igitur duodecim. At cubi quadra-
torum politionum ac numeri, feptem , in
€orum autem quatuor gemine xquationes,
quare vndecim fient capitula omnia, igitur
prima & generalia viginti tria, horum
primo pretermiffo , quodlibet derinatina
duo fibi iungit, alterum quadrati , alterum

Capitula primitina.

cubi ratione , exnnt igitur generalia deriua-
tina quadraginta quatuor. Poft hzc duealia
funr ignotx quantitatis, alterum clun mul-
tiplicaiur , alterum com fumitar. Eft pra-
terea vngm generale mediorum. Omnium
igitur primorum notabilium numerus vi-
ginti fex , derivativorum quadragintaqua-
wor , omnium colle@io fepruaginta. Pott
hec autem plura alia edam fingularia ad-
iecimus, {ed eorum maior voluptas quam
neceflitas ; ea igicur non inter hee numera-
bimus.

Horum zutem neceffitas fic colligitur,
cum linex fuperficiebus, aut {uperficies li-
neis cogno(cuntur,’, quadratorum R Poﬁtio-
num, ac numeri capitulaopportuna funt,at
fi ex latere Tetragonico aut Solido , capitu-
lum (implex , cum vero trinm ignota duo
{upponuntur , eaque ad fuperficics ac li-
‘neas pertinent, quanticatis ignore, & rei
capitula exploranda erunt , atque ea fimpli-
citer, fi lince lineis compatantur ., produ-
&a vero, cum fupetficicbus , at fi lineis
corpora comparanda , cubi rerum & nu-
meri, {inautem fupcrﬁcicrum & corporum
& linearum ratio fit quarenda, capitla
cubi quadratorum pofitionum & numen
funt vtiliora. Porrd in his omnibus ad nu-
mecum femper comparatio fiet. Hee rato
prcipua eft , quanquam perfzpe omnibus
in vnequoque horum vii neceflarium fit,
operz precium tamen fuerit, (ingula hxc
defcribere, derinatinique [(uis adiungere pri-
mitiuis: {unt autem hec,

e

Capitula primitisa carentia derivatinis.

-

Numerus zqualis rebus, vel numerus
aqualis quadratis, vel numerus aqualis cu-
bis, vel numerus zqualis quadratis quadra-
terum , vel numerus &qualis nomini {ea re-
laco primo, ac ita deinceps comparando nu-
merum cuicunque denominationi.

Numerus & quadrata 2qualia rebus, vel
numerus & cubus zqualia rebus , vel nu-
merus & cobus 2qualia quadracis , vel nu-
merus & quadrati quadrata ®qualia rebus,
vel numerus & quadsati quadrara zqualia
quadrato , vel numerus & quadrati qua-
drata zqualia cubis , vel numerus & no-
men primum zqualia rebus aut quadratis
aut cubis & fic ab{que fine.

Numerus & pefitio , & ignota quanti- 3
tas,

Numerus & quadratum pofitionis, igno- +
ta quantitas , {fen numerus & quadratum
quantitatis ignotz & pofitio , feu numerus
cum quadrato pofitionis quantiratis igno-
t2, feu numerus & produdtum ex pofitione
in quaatitatem ignotam, cum altera ea-
rum, vel cum quadrate vaius carum.

1~

Eapituladerinatina.

1 Numerus ®qualis quadrato & g 1 Nuinerus zqualis quad. quad. & quad.

rebus.

drato.

2 Numerus zqualis cub..quad. & cub.

2 Numerus & res zqualia qua- ; 3 Numerus & quadrata 2quales quadr. quad.
4

rebus.

Numerus &, cubus zquales cubis quadrat.

s Numerus & quadratum zqualia g § Numeras & quadratum quadrati zqualia quadrat,
G

Naumerus & cubus quadran &qualia cubis.

4 Nu-
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4 Numerus zqualis cubo & re- { 7 Numerus zqualis quad. & cubus quadr.

bus.

8 Numerus 2qualis cob. & cubo cubi.

5 Numerus & res xqualia cu-{p Numerus & quadratum zqualia cubo quad.

bis.

o

bus ®qnatic prima.

~

bus &quatio fecunda.

1o Numerus & cubus 2qualia cubo cubi.

Numeras & cubus xqualia re-_} i1 Numerus & cubus quad. zqualia quad. zquat. pti.
12 Num. & cub. cubi zqualia cubo zquatio prima:

Numerus & cubus zqualia re- g 13 Num. & cubus quad. @qualia quad. aquat. {ccun.
14Num. & cub. cobi zqualia cubo equatio {ectnda.

8 Numerus zqualis quadrato & § 1 s Numerus 2qualis quad. quad. & cub. quadrati.

cubo. 16 Numerus zqualis cubo quadrati & cubo cubi.
5 Numerus & quadratum zqua- ) 17 Num. 8 quadratum quad. zqualia cubo quadrati.
lia cube. 18 Num. & cubus quadrati zqualia cubo cubi.

10 Numerus & cubus xqualia § ro Num. & cub. quad. zqualia quad. qd. quat.ptim.

quadrato zquario prima.

20 Num. & cub. cubizqualia cubo quad. qu. prima.

11 Numerus & cubus zqualia } 21 Num. & cub. quad.zqu. quad. quad. zquat. fec.
quadrato @quatio {ecunda. 22 Num. & cub. cubi 2zqual. cu. quad. =quat. {ecun.

12 Numergs zqualis rebus qua-
drato & cubo.

to & cube.

2 3 Num. zqualis quad. & quadrat.quad. & cub. quad.
24 Numeruszqualis cubo & cub. quad. & cub. cubi.

13 Numerus & res zqualiaquadra- § 2§ Num. & quad. zqualia quad. quad. & cub. quad.

26 Num. & cubus equalia cubo quadrati & cub. cub.

14 Numerus & res & quadratum ; 27Num, & quad. & quad. quad. zqualia cubo quadr.

2qualia cabo.

bus & cub. zquatio prima.
16 Numerus & quadr. zqualia re-
bus & cubo zqatie {ecunda.
17 Numerus & cubus zqualia re-

28 Num. & cubus & cubus quadr. zqualia cubo cubi.

30 Num. & cu. guad. zqual. cub. & cub. zquat. pri.
31 Num. & quad. quad. 2qu qd.& cu. qd. zquat.fee.
32 Num.& cub. quad. 2qual cub. & cu. cu. 4o, fec.
33 Num. & cub. quad. zqual. quad. qd.=quat. prim.

1§ Numerus & quad. zqualia re- 3 29 Nu. & quad. qued. zqual. qd. & cu.quad.equat.p.

bus & quad. 2quatio prima.

34 Num. & cub.cu. zqual. cu. & cub. quad. @qu. pri:

1§ Numerus & cubus zqualia re-; 35 Nu. & cu. quad. 2q. quad. & quad. qd. 2quat. {cc.

bus & quad. zquat. fecunda.

36 Nu. & cu. cu. ®qual cu. & cu. quad. 2quatio fec.

19 Numerus &res & cubuszqua- § 37 Nu. & quad. & cu. quad. 2qual. quad. qd. #qu.pt:
lia quadr, =quatio prima. - & 38 N & cub. & cub. cu.2qual. cu. quad. zquar. pri.
20 Numerus & res & cubuszqua~'§ 39 Nu.f quad.& cu. quad. 2qual. gd. qd. =quar.fec.
les quadr. zquatio fecunda. P 40 Nu. & cu. & cu: cu. 2qual. cu. quad. @quario fec.
21 Numerus quad.& cubuszqua- § 41 Nu. & quad.qd. & cub. qd. zqaul. qd. @quat. pri.

lia rebus zquatio prima,

42 Nu. & cu. quad, & cu. cu. zqual. cu. zquatio pri,

22 Numeras & quadrat. & cubus § 43 Nu. & quad. qd. & cu. quad. zqual.qd. zquafec.
2qualia rebus equatio fecun. @ 44 Nu. & cu. quad. & cu..cu. qual. cu, 2quatio fec

Carpvr IIL
De aquationibus capitulorum fimplicium.

ES TIMATI1O rei, eft quantitas.
£ X 4in qua veritatern experimur propofi-
torum in capitalo & quzftione.. Exemplum
eft, clim quis dixit ;*feci ex 10. duas pastes,
8 duxi earum fingulasin {e, & fuit produ-
Gorum diffetentia go.’ gitur nefcimus

quaz quantitas fit maior’ aut minot, pone-

mus minerem effe rem ignotam, Quam vo-
camys pofitionem , etit igitur pars maior

1. pofitio. It .Cigaétatum.
10. M. 1. pofit. | 1. quad;p.100.M. 20.pof.

| 1.quadrat. p-20. pofition.| 1.quad.§. 100.

6o. B. 20. pofitionibus, 2qualia 100.

20. pofitiones zbuales 4o.

refiduum ad 1o, fcilicet 10. . 1. pofitione,
tanc fequemur quod eft propofitii,& dumus
partes in fe,8 fiet quadratii minoris 1.qua-
dratom & ii . 100,020
pofitionibus, c
fiet 1,quadrarur f. 100; ex vna parte, & 1.
qQuadratum . 20. pofitionibus, horum diffe«

eft 'm. alteri parti,.

rentia fuit 6o. ex fipofito; addemus igitue
6o. minori parti , & tunc fient Zquales 1,
quadratum f. 100. & 1e quadratnm p. 20:
pofitionibus, p. 6o, abiiciemus 1. quadra-
tum & Go. ex vtradue parte 4 remancbunt
igitar 2¢. pofitiones 2quales 4o. quia fi ab
zqualibus #qualia-auferantus , que relins
quuntur funt 2qualia, dividendo igitur 4o.
pet 20. nbmeram pofitionum, exibit 2. =-
ftimetiq pofitionis, in hoe itaque 2. verita-
tem propofitz onis experithur , nam
fi eius ‘quadral “eft 4.ex 64. qua-
draro 8. refidui’ 2; o. abiiciatur ; relin-
quetur 6o. propofitus numerns.  Eft etiam
verum de 2. quod. proponitur in eapitulos
feilicet ‘quod quadratum- eius dqued eft 4.
cum 106, @quatyr quadrato pofitiosis 5
qued eft iterum 4."& 20. pofitionibus, quz
funt 40. & 6o. fimidl iunctis, nam viroqae
modo colliguntur 104. dicemus igitur me-
£itd, propterd o, qued 2, eft rei zftimatio,
& cum te@e operatus fueris , in 2ftimatios
ne feu zquatione , viraque experieatia {uc:
cedit. *

DimMonsirATIO

Vt verd rei vericas aperting deprelien-

“ datus ;s atque cum ea ratio , {cire enim eft

per demenfteationer , vt dicunt, intellige-
te, fint gratid exempli ; cubi tres =quales
14:
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24, & ponator ac latus vnivs enbi, & c d
alterius, & d b terti)+ quia igitar cubi funt

d

a c /T |

i

acqua’les inuicem, erunt &linera ¢, ¢ d,
db zquales. Cam igicur fecandum nume-
xum,fecundiim quem a ceftinab,qui eft 5.
diuidieur 2 4.quod eft cuborum quantitas &
fiet ex 19. quinti vel 17. fept!mi Elemen-
torum, & 31. vndecimi eiuldem, cubus
a c zqualis 8. igitur aclatus, erit 2. efti-
matio rei, ex quo colligitur generalis re-

gula.

Rerovi A

3 Deprime propofitas duas denaminatis-

nes ad nnmerum , i numerus non adfit,
&qualiter deducendo, cimaque altera fuerit
denominatio, altera numerus , diuide nu-
meram per numerum denominationis , e-
xiens eft xftimatio denominationis. Quzx
denominatio fi pofitio eft, pofitionis habes
aftimationem : fi alia denominatio , fume
latus fea radicem illins numeri pro deno-
minationis qualitate , {i quadratum , qua-
dratum, {i cubus, latus cubicum, fi quadra-
tum quadrati , radicem radicis , atque ita
deinceps, & latus illud {eu radix, eft pofitio-
nis verz aflimatio. Exemplum , cubi zo.
zquantur 1 8o. relatis primis. Quia igitur
non eft hic-numerus . infimam denomina-
tionem euborum, pones pro fimplici nume-
1o} [cilicet 20. & matorem fey altiorem re-
latorum , per cubos deprimes, & fient 18c.
quadrati, diuide igitur z0. numerum, per
180, numerum quadratorum, exic < fti-
matio quadrati. Verlinynos quatimus pofi-
tionis zliimationem , non quadrati, fume
igitar radicem®quadratam+-, & eft-- , pro
vera zftimatione. Aliud exemplum, 7. qua-
drati @quentur 21. cub. quadrati, depri-
me ad pumerum ®qualiter, fient 7. 2qua-
fia 21. ‘quadr. quadrati, divide 7. per 21.
exit - & B, &, -, qua elt latus quadr.
quadrati, eft rei @ftimario. Alind, 2. cubi
xquentur 20. quadr. - quadrati , perne-
nient ad pofitiones, igitur zo. pofitiones z-
quantdr’ 2. dinide 2. per 20.exit =, & quid
dinififti cum nuthero pofitionum, erit pofi-
tionis &ltimatio, 1. Aliud, 20.zquantur §.
quadratis ; divide 20. per 5. exit 4. zftima-
tio quadrati, igitur rei zftimatio eft 2.

4  Ecvt omnibus etiam capitulis faruris fa-

tisfaciam , maiotis denominationis numero

reliquds omnes 2c numerum diuides, maio-
rem intelligo altiorem , & cum minore de-
nominatione deprimes , poftmodum regu-

lam capituli lequeris. Sint gratia exempli 4.

cubi zqaales 12. quadratis & 8. pofitioni-

4+ cubi | 12.quadrata §. 8. pofitionibus.
L P
t.quad.|  3.pofitionesp. 2. B

Bus,minor denominatio eft pofitio , maioris
» numerus eft 4. divides omni4 igjcar per4.%&
habebis 1. quadratum zquale 3. pofic. . 2.

Ex his etiam patet, quod fimplex pol
tio, longd magis pater fal(is pofitionibus-
Nam & ad quadrata, & ad cubos, & reli-
quas extenditur denominationes , ideoque
zftimationes habet in radicibus, quarum in
falfa pofitione nullas omnino eflt vius.
Quod verd pertinet ad oumerum pofitioni-
bus wqualem , adhue veraque falfa pofizio-
ne generalius'clt, vt In primo exempio pa-
tuit, nulla enim falfa pefitione Lecrvenaii,
quz nam partes deccm quadrata faciant,
quorum  diifcrentia fit go. vt ibi propoii-
twm eft,

CarveT 1V.
De fubicctis equationibus generalibus O
Jimgtlaribus,

SI NGVLARES dicuntur @quationes,
in quibus nullom capitalum perfedte
poteft ablolui, & tales funt numeras ince-
ger, vel fradtus, latus etiam omne numeri,
feu quadratum {eu ciabicum vel alterius ge.
neris , atque vtica dicam, omnis fimplex
quantitas : item canftantes ex duabus radi-
cibus omnes, quarum altera {it quadrata ,
vel B &, & generaliter radix par, vnds
quaz ex duobus conftant nominibus, & apo-
tome feu vt dicunt recifz tertij ac fexti gé-
neris, non apra {unt @quationi generali.
Omne etiam capitulum , quod ex nume-
ro quadraro, cubo, & pofitionibus conftar,
eas habet generales zquationes, quz ex ca-
pitulo, ad quod deducuntur, derivatz funt,
addica vel detrata tertia quadratorum nu-
meri parte, vt {uo loco oftendetur.
Generales autem zftimationes, {unt in
capitulis quadrati zqualis rebus & numero,
fecundi generis , conftans ex nomiuibus
duobus, vt . r9. p. 3. capituli anrem
quadrati & rerum ®qualium anmero ;' fe-
cundd apotoms , vt ®. 19. I 3. capituli
autem quadraterumi & numeri zqualium
rebus, apotome, & conftans ex duobus no-
minibus primi generis. vt 3. f. p. 2. & 3.
™. 8. 2. Vbiautem E;ilnllnx genus dico,
quartum etiam etiam intelligo, fic & vbi
{ecundum , etiam quintum , tam in apoto-

.me quim in ea qux ¢ duobus nominibus

conftat.

At vnius radicis voiuerfalis 2quatio , de- 4
" riuatis conuenit capitulis, feu cubica fen

quadrara , hisque quoram principalibus
quadratam agt cubus radicis pro zquatio-
ne fuerat, velut i quadrato zquali rebus &
numero ftimatio hzc conueniabat, %. 19.
- 3. capitulo cub. quadrati zqualis cubis
& numero {ub cadem quantitate , zquatio
erit, R. v. cubica Bt. ¥9.p- 3.

Et fiqut radix quadrata;nulli preterquam
numero iungi poteft, vt 2quationem effi-
ciat generalem, fic ¢ digerfo, cubica cabi-
cz unda efitérepotelt; numero ron po-
teft. Cam igitur iungitar cubj '
bus & numerg; Equationem prod ‘n
integram tamen, at detracte inuigem , effi-
ciunt zquationem capituli cubi & rerim &~
qualium numero, velut ®:. cibica 4.7, 5.

cubi-

»

[*8
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cubica 2.eft @quatio capituli, cubi zqualis

wbus & numeto, & g:. cubica 4. f. 5. cu-

bica 2. eft xquatio capituli cubi & rerum

zqualium namero. .

At capitulum cubi 2qualis quadratis &
uumero habet zquationem qux conftat ex
tibus quantitatibus in continua proportio-

u:, quarum dux extremz funt radices cu-

bicx, media eft numerus , vt 5. cubica 14.

P- 2+ P- . cubica 4. fed capitulum cubi &

quadratornm zqualium numero , habet fi-

wilem in omnibus precedenti zquatio-
nem, excepto qudd namerus eft . veluc

4. cubica16. M. 2. p. & cubica 4.

7 llud edam intelligendum eft , radices
fimplices pro generalibus zquationibus ha-
beri , vt tamen etiam fimplicia fint capita-
ta, velut g cubica inferuic capitalo nume-
1 zqualis cubo: & quadrata nameri 2qua-
lis quadraro, & relata, capitylo relati zqua-
is numero: & ficut ha (implices compofi-
ts capitulis conuenire nequeant. fic nec vl-
lum compofitum ex pluribus radicibus in-

vommenfi capitulo (implici poteft conue-
e,

)

CapvT V.

Ojfcndit aftimationern Capitulorum com-
Ptﬁtarum MIBOY 4172, qﬂl/l-‘m qﬂﬂ-
dratorum, numert, & reram.

DeMoNsTRATIO.

1 S I't quadratam £d & 6. res {gratid

exempli ) =quale g1. tunc producam
d b & d g, qua fint 3. dimidium 4. numeri-
rerum, & complebo quadratum dg b, in-
acque produétis c g & cbperficiam quadra-.
cum a f e c, prout in:quarta fecundi Ele-
mentoram , quia igiturd bdu@a in a bex.
diffinitione fecundi Elementorum producic:
a d, & ex numera quolibetinrei zftimario-

F

& taprii producitut ex
§: DUMCIUm ferum , Vo

pisulo.gertig , igitur cim

zftimaig,r it ies a 4 il

bus aqualis, fou 2timatio, wium rer

fuper ualis et ad, per 43.
mi E ¥
matip, trium,ahasum ferum, duz igitar fu-
perficies , ad & d ‘e, {unt 2quales 6. rebus,

quais:- iple cum quadrato £d funt g1. at
- 5 Tom. IV,

¢ - l'qtus;[kvvﬁi;a’s, eft, v
ri- fecunddmqnas b h'eft divifa

quadratum e d. eft 9. quia b d eft ;. igitux
ac quadtat‘um clt yoo. Quare latus eius
aceft ro.clmigitur b fiv 5. detracta b o
exa ¢, relinquituc a b latus d e 7,

ALIADEMONSTI\ATKO.

Sit modo a b numerus rerum Quarun- 2

dam zqualium ¢ numero & quadiato ¢ ,
& faciam quadratam b g dimidija b, quod
fit g e, 3 quo auferam ¢ numerum, vt e f {u-
perficies @qualis fit numero c, & ponam la-

tus quadratum , f b {uperficiei, quod {it g h,
dico vuranque lineam b h & ha effe latus
quadrari d , vnde fequitur duas fore veras
eftimationes huius capitalf, quare dggrega-
tum eft zqufale nmero retum, videlicer ab,
conftat enim quod'reGtangilum €% a h in
h b, vna cum quadrato h g eft xquale qua-
drato b g, per ¢. 2. Elementorum. Qua-
dratum autem h g zquale fuit f b fuperfi-
cici, re@angulum igitur exa hinh b, =
quale eft e £, quare & ¢ numero: quod au-
tem fitexab in hb, ex tertia fecundi Ele-
mentoriim , zquale eft quadrato h b & re-
&angulo a h in h b, igitur quod fit ex nu-
mero rerum a b in ftimationemrei qua eft
h b, zquale eft numeroc, & quadrato h b,
quod fuit probandum. Et fimiliter eadem
ratione reftangulum ex abin a h, zquile
elt quadrato a'h, & duétui a h in h b, fed
exah inhb vt probandum eft, fic ¢ nu-
merus , igitar rectangulumexa b inah,
{cilicet ex nurtero rérum in rerum ftima-
tionem ,-®quatur quadrato rei & nushero
propofito. o

Ex hoc patet, qued illi falluntur qui di-
cunt (qudd (i b-h, gratid exempli ) fit =ftis
mario rei , & g f 3. quod reétangolum - ex
bhing ferit3.g’h, feawiplum g h, hoc
enim efle non p ilic od fuper

epim, con L nuilem oz
pit terminuin , fed- veritas efl,
contineat tres monad

elt partes tres \i
tes 5 quot monad
dicitur conti

(3:

ex pa
ain

5. Hoc'autem tam in rhetis \alogis.
pulchre oftendit Plato in Memnoe.

Nec admireris, hanc fecunda demonfira-
tionem, aliter quam & Mahumeére,explicatd,
B S Vv O pam
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230 Artis ]
nam ille immutata figura magisex re often-
dic, fed tamen obfcarhis, necnifi vham par-
tem,edmque pluribus/Vnte nos facilitati &
breuitati confulentes  tuem vt virique 2fi-
mationi vni demon(iratione facisfacere-
mus, hac vtimur,

Ai1A DeMONSTRATIO.

3 Sit modd quadratum a ¢ in tertia figu-
ra, quale 6. rebus & 16. numero, & pana-
tur a-d numerus recum, {cilicet 6. igitur fu-
perficies a b eft 6. pofitiones, quare d c refi-
dunm erit pracile 16. dividawr a d per
@qualia in g, & fiane quadratag b & gd,

l&k

- a

b 4 &
quefint g k & g e Quia igitur b ¢ 2qua-
liselt b a, & bk =zqualisb g, erit k czqua-
lis g 2, quarc etiam gd & fl, & quiad ¢
& d g funt zquales, item d f & b g , exit
f e zqualis db, quare etiam zqualisf k,duz
igitar linée fk & fh,equales funt fl& f e,
& anguli a d freéhi, igitur £ c fuperficies
zqualis elt e, fed f ¢ cum f b fuic 16. igi-
w | e cum £ b fait 16. addite quadrate ge
quodeft 9. nam g d fuit 3.eric g k quadra-
tum 2§. igitur latus g b g. addita igitur
ga, que elt 3. fier a b rota 8. rei aitima-
tie. ' '

4  Secundim hecformabimus regulas tres,
llgm quarum memoria fubjungemus carmen

0C » . ’ '
Querna, da bis. Nugaer, admi. Kequan,

Minue dami.

Recvia L
 Eft antem vnicuique Horum capitulorum

uné, vt dimidium numeri terum infe
ERY . WP ‘8§ l A "f
Quindo-igltar quadratam zqua-

. NI s s .
.laiungebairg & 3 tiod iR carmine

zquale 2- réi §. x1. due X dimidium nu-
meti terdm in (e, it 5, adde & 1r. fie
114, accipe g qua eft 35 cui adde - di-
midjum numeri rerum, fit 35, rei =flima-
tio. Rurfus, fit 1. quadratum xquale 10
rebus §. 6. duc §. in fe dimidiom nume-
ri rerum, fit 2. 5. adde ei 6. fit 31, huius g
adde 5. dimidinm nomeri rerum , erit rei
zftimario, . 31. 9. 5. Rurfus fit 1. qua-
dratum &quale rebus B 12. P. 2.3, duc B
3.infe fic 3. quadratum dimidij numeri re~
rom, adde ei 22. fic 25. huius g:. eft 5. cui
adde B 3. quod eft dimidium nuseri re-
rum, fiet vei @lfimatio 5. p. B 5. & fi in
hoc cafu numerus fuiller 20. effet rei 2fti-
matio . 23. p. 3. & fi fuiffer numerus 9.
effer @fimatio rei ge. 12. p. &, 3..quod ek
dicere , . 27. & L fuilfet 1. quadratum
xquale rebus . 12. f. R cub. 10. Bumeri,
duc vt prilis ®. 3. dimidium numeri reram
in (e, fiv 3. addeei #. cub. ro. fit 3. f. B
cub. 10. huius accipe radicem , que eft ».
v. 3. p.Be. cub. 1 0. cui adde dimidium nu-
meri rerum & fiet 2timatio rei B.3.p. 8.V,
3. p. B.cub. 10. & hac varietate excmplo-
rum hic v(i fumus, vt in reliquis idem heri
potle intelligas , tum etiam in duabus fe-
quentibus regulis experire, quando qu:dem
nos duplici exemplo contenti eximus. Ma-
nifeftum eft igitur , quod hic bis addimus,
fcilicer numerum quadrato dimidij rerum,
8 dimidium rerum radici aggregati. & hoc
eft, quod in carmine diximus, da, bis, qua-
61, bis iunge.

Reecvra IL

Si autem numerus quadrate & rebus - §
qualis fit, quadrato dimidiy pumeri rerum
adiicies mumesum Zquationis, & totius
aggregati accipe radicem; 3 qua minue di-
midium numesi remum, & rehdaum eft red
aftimatio. Exemplum , 144. zquatur 10.
rebus & 1. quadsato,, duc 5. dimidium 10.
numers resunm,andes fit 2 5. hoic adde 144.
fic 1 69. haius w. eft 13. & qua abiice 5. di-
midium numesi rerum , relinguetur rei 2fti-
matio 8. Rutfirs; fir 6:-»qualis. 24 rebus f.
1. quadrato § dud 5. dimidio refum in fe
fit 2 5. adde 6¢ fis 41. ex hpivs radite abiice
5. dimidium it‘n‘n"i rerundy B¢y, 31. m. 5.
quatio. »,_ :y i

Ex hog pdter., ¢ hac reguld a prace- Corm.
denti foldfrrdifferc} quod.rgipuat dimidium
nomeri rerup ébiagg, % radice, vhi il-

diximus. Ad mi,’aafi , adde priwo, dein-
de minute, {cilicer, adde numerum quadra-
vo, & minve dimidium numeri rérum poft-
‘sgprepatiradice.
qﬂ&l diﬁ&cntia‘ zftimatio- Corm.
&tjualis rebus & numets , 8
3 & quiadrato , et nu-
ém , vbi in eifdem:
etis Thartianmur; velot Aftinyau
2qualis 10. rebu afté
& atio r44. zqualis quadeaco 8
1o, rebas eff €. & differentia 185 & &
et'ro, o

f{EJ




Notandum.

Quaft. o,

CapV.

Reevra IIL

Si verd res zquales fint quadratis & nu-
mero, duéto , vt prius, dimidio numeri re-
rum in (e, & ab ea detratto numero xqua-
tionis , radicem refidui minue ex dimidic
nameri rerum , aut adde , 8 tam aggrega-
tum quam re(iduum eft rei zftimatio. Exem-
plum, 1. quadratum . 16. zquatur 1o. re-
bus, dudto . in fe fit 2§. vt privs' deinde
minue 16. ex 25. relinquitur 9. cuius B.
quz eft 3. addita vel detracta 3 5. dimidio
numeri rerum, oftendit rei xftimariones, 8.
addita, & 2. detrada., fiigitur ro. xesfu-
mantur que fint 2. erunt 20. & tantum e-
rit quadratum 2. cum 16. item fi fumantur
1o. res-qua fint 8. erunt 8o. & tantum eft
quadratum 8.addito ei. 16.Rurfus fi dicam,
10, res, zquanttir 1. quadrato .6, ducto .
dimidio numeri rerum in fe, fit 2 5. detralto
autem Gurelinquitur 1 9.cuius R. addita vel
detracta ex 5. oftendit reiz(timationes, ma-
iorem quidem §. p. . 10. minorem verd
§.M. B 19,

Quod fi detractio ipfa numeri,a quadra-
to dimidij numeri rerum fieri nequit, quae-
ftio ipfa eft falfa, nec cfle poteft qued pro-
ponitur , femper autem pro regula generali
in hoc tractaru toto eft obleruandum, qudd
cum ea qua preecipiuntur fieri non poflunt,
nec illud quod proponebatur fuit; nec efle
potuit. Nunc autem {ubiungemus aliquis
quazftiones , duas ex Mahumete, reliquas
noftras ex omnibus his , quz nec multiplici
pofitione, nec propria veuntur regula , diffi-
cillimas. '

Qvastio I

Eft numerus, A cuius quadrato, i abiece-
ris 5 & - ipfius quadrati, atque infuper 4.
refidunm aurem in fe duxeris,,. fier produ-
étum zquale quadrato iilius numeri ; & e-
tiam x2. Pones itaque quadratumnumeri
incogniti quem queris, effe.x abii

--elgs

vniverfali regula, erunt e
qQuadrati H. 4s quare, per 4
capitali; divifinumerum rerut
numergm quadsati & fient res24
les 2355 P é

ftendic 2ftim. Cay

&e.231

Q;v‘ﬂsrfo {1

Fuerant duo duces quornm vnufquifque Qusaf
diuific militibus fuis aureos 48. Porrd vrus
ex his habuit milites ducs plus altero , &
illi qui milites habuit duos minus, contigic
vt aureos quatuor plus fingubis militibus
daret, queritar quot vnicnique milites fue-
rint? Pone numerum militum minorem 1.
rem, majot erit 1. pofitio f. 2. quia igitur
{umma diftribuenda zqualis fuit , mamfe-
ftum eft, qudd quantizates erunt propogtio-
ne fimiles, eft autem 4. duodecima pars 4¢.
multiplica igitur = in 1. pofitionem p. 2:
fir - pofitionis §. <, hoc multiplica per nu-
nerum priorum hominum, fit - quadrati f.
+ pofitionis, duc verd omniz ad 1. quadra-
tum, fiet 1. quadratum p. 2. pofitionibus,
zqualia 2 4. accipe dimidium numeri rerum
&eft 1. duc in fe, fir 1.adde ad 24.ft 2 5. ab
huius . minge 1. dimidiom numeri re-
rum, fic 4. numeras hominum miner, & 6,
maior, & primis obtige}_mut aurel 1. pro
fingulosaliis 8. pro fingule.Multiplicatio au-
tem illa , quando reducicur quadrati pars ad
integrum fic per exceflum hominum, {cili-
cet 12. per 2. Etcanfain hoc eft, qudd
proportio differentiz fecundz ad primam ,
eft vt aggregati quod dinidi debet ad pro-
dudtum ex numero hominum inuicem, ve-
luz proportio 48. ad 24. produdtum ex 4.
in 6. eft velut 4. differentiz aureorum ad 2.
differentiam hominum , & per hanc docuic
modum operandi in quzftionibus propor-
tionum, & precipu¢ quando volumus nu-
merum integrum, vt in hominum numero,
in quibus perabfurdum effec intelligere me-
dium, hominem , nedum quantitatem ali-
quatm alogam feu latus.

v ‘ Qveaesrio IIL

Nuncatem proponamus queftiones ho- Guaft. 3
firas; quarum primaeft fimilis przcedenti.
Duz[ocietates heminiim,quarum vna con-
inebat 3. homines plufquam altera, diuife-

t 2quales aureorum numeros, qui erant
35 plascnumero_hominum ipforum viriuf-
={ocictatis fi nétorum , & pro fin-
ih 5 conti-

fin

focietari
cetad 3-
odudtam
' ex
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ex numero hominam prime {ocietatis , in
numerim hominum fecand= focietatis,pro-
portin autem 6. ad 3. dupla elt, igitur pro-
portio 2. pofitionum §. 69. ad 1. quadratum
p. 3. pofitionibus productum ex r. pofitione
in 1. pofitionem p. 3. eft dupla ,igitur di-
midinm z. pofitionum .9 6. quod eft B. po-
fitio §. 48. zquale eft , 1. quadrato . 3.
pofitionibus, abieta itaqua 1. pofitione ex
vtraque parte, fie 1. quadratum p. 2. pofi-
tionibus xquale 48. ducito dimidium 2. in
{e, fir 1. pam dimidium 2. eft 1. huic adde
48. fiet 49. huius radix eft 7.2 qua minuc
1. dimidium numeri pofitionum, habebis
aftimationem pofitionis , & numerum pri-
ma [ocietatis 6. ideo numerus hominum fe-
cunde focietatis,eft 3..{cilicet, horum fi fia
colletio , addantdrque infuper g 3. fier na-

merus aureorum 108, primis igitur aurei

18. fecundis 1 2. percapita contigere. Aliter
& freilius expertis in operationibus , pofi-
tio fat vt prius, eritque {umma aureorum
2. politiones 6. 6. dinlde per pofiticnem p,
2.pol. p.66.

. 2.pof p.gb. - ..
3. habebis = =qualem 6. 5. 7= igh

2 pof. p 98, 2.pol. p.g6. .
MY u
1. pof. p.3- IR relinquitur

6. pol. p. 283,

tur detracto
6. at ex tali detractione fir igitur
1.quad.p.3.pall

hoc et 2quale 6. divifis igitur 6. potitioni-
bus p. 288, per 6. exibir 1, quadratum f.3.
pofitionibus, nam {i dinifo 1o0.per 2.exit g.
divifo 0. per 5. exibit 2. igitor diuifis 6.
pol. f. 288. per 6. exit 1. pofitio p. 48. &
hee aqualia {unt 1. quadrato p. 3. pofitio-
mibus, quare vt prids, res valet 6.

Qvasrio IV

@uefry  E0 numerus, cui fi pddantur dux radi-

ces, aggregato verd iterum addantur duz
radices iplus aggregaci, fier torum 10,
tunc dices, 1o..2qualis et fecundo numero
& duabus eius radicibus, ponemus igitir
numerum aggregatum fecundiim , 1. qua-
dratum, & hic, cum daabus radicibns,
&qualis elt 10. igitar rei 2fimatio per -fe-
cundam regulam, et . 11. M. 1. igitur
abiice daplum huius ex 1o. relinquetur ag-
gregatum I2. M. B. 44- hoc autem ex fup-
pofito cenftat ex quadrato & duabus radi-
cibus, igutar 1.-quadratum $. 2. pofitio-
nibus, zquatur 1 2. M. & 44. ducito 1. di-
midiut numeri rerum infe, fiv 1. adde ei
numetum fic 13. 5. B. 44. accipe radicem,
& ex ea minué 1. dimidium numeri rerum,
habebis . v. 1 3. 1. %. 44. . 1. hanc igi-
tur duplicatam , fi detraxeris ex aggregaro,
rflinquetur_numerus- primus propofitrs; 1 4.
M. Bt. 44. M. B V. §20 M. B 704.-& ita

14, 0 B 4410, B Ve § 2.0, B 703
duc radices eius BV §2. M., 704. M.2.

| aggregatum 12. .3 44
| duc radices huius B2v'4.4. @, 2.

aggregatum Io.

pofles regrediendo quantumlibet procedere,
ab vltimo femper inchoando termino. Pro-
lixior autem ero hic in éxemplis ;' quoniam
hazc capitula mercaturz maximé conue-
niunt. tam quia tyrone§-in his introducun-

tur, velut 8 paruos pueros fulent magiltri
diligentius minuta quaque docere, tum ve-
16 qudd eadem in reliquis poftmedum fa-
bricare poflumus.

Qvastio V.

Inuenias numerom, 3 quo detradta m.
cubica, & refiduo addita fua quadrata radi-
ce , perficiatur primus numerus. Pones ita-
que refiduam illud 2 quo detraxifti radicem
cubicam efle 1. quadratum, addemus itaque
ei radicem quadratam & fiet 1. quadratum
p- 1. pofitione , & hoc zquale eft 1. cubo,
namex eo quad addito ad 1.quadratum tan-
tum, fir quancam erat prius, igitur qued ad-
ditur zquale eft ei quod minuitur,munuitus
autem Be. cubica totius quantitatis , igitur
pofitio eft radix cubica aggregati, quareag-
gregatum eft cubus , & hic zqualis eft 1.
quadrato §. 1. pof. deprime per 1. pof. ha-
bebis 1. quadratum =- lcubus Be. §. e
quale 1. pof. p. 1. pofi- { quad.i<-p. &1+
tio igitur eft Be. 1+ p. |pole g 15-P.
+, atnumeruas primus fuit cubus pofitionis,
igitur primus numerus eft g. §. p. 2.

QvaesTtio VI
S

Quidami ter init ad nundinas , in primo
itinere retulit duplum eius quod attulerat ,
tn fecando ciim detuliffer tale duplum fe-
cum, rediit cum eifdem pecaniis, & radice
earum & duobus aureis plus , hoc totum
autem {eruayit , rediitque cum eo ad nundi-
nas tertid , & fuperlucratus et tantum,
quantom effer illud quod produceretur ex
pecuniis quas fecum attulerat in {e duckis,
ac etiam quatuor aureos plus , reverfus eft
autem ebm 3 10. aurais, quaro igitar, quan-
tum accalit fecom pecuniarum , in primo
itinere 2 Dices , retolic aureos 310. & hoc
fuit 2quale pecuniis fecundi itineris & qua-
drato earum & 4. p. igitur pecuniz quas
attulivfecim in tertio itinere, quadratom
zquatur 306: aureis , abiedto communiter
numeto 4. ponemus igitur pecunias quas
fecum attulit 1. pofitionem , & habebimus
1. quadtatum p. 1. pofirione zquale 306.
igitar ex fecunda regula), res valet 8. 3064
m, -, quod eft dicere 17. & tot aurebs de-
tulit fecum tertio itinere » 8¢ tot -habyerat
in fecundo ifinere gues feriauerat , dictum
eft autem, quod in fecando itinere lucrarns
eft radicem eorum quos attulerat & 2. 5. &
reeulit 1. igitur fi lucratus fuiffer radicem
tantlim, recaliffet 1 5. igitar pofitis pecuniis
quas {ecum atenlit 1. quadratum , habebi-
mus 1. quadratum f. 1. pof. zqualia 15.
igitur ex fecunda regula 5 res valetme. 15
m. +, & hoc eft quodlicratuseft in fecun-
do itinere , & cum hoc etiam lucratus eft
aureos 2. lucrum jgitut totiith fuit eins jti-
neris g, 1§ f. 1 ipfe autem retulit do-
mum aiteos 17, igitur ivit cum auceis 1 g7~
M, B 1§ e pecuniz funtiquas in primo
itingre'féruatierar , & fueravt duplum eins

quod attulerat, - primo‘igitur itinere. atealic
ad nundinas dimidium 1§ /. B 15-au-
reorum, quod eft 7 + M, 5. 35! aureorum.

Qv &-
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Qvastio VIL

«f.  Quidam rex proconfuli ducend exerci-
7 tum aureos mifit 128000. vt yoeo. €qui-

tum & 7000. peditum conduceret - ea erat
ftipendij ratio, vt pro fingulis 100. aureis,
femper 18. pedites plufquam equites con-
ducerer, venit tribunus quidam militum ad
proconfulem cum 1700. peditibus & 200.
equitibus, quaritur ftipendij ratio. Hzc ter-
uz qualtioni affinis eft, confidera quod
12.8000. {unt 1280. centena , quia dittum
eft quod pro fingulis centum aureis diffe-
rentia numeri peditum i numero equitum
fit 18. diuide igitur 1280. in duas partes,
quarum vna dudta per vnam,_ quantitatem

producat 7000. & fimiliter reliqua ducta per

candem quantitatem §. 1 8. producat etiam
70ea. igitur pofita Quantitate equitum pro
re, erit quantitas pedjium res & 18. p- diui-
fis igitur 7000, per harum fingulas, proue-

7000. 7060,
1. pof. 1.pof. p. 18.

-

Fof. 14000.  p. 1iGooo.

1. quad. p. 18. pofi.
pol. 14000.  f. 126000.
1280.

—

pol. 1072 p. 98%;
1. quad. p. 18. pof.

1.quad. . 7% pofition.
l @qualia 9877

nient aggregata 1280. nam fi ex partibus
1280. duis in rem, & rem p. 18. fione
7000. ‘& 7000.igitur-diuifis 7ooo. per rem,
8¢ 7000, perrem p. 18. exeuntiaiunéta fa-
cient 1280. & talium igitur divifione ag:
geegantur SIS 8 oo cuim fi
quale 1280, igitar diiifo numeratore “per
1280. exit 1. quadratam’ 5.1 8 facta
igicur cali divifione , prodit oy pofitionis
bus . 987, hécque eft zqualc 1. quadra-
to . 18. pofitionibis igitur 1. quadtatum
P75 pofit s 2qua
valet g, 11022 M, 517

_ 'pro  170a. pe-
ditibus {tipendinm debuit effe 6800, aurei,
& pro 2e0. equitibus aurei 28574

sTI10 VIIL

8 quarum‘fecdida =

10. pofi-

3% quoauferemus

ofi- \ tionum ,’

quadratum pofitionis , & fiet oo, . 1o0.
politionibus M. - quadrati, huigs radicem
adde , & minue 3 mediergre 20. 5. 1. pofi-
tione, & habebis partes quas yides, vt igi-

-0.m.3- poll f.5.v. 100,11, 1o.pofi} qd.

3 P z e
10,0+ poﬁm.m.v.x co.m. jo.polim. ] ad

20. M. 1. pof. aggregatum quai.

100.M.10. pof. p.= quad. . 100, p-10.pof.
$-+ quad. produGtum quan.

zquivalens 1. quad.

produdi radix 1. pofl.

duplam radicis 2. pof.

aggregatii ex quititatibus & produto 20,

|P- 1. pol. cuius radix eft zqualis pofitioni.

—_—

tur jungas radices vniverfales harum, fac vt
in tertio libro te docui, innge primo quan-
titates & habebis 20. M. 1. pofit. deinde
multiplica quantitates ipfas invicem , &
iunge cum aggregato quantiratum earum
duplum, & fit torum 20. . pofitione , huius
radix zquatur 1. pofitioni , igitur 1. qua-
dratum zquatur 20, §. 1. pefitione, quare
per primam regilam ducemus +— dimidiym
numeri rerum in fe, & Gt--, 3dde ad 0.
fit 204, accipe radicem quzeft 42, & ei
adde < dimidium numeri reram fir 5. rei
zftimatio, quantitas fcilicet media, quare
faciemus ex refiduo ad 20. duas partes in-
ter quas cadat 5. & erunt alia pofitione in-
ftaurata, vel per regalas fexti libri, 7= p.
B. 3148 7+ M, R 3125, haram radices
fimuliun&= funt §.

Qv&vs Tio IX

‘Fac de r1o. duas partes,quarum maior,de-
tractis duabas'{uis radicibus;zqualis fic mi-
nori additis duabusfyis radicibus conftatigi-

tur quod-differenitia maieris & minoris .’ eft

.V. 100. . 4.
- 51. §0. @quatar .
us , quare guadrata
quadtatump. 1 00.
& 100. . 4. pof. igis
#quale 16. pofitioni:
qualis 16. & nos velui-
tinm effe .. 4. pofi-

64, quz eft'8. &
quadrati, ponendo 3. pofitionum.

: as-focietatibus , Qo4
& numeri illorom analogi du@toque nume- 10
ro fecunde [ocietatis ; in nomerums tertiz,

Vi confur-

Quaft,

b g b
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confurgit aggregatum oranium , cam cubo
numeri primz. Debes in hoc confiderare ,
qudd perablurdum eft , uc tales numeri fint
alogi, aut fraéki ,'mam non cont enit penc-
re hominis partem , vide igitur in qua pro-
portiofie quadratam *dimidij producti ex fe-
cunda in tertiam fuperat aggregatum om-
nium in numero aliquo quadrato , & inue-
nies qudd in dupla, capiendo 1. 2. 4.pradu-
Gtum ex dimidio 8. qui fitex 2. in 4. & eft
4.inle , excedit 7. aggregatum in 9. nume-
1o quadrato , & hoc venaberis ex alia pofi-
tione fimplici. Ponesigitur totidem res pro
his numeris , fcilicet 1. pofitio z. pofi-
tiones 4. politiones , harum aggregatum
eft 7. pofitiones , adde his cubuin 1. pof-
fitionis, & Het 1. cubus f. 7. pofitioni-
bus, & hoc zquatar 8. quadratis , produ-
&o fecandzin tertiam , deprime partes per
pofitiones, fit 1. quadratam p. 7. zquale
8. pofitionibus, quare per tertiain regu-
lam , duc. 4. dimidium numeri pofitionum

1. pol. cubus p. 1. cub.
2. pol. aggreg. 7. pof.
4 pof. produc. 3.in 2. 8. quid

in {e fit 16. abijce 7. numerum , relinqui-
tur 9. huius 5. addita vel detracta 3 4. dimi-
dionumeri rerum , oftendit 7. & 1. 2fima-
tiones rei;{ed quia 1. noneft numerus focie-
tatis , ideo dicemus qudd res fuir 7. & hic
eftnumerus{ocietatis , {ecunda igicar habe-
bit homines quataor decim , tertia 28. cont
ftat autem quod cubus 7. cum aggregato
numeroram eft 392. & tantum producituc
ex 14. {ecundo numercin 2 8. tectium.

v

Caprvr VI

& zfimatio rei eft 3
. quadrato
2. B 3, in-
reliquaderivativa ani-

numerus quidem
fe, radix ¢x ductu

res 2. Po B 3¢
guadratum 7. . 8. 48.
€ 26, p.B.67. 5.

cubus verd conftituitur in partealoga , ex
triplo quadrati nameri, cum quadrato radi-
cis inradicem. Igitur propertio partis alo-
gzin cubo, ad partem alogam in quadrato,
eft yelue tripli quadrati parcis, que eft nu-
merus , cum quadrato partis quaeft radix ,
ad duplam numeri , at proportie tripli qua-
drati numeri , ad duplum numeri, eft ipfe
numerus cum dimidio. Proportio etiam
quadrati radicis ; ad duplum numexi , elt
quz prouenit divifo tali quadrato per idem
duplum , igitur ipfa proportie ;, eft numerus
iple cum dimidio fui, & talt prouentu,quare.
alfumptis totidem quadratis, erunt partes
alogz equales , quaretor quadrata @qua-
buntut cubo & numero. Velat in hoc cafu,
dinido 3. quadratum radicis, per 4. exit- cui
addo 3. qui eft ®qualis numero & dimidic,
fic 34- dicoigitur quod 1n hac aftimatione
34 quadrati quabuntur cubo & alicui
numero,& eft numeras ipfe 4
Demum volens diligentius rem perfcru-

tari , pofui 1o. quadrata zqualia cubo, &
alicui numero, & pofui partem primam bi-
nomi} ( fic enim vus gratia appellabo cons
iunéum ) efle, gratia exempli , 3. & con-
ftiwi partem fecundam 1. pefitonem , &

1. pof.
. 1. quadratum j. 6. pof.

P
b
370 pof. . 1.cn.

3
9.

I/-‘cu. xqualis 33. pol.

hzc eft radix; quadratumigitur , eft 9. p. 1.
quadrato-. ;& hoc totum elt numerus & 5.
pofitiones, & hoceft radix , at in.cubour
di¢tum eft. fic pars aloga extriplo quadrati
3. & eft 27. & quadiato 1.-poficonis quod
eft 1. quadratum, in pastem que eft aloga
id eft:in politi Y, igitur 27, pofitiones
$. 1. cobo jzquantir 1o, quadtatis, in pac-
te aloga id “eft decuplo ¢. pofitionum quod
eft Go. pofiiones , igitur dicernus , quod.
cubus zquatur 33. pofitionibus ; - igitue
deprimendo. per pofitiones -, quadratum
®quatur 33, igicur reseft &. 33,

REG v 1A

Ex his tandem hec formatur regula bre-
uiffima. Adde primé.numero dimjdiam fai,
& totum abijce ex numero quadratornm
refidanm duces in duplum priotis.nv seri, &
produci g eft fecunda par
Exemplum,eft cubus qui.cu
lis eft 32. quadratis, &
eft 5.addedimid

piges

RUME
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numeri , & producti tripli primi numeri; &
numeri quadratorum in quadratum radicis,
eft differentia.

Poft Irec deuolui confiliumad exploran-
dum qualitatem capitblorum’ cub. quadra-
ti, rerum & numeri , vidique quod i di-
xero, cubus & 3. quadrata, zqualia funt
14. rebus, & 20, numere , & ponatur quan-
titas quzdam intellecta , zftimatio rei, cu-
ius prima pars fit numeras , feconda verd
quantias , alia pats irrationalis, Et fit gra-
tiaexempli , hic 1. p. B. 5. conftat aurem
qudd coniungendo partes irrationales cubi
& quadrati , quodillz fiunt ex duplo nume-
ti quadratorum , ju primam numeri partem,

5. Pr B 45,
12 s 1§
7 3
25 45

' 17§ —— 13§

5

40

res 1. p. Be. §.

quadratum 6. p. B 20.

cob. 16. p.®. 320.
{eu ex numero quadratoram, in duplum nu-
meri, itemque ex triplo quadrati numeri ,
& quadratoitrationalis partis, hoceft autem
zquale , in capitulo cubus quadrati , & nu-
meri , etlam numerorim rerym conuienic 3
igiturut in utroque pars rationalis talis fit,ut
{1iungantur , duplum numeri quadratorum,
& etiam triplum {ui quadrati , cum quadra-
to alterius parcis, con(tituat numerum re-
rum. Et (i pars rationalis vel numerus effec
minus, oporteret vi effet differentia dupli
numeri quadrati , & tripli quadratipartis,
quz eft B.. cym quadrato partis qug eft nu-
merus , ipfe numerys reram. Exemplum , £i
1. cubus f. 6. quadratis . numero , zquen-
tur 3o.rebus, & pars vna apotom , fic .
1. tunc ducemas 6. numertim - quadratorum
M 4. doplum 2. & fiet 24. huic addemus
30. numerum.ferum, & fiet §4. & hoc de-
betequari triplo quadrati, quod eft 12. &
quadratoalterins. pattis, igituc .abifto 12 ex
54 relinquitur 42. 8 8. 42. eft pars. prima

-

apotomm,qug

Eft & modus’ ; udiais dici-
tur, atque hic-quadruplex A zqua-
tionis, velut cum -capitalim U2~

listebus & numerc. , exaahitur ex capjtulo
cubi & rerum zqualinm numero. Ab auvg-
mentis zquationum , ficque capitula non
vaiuer{al ; ;

tainueni.
lis quadg
dratis ,2q
hanc folaere queit 05

nIgfos ; quoram aggtegamm zquale fic al-

terius quadrate, & exunoin alterum ducto,
producatur 8. una enim via peruenies ad 1.
cubum zqualem 1. quadrato §./8. alia ad 1.
cubum §. 8. rebuszqualem 64. hue igitar
inuenta wflimacione, fidiviferis 8. per eam,
prodibit reliqua zquatio , ex qua in capitali
illius cogirationem perueni. Quzltiones igi-
turalio ingenio cognitas adignotas transfer
pohitiones , nec capitaloruminuentio finem
eft habitura, nontamenextra hzc , ex-vna
quaftione , generalia poteris aflequi.

Cum autem intellexiffem  capitalum,
quod Nicolaus Tartalea mihi tradiderar, ab
eo fuifle demonftratione inuentim Geome-
trica , cogitaui eam viam effe regiam, ad
omnia capitula venanda. Itaque ad eamtria
fuppofita maxime utilia przmittereinftitui,
quorum dilucida declaratione, reliqua , qua
& ipfademonftrabuntur , facile erit intelli-
gere , eft autem horum hoc primum.

Si quantitasinduas partes dividarur, cu-
bus totius zqualis eft , cubisambarum par-
tium, triploque productorum , uniufcuivf-
que earum , vicifim in alterius quadratum.
Quamuis hoc & reliquaduo quz {equuntus
alibi & nebis in 7. Elem. Geom. oftenfa
fint, ne tamen huic operi quicquam deef-
fet , placuic-hic denue demonfirare. Sit

T

e

igitar A, C. diifa in punéto B..& fit cubus
totius A.E: fint etiam in ‘bafi-cius {uperfi-
ciesditin&z D. A. D.C. D. F. D. E. mani-
feftumn, eft.autem ‘€x 4. 2: Elementorum,
C.D. effe quadratam B. D. & D. F. qua-
dratum A. B. & duo reSlangula A. D. &
D. E. fieri ex A.B:in B.-C, fingula,, cubus
autern totus conftat ex: A C. linea;.in qua-
dratum:A. E: quare ex in {uperficies

frabit cubus A Eiexofto

rum quatuor ‘conftant €x:

pethcies D.A. D,

tyor 5. ex:B..C. linea 1

fuperf +'B.in F.D. fic cubus
A.. in C:.D. cubus B. C.

conflat ngir, cuB “A. E.ex cubis A.B.
' ex ¢, quod fit exA.B.inD.A.

xqualia; uoa ™ : b B
zqualesfuperficies s pér-43.-primi Elemen-
T 4 sorun,
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torum, igitur cubus a ¢ conftatex cubisa b
& be,&triploa b in quadratum be, &
triplo b ¢ in quadracum a b, qued erat pro-
bandum.
7 Ex hoc patet fecundum , feilicet , qudd
cabus a b, cum tiplo a b in quadratum
b e, {uperat cubum b ¢, cum tripiobc in
quadratuma b, in cubo differentiz a b &
be, fiigitur a gequalis b ¢, & erit diffe-
rentia ab & b ¢, linea g b, conftat autem
ex pracedente cubum a b, zqualem efle
cubisag& gb, & uiplo a g in quadra-
taumg b, & tiplo g b in quadratum a g,
quare cubus a b cum triplo a b in quadra-
tum b ¢, xqualis et cubis ag 8 g b, & tri-
ploab in quadratam g b, & triplo g b in
quadratum a g, & triplo ab, inquadratum
gb, & wuiplo g b, in quadratuma g , & wi-
plo a b, in quadratum b c. verum cubus
a g, xqualis et cubo b ¢, &riplumb g
in quadratum a'g, zquale el triplo b g, in
quadratum b ¢, & triplum a g in quadra-
tum g b, 2quale eft triplo b ¢ in quadra-
tum b g, ed quod b ¢ zqualis et a g, cubus
igitura b,& triplum a b, in quadratum b c,
zqualia funt cubob ¢ & b g, & triplo b g,in
quadratii b ¢, & triplo be, inquadratiib g,
& triplo a b, in quadratum b c,at ex bg, in
quadrati b ¢, fic quantum ex b ¢ in reGtan-
guli ex b g,in b ¢ terigiturex b g in qua-
dravam b ¢,.2quale ei quod fic ex b c,in re-
&angulum ex be,inb g ter,eadem ratione,
quod ex a b in b ¢ quadratum ter zquale
eiquod ex b ¢ in reGtangulumex a b in
b cter, cubus igitura bs & triplum a b in
quadratum b ¢, 2qualis et cubisbg & b,
& triplo bc in re@tangulum bec inab,
& wiplo be, in re@tangulum exbeinb g,
& triplo b ¢ in quadratum b g, at ex quar-
ta {ecundi Elementorum , rectangulum ex
becinb i, &exbeinbg, cum quadrato
b g 2quantir Guadrato a b,igitur cubus b g
cum cubo b ¢,& triplo a b in quadratum b
c;quare cubusa b,cum triploa b in quadra-
tib c,excedunt cubum bc,cum wriplob cin
quadratum a b ; in cubo diffetentiz b -3

Com. pri-  Ex hdc pater, quod fi b ¢ ponater m.

min.,

triple a ¢ in quadratum b ¢, addito per .
cubo b ¢, & triplo b ¢ in quadratumia ¢,
nam i b ¢ fuiffet 5. differentia cubi a ¢
cum triplo a ¢ in quadiatam b ¢, & cubo
b ¢, & wiplo bc in quadratum a ¢, fuilfet
cubusa b, ex demontratis. Sed pofitab ¢
m. tantum eft quod aggregatur , quanta eft
differectia pofita b ¢ p. igitur cubus a b ,
eft aggregatum cubi ac & wipli a ¢, in
Quadratum:b ¢, & tripli- b ¢ in quadratum
a c1fi. & cubib ¢ m. Et codem modo , fi
a b ‘poncretur . cubus b ¢ conftarer ex
cubo ‘a ¢, & triplo 2 ¢ in quadratum a b,
& triplo a'b, in quadeatum a ¢ per . &
ciba'a b per . :

_Eodem modo ,  a b ponatur . cubus
€lus componetar ex cubo b ¢, & triplo b ¢
In quadratam'a ¢ , & cubo a ¢ per . &
teiplo‘a cin qinadratum b ¢ per . nam vt
dictum eft; cubug a'b, eft differentia talium
partium per §. ex primo corollario , igitur
detrata maiore ex minore , fiet tantundem

Corm. 1,

quod cubus a b conftabit ex cubo a ¢, &

m.{ed cubus a b m. eft zqualiscubo a b p.
in numero, vt enim 27. p. eft cubus 3. p.
ita 27.m. eft cubus 3. M. igitur cubus a b
m. eft &qualis cubo bc, & triplo bc, in
quadratum a ¢, & cubo a ¢ m. & riploa ¢
in quadratum b cm.

Ex primo antem fuppofito , oftenditur 8
etiam hoc tertium, quod eft, proportionem
aggregati ex cubisa b & b ¢, ad wuiplum
productoruma b in quadratom be, & be
in quadratum 2 befle, vt aggregarti primx
& tertiz detraéta fecunda trium quantita-
tum anologarum in proportioneab ad be
ad wiplum fecundz earum. Conftar enim
ex 22. 11. Elementorum , quéd proportio
cubi a b ad corpus ex a ¢ in quadratum
a b, eft vt quadratia b ad a d fuperficiem,
quare ex prima fexti Elementorum, via b
ad b ¢, eadem ratione paralielepipedi ex
b ¢ in quadratum a b ad parallelepipedum
ex a b in quadratum b ¢, proportio, vt a b
ad b ¢, atque rurfus parellelepipedi, exab
inquadratum b c adcubum b c,vtabad
b c. Quatuor igitur corpora, {cilicet cubus
a b, parallelepipedum ex b ¢ in quadra-
tum a b, parallelepipedum ex a b in qua-
dratum b ¢, & cubus b ¢, funt in continua
proportione linearum a b & b ¢. Statuamus
ita haec corpora breuitatis caufa in quatuor
fiteris b, k, I, m, ita vt
h.fircubusab, & k,
parallelepipedum ex b
¢, in quadratuma b, &1, parallelepip@-
dam ex ab, in quadratumbe, & m fit
cubus b ¢, igitar cum ratie. m,ad [, fitea
quz l,ad k,vt probatum eft, item k ad L, vt
b ad k,erit per 24. 5.Elementosll, x mad ],
vt hl, ad x, quare ex duodecima eiufdem »
blklm,adkl, vt h1 adk, quare ex deci-
manona eiufdem, b m adk [, vt'hl de.
trado k , ad X , quare per 22. eiufdem ,
h mad wiplum x 1, vt hl dempte x ad
triplum x, ac cum h x I, fint in proportio-
neabadbc, veprobatum eft, erit per
1 1. eiufdem quinti Elementorum,cuborum
a'b&bc, fimul junfterum , ad triplum
a b in quadratum b ¢, & b ¢ in quadra-
tum a b, velut primz & tertiz trium linea-
ram proportienalium in propertione a b 8
brc, detra®a media ipfarum , ad eriplum
ipfius mediz. , v

" Ex hoc patet;, qudd proportio triplib ¢
in quadratam a b , ad wiplum'a b:in qua-
dratum'b ¢, eft vea b ¢, ‘ex duodecima
quinti Elementoram.

Et quod proportio caboruma b & b c;
cum duplo b ¢ in quadratuma b, &a b in
quadratum b ¢, ad refidoum totius cubi
a ¢, eft vt trium fuperficierum dc, da, de,
ad d e fuperficiem, feu vt tiium quantita-
tum proportionaliom in proportione a b ad
b ¢, ad mediam ipfarum yac mylta alia qua
breuitatis causd omitto. :

h, k.1, m,

Corm. 3.

Corm. 4»

Carvrt VIL
De capitulvrum tranfmutatione.
CV M fuerit numeros & denominatio ;

media, extrema zqualis, conuertetur
capi-
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¢apitulum in duasdenominationes eafdem,
& fub eadeny maghirudine numero aqua-
les, velut fi dicam , quadratum &quacur 6.
radicibus & 16. dicemus igitur etiam , qua-
dratum & 6.radices , 2quantur 16. manét-
que conyerfa ratio, inde habita prima -
quacione , detrehemus numerum radicum,
& eft 6. & habebimus {ccundam,vel fecun-
da habita, addemus 6. numerum radicum,
& fiet equatio prima , veslim in ceteris de-
nominationibus regula generalis dari non
poreft,

2 Veram generalis et regula, cim media
denominatio , numero & extrem® deno-
minationi ®quatur , tunc conuertetur in
aliam mediam derominationém, tantun-
dem a numero diftantem: quantum prior
media ab extrema denominatione diftabar,
Sic pre exemplo, fi cubus & numerus z-
quales fint rebus , cubus cum eodem nu-
mero , quadratis etiam 2quabitur, fed non
fub rerum numero. Ratio verd habendi
mediam denominationem eft, deprime ma-
iorem denominationem ex mediis ,per mi=
norem , & radicen numeri @quationis ,
fumpram fecundum naturam denominatio-
nis extrema® , reduces ad denominationem
qua exiit, & cuni eo numero, multiplicabis
numerum  denominationis mediz proxi-
mioris maxima denominationi extrema,
aut divides numerum proximioris numero,
& qui exit, numerus eft denominationis
mediz , velut {i cubus & 16, zquentur 6.
quadratis, erit ex dictis cubus & 16. zqua-
lia rebus. Harum numerum fic venabimar,
deprime quadratum per res, exeunt res, ac-
cipe ®. cub. 16.0am cubus eft extrema de-
nominatio , & eam reduc ad naturam rei,
clim res {ic id, qued prouenit diujlo quadra-
to per rem, fier igitur w. cub. 16. quoniam
res non anget nec minuit igitur ducemus
ge.cub. 16. in 6. numerum quadratorum,
qui {unt proximiores cubo , quirn numero,
& fient res g cub. 3456, zqualesa. cub.f.
16. Exemplum aliud.cubus & §.'zquantur
18. ebus , dices igitur, cubus & 8. zquan-
tur quadratis, divide igitur quadratum per
rem exit res, accipe . cubicam 8. ‘quia
cubus eft maxima denominatio, Sceft 2. ea
non eft deducenda aliter , ¢
minatio exiens, fiet igitar 2.diui
meri rerum, quia res funt

“mero, quim cubo, & exibit.
quadratorum zqualium cubo p. 8.
modo, fi dicamus 1. quadr. quadratum f.
64. zquatur 1o, cubis, cadet tranfmuratio

1.quadr.quad. §.64. 10. cib.
1.quad. quadr. p. 64. rebus.
. 8. quad. 8,

10,
A

rebus i_ﬂ,_.:i-qll;ad,.,‘gﬁadrath:’n }36 4-zquale re-
bus, divide:igitur cubum per rem exit qua-

res 8o, -

drarum,:dir; 64 quz eft ex natuca
qﬂﬂdf- quadr i3 8 eft: g 8. ad naturam
quadrati , {cilic énominationis. exeuntis,

fit 8. quem ducin.1 6, numerom cuborum,

quia {unt proximiores maximz denomina.
tionis, & hunt res 8o. contrd digide zes 8o,
per 8. ad habendum numérnm cuborume
Eadem ratio tenet, vbi denominatio me: 3

dia cum numero, zquatur exirem#, (cudu
derominationes extrem , numero zquales
fuerint, nam eadem regula vnam zquatios
nem in aliam tran{fmutabimus. V't pro exems
plo, cubus zquecur 9. rebus f. 10. diccmus
igitur, cubus p. quad. B.. cubict 7290c¢
@quantur ro. & {i éubus ®quatur 6. qua-
dratis p. 16. erit cubus & res m. cubus
3456. ®qualis 19. Et {i cubusp. 18, re-
bus, zquatur 8. erit cubuszqualis 9. qua-
dratis & 8.numero. Et cim relatum pris
mum p. 6. cubis 2quatur 8o. erit relatum.
primum 2quale quadratis p. 8. diuide igi-
tur cubum per quadratum, exir res , famé

r.p™ p. 6. cub. Ro.

r.}” quadr. . 8o.

lr. rel. 8cu.res . rel. So.
6.

l quadr. g rel. 922086.

. telati 8o. & eam reducito ad naturam
rei , remanet R. relati 8o. quam ducito in
6. numerum cuborum, fit f.relata 622080.
numerus quadratorum igitur p. @qoatut
quadratis . relata 6222080, f. 8c. nu-
miero, cadem ratione,fi 1™ L2 p. 30. rebug
zquale fit 3z. numero, tunc erit r. p. ®-
quale quadr. quadrato & 32. nufneio , di-
uide quadr. quadratim per rem , exit cu-
bus, reduéito 2. g2, telatam 32.4d cobum ,
fic 8. divide 24. numerum rerum per 8.
exit 3, numerus quadr. quadratorum , qui
cum 32, zquantur réldtolprima:

. Sgd-pro habenda @ftimatione in fingulis, 4
diviles quadratum radicis numeri zquatio-
nisv,ffgmplg ipfa radice : fecunddm naturam
maximz denominationis, per zftindatio-
nem quam habes; quod exit et @ftimatio
conuerfi ¢apitli. Exémplum , diGum eft,
quod.fi.cnbug & 8. 2quatur 18.tebus, ca--

. lgg% & 8. xquabitu .qhadgatisl. In prima
Futeirsyuatone res valet 4. velz. 6. .
z.§dito » qudd fYactepetis g:. cubicam 8.
quzeft 2. & dux
uileris per pri
vel 5. 6. M. 2. ekibunt 1.-
(timationes cabs 5. 8. xqualiom -

“drasjs . codem modo dictum eft, qudd f

¥ pu . 6. cubis , zquatur $6. quod ™ ptn
zquabitur . 1*, 612080. quadratorum
P 8oi:-8. in prima 2zquatione zftimatio

. Ly § 3“ 1‘.

livide per 2. zfti.
cubotum #qua-

6. 'Zltimatio rei

contra , velut.fi-cubus -8
quAntur nUMeEro , Conul capitil
in cubum zqualed rebus & numero, at
. ’ tedntra,
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cub. & quad. zqual. n° in cub. zqual. re
& n°.
cub. zqual. quadr. & n° in vub. & res -
nal. n°,
: cugl. & n* =qual. quadr. in cub. & n™ @-
qual. rebus.
quadr, quad, & cub. zqual. n° in quadr.
quad. zqual. tebus & ne.
quad. quadr. & n* zqual. cub. in quadr.
quad. & n™zqual. rebus.
|| quadr. quade. zqual. cub. & n° in quadr.
" quad. & res ®qual. n°
r™p™ & quad. quad. zqual. n® in ™ p™
i =qual.reb. & n°.
4™ p™ equale quad. quadr. & n® in 1™ p7
& res xzqual n°.
™ pm & n* wqual. quad. quad, inr™ p™ &
n™ zqual. reb®.
o pm & cub. 2qual. n® in ™ p™ 2qual.
quad. quad. 8 n°.
1™ p" zqual cub. & n° in 1™ ™ & quad.
xqual. n®.
™ p® & n* zqual. cub. in ™ P &1 -
i qual. quadr.

contrd, i cubus 2qualis fic rebus & nume-
10 cubus & quadraia nomeroctiam 2qua-
2%

lia erunt.

DEMONSTRATIO.

Veverd einfmeodi (it aliqua, exempli cau-
{a, demon&mtio,ponamr parallelepipedum
abconftans ex ac cubo, & d b numcro,

€ b

a g —

zquale autem to- .
tum hoc quadratis k -

a d linez. Igitur b

cum ipfum conftet

exd cina b,con-
ftabit etiam ex a

m in quadratum

d ¢, igitur a m eft .
Rumerus quadra. . ¥
torum, interm d . f e . g
&da, finteonti- =~ = Bl
nué proportiopa- .

les,.e proximiora d, & fg proximior d m,
quadratum autend fg,firgh _& fitg x fu-
Perﬁ iers,gqua s ei qug exe n ’ar‘m, co'm.

pleatur auterii coipus g k., fecundim alcica-

dinem f g, eri ur ex 15§. fexti Elémen-

tori h;gf ad fksve fgade, igitur ex

yndecima quinti Elementorum;a mad fk,
vemdad £g;fen £h, At per decimamnonam
quinti Elemieritorum etit a m ad f k, vt
adadk h, ex vndécima igitur eiuldem ,

,m‘d‘;d,fh‘,}v:_id ad k h, quare clin fit
md,adfh vifhad e, & fhade,vte
adad, 8read ad, vead adk h, erunt quin-
que linee md, fh, e, ad, hk. Contings

]

feude Reg.A-g.

proportionales, igitur per 32. 115 & 17. 6.
Elementorumerit g hadac, vim dad h &,
viraque enim duplicata ei, qua eft fh, ad
ad, quare quod ex d m quinta in a ¢ qua-
dratum fecundz, zquale eft ¢i,quod exk h
prima in g h quadratum quarte. Igitue
corpus k o eft numerus propofitus , & cam
cube b g 2quatur rebus totidem, quot {unt
in (uperhdie gk, ar g k @qualis eft fuperhi-
cieiex ¢ inam, eft autem e radix cubica
numerid b, propofiti, ex 34. 11. Elemen-
torum , & a m numerus quadratorum, ve
propofitcm eft. Igitur numerus rerum g
fit ex radice cubica numeri zquationis in
numerum quadratorum, & numerus zqua-
tionis manet idem (cilicet corpus k o &
b d, quorum vnum alteri zquale effe de~
monftrauimus. Supereft itaque, vt oiten-
damus zitimationem rei qux eft a d in
vio, & f g,1n altero elle, quales proponun~
tur, cadit enim inter eas propottionalis me-
dia e radix cubica numeri propofiti, igiruc
ex 16. 6. Elementorum diuifo quadrato ¢
per vnam earum exibit reliqua. Eodem
medo probaremus reliquam partem regu-
Iz, & generaliter, {ed breuitati confulen-
dum eft in his que ordinem habent eum ,
vt vium ex altero cognofcatur.

Ree v . a.

Eft & aligs tranfmurandi modus, ma-
nente quidem denominationum numero,
variato autem Zquationis numero, veriim
in reliquis eandem habet rationem , regula
igitur eft. Accipe radicem numeri 2qua-
tionis, {ecundiim naturam- denominationis
mediz quam habes ; & cam redaces multi-
plicando ad naturam denominationis ime=
diz , quam vis 2quari extremis in conuers
fione, & hic eft namerus in fecunda #qua-
tione. Exemplum, fidice, cubus & 8. -
quatur 18. rebus, tu fcis ex tabula fupra-
pofita, qua huic fernit regulz , qudd tranf-
mutitr in cubum & numerum zqualia
Quadratis, at ex hac regula liquet, qudd nu-
merys ‘quadratorum zquatur nUMEIC re-
rum, erunt igitur cub. & numerus £quales
18. quadratis, pro numero igitur &quatio-
nis accipe 8. quia res non habent radicem,
& ducin ¢ fiet 64. numerus ®qyationis,
duxifti ‘agtem in {e quia denominatie. me-
dia in quam fienda et tranfmautatio, et
quadiatum. Eadem ratione ; fidicatur, 1.
quad.-goadratum §. 8- &quatur r2. rebus,
tradycetur in quade. quadratum & nume-
rum zqualia cubis, quare reducemus 8. ad
cubum' & fiet 1. Quad. quadratum p. 512.
zquale 12. cubis. Et ita, {i dicatar 1. p™ .
p. 8. @quatur §. cubis, tranfmutatio fiet in
1® p® p. numero , ®quale 5. Quadratis, ex
tabula vel regula, igitur pro numcro (quia
den@minatio media in-propofito eft cubus)
fumemus ®. cub. 8. que eft, & eam dedu-
cemits ‘ad navgram Quadrati , quiz quadra-
tum eft denomipatio media in tranimuta-
tione, fievigitur 4. quate erit 1™ p™ p. 4.
zquale 5. quadratis. Meoeg

Eadem ratio tenet,clim numerys 8¢ media
denomipatio extrema @quantye ;- vt trani-

mute-




mutetur in capitulum denominationum z-
qualium numero. Exemplum, (i dicamus,
1. p™ 1" P 4o cub. 2quanut 64. decipimus
propter cubum ge. cubicam 4. & eft 4. &
earht reducemis 4d quadratum densmina-
tionetn mediam, in quam fienda et franl.
mutatio, & habebimus 1. p™ ™ zquale 4.
quadraris & 16. numero, & fi 1. g“ & p.
4. rebus @quatur §. quiares non habet radi-
cem, reducito §.ad naturam quad.quadrati,
& fit 62¢. idev dicemus, quod 1. 14" &-
quatur 4. quadratis quadrati p. 625.

g ZAftimationis ratio (ic habetar in media
denothinationé xquali excreme & numero.
Reducito 2quatichem quam habes in natu-
ram denominationis mediz, in quam fienda
eft tran{matatio, & hroc abiice ex numero
denominationis médiz} & . refidui, fum-
pta fecundliim nattitam desBminationis me-
diz, ex qua fit tran(imdtatio, eft rei zftima-

!

iy
Ir. p";ﬁ'gl G4. 12, cub.

Lp=i® 4. 16. 12, quad.

~

B
tio. Exetﬂﬂuﬁ, fis™ ™5 64. mqudtur 12.
cubis dicemus 1. # 5. i 5. 2quatur 1 2 qua-
dratis , zftimatio prime zquationis eft z.
S quia media denominatio in quam fit
tran{mutatio eft quadratum , ducemus 3.
in (e fit 4. abiice ipfam ex 12, nomero cu-
borum , fic 8. refiduuth, cuivs umemus .
fecundiint naruram dewomination’s mediz,
ex qua fic tranfisutario , & eft:cubus, igi-
wr . cab. 8, queel 1. eriv eftimatio rei
in {ecunda zquatione. Alind Egemplum,
b 1™ p. 64. &quatur 24 quadratis, tu fcis,
quéd tranfmutecar it g% f. 512. zqua_

l .p* 1™ .64

+4. quad.
LP™ 1™ pe i,

iZ. cubi

le 24. cubis , 2quatio dutery primni propofi-
ti fuit 2. cubus fiv 8. mam media devori-
natio fecmds- efk:cnbus , “abijee 8, ¢ 34.
numcto quadratorom;, relinguieur 16. éaius
nequadrata , ideft; fumpea feconidiim na-
turam: denominationis etz priviae equey
tionisy qua eff 4. eft-mftitnacio "B 1 2.
3q.ualis'l+ﬁl’bisi B N Wit wd

9 Sed qijuinteemedin denomiinado gl
tar numero vel extrene wdetomdndtii 5
fadtouranfita i conmpatem, éxfeptinigre-
gula, reduces voprius afinmationem duam
habés in naturam  dewominationis media’
cuigs queeris ftimationem : &ei sdde nue
mhetum denmingonismediz, fi media do-
nominatioouisEeftimatio quaritar; fands
fueris numervvel-mimaeinas; iidadta fads
rivextreha denomirationi; S vibs apgtes
gativebechiduipefampra:; ex-rigtrardents
minationis mediz ; caivy 2Rimacib-copiiv
efbs, ‘erio-#iquiatio fecundie- quartioniis’ quas
e’ Btevgpludiofic 12 p* aquargy-cabis
Potide dlimutioorei coprive a8y vhafs
TRULTLUNGx Doyl feptitta . i gd p™ Porge

e cab. g8,
Aba® p® B3 oquade’

vt e o

1. De Capitul. tranfim: 239

wram  quadrdti mediz denominationis ,
cuius quizritur iftinatio ) fit 4. ex hoc ab-
licio 3. numeram quadratorain , qv.iia qua-
drata {uitt iana r° Pu, & non num'cro, re:
linquitur 1. hidius &. eub. quz eft 1, eft rei
eltimatio’, eft autem subus denominatio
media zquationis jata cognire. Rurfus fe
1” p™ zquale 7. quadratis . 4. & fit tan(-

‘1"‘ L™ B. 7. cub, £.
llﬂ

m

¥ 7. quad, . 4.

muatatio in 1™ L™ p. 7. cubis zquale 8. ex
feptima regula, & fir huius cognita zquatio,
qu fit 1. & velim reliquam , reduco 1. ad
quadratam , mediam denominationem ig-
notam , & fit 1. haic addemus 7. nume=
rum quadratornm,quia média denominatie
ignata, quz eft quadratum , fungitur nume-
1o, fcilicet 4. & habebimus 8. huius .
cubica fumpta ex natura medie deriomina-
tionis cognite, & eft 2. talis ne. cubica,eft
rei zftimatio , quande ™ .* zquatur 7.
quadr. p. 4.

Ex hoc patet, qudd femper, "habito vno Corrs,

capitilo, per{ecundam, tertiam , & quar-
tam regulam, vel per fextam, [eptimam ,
ottatam, & nonam , habebimus aliud ge-
neraliter, § generaliter, vel particulatim, fi
particulatim. Exemplum igitur tale fit, co-
gnito capitulo cubi & rerum 2qualivm nu-
mera, proponatur cobus #qualis 3. quadra-
tis & r1o.numero, habebinius igitur ex fe-
prima tegula cobum & 3. res ®quales .
16, ®quatio huius eft ®. v. cub. . 34 f.
. 25 . . v. cab. B 35, R 2+ hu-
fus igiter ‘quadratum , addito 3. numero
quadeatorfing, quia quadrata idngontur nu-
meld; €t #fimatio cubi-@qualis 3- qua-
drarid & 1o- numere ,~& hoc ¢f quia de-
riemifiatio media cognita, qu#eft res non
habet ex fe radicem , & fic primd genera-
Lices eapivalust eubi 2qualis quadratis &
nurste; ahdue milta capitula inveni, du-
phict ¥ids - Co
" DIMINSTRAT 10

Er ne hoc voluntariom videatar, de-
nionftratie huius adiicienda eft in vno pro
omiibug, fit éubis d £ ¢ 2 b nushéro |

PRT IRV O

¥oo, L

zqualisd g numero fefuay s id éft corpack
d g, fit eutemn h |, numerus terum , Zqua-
lisd g {uperficiei, in numero & fit quod ex
h x in £ m,=quale 2c numero, & qua=
dratoa b, erit igiturquod ex h l in x m,
zquale a ¢ & cubo & |; & fimiliter , quod

ex

B
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ex d e ind g, zqaale cube d e, & numero
ab, deautemeft latus d £, & k | latus
kwm, fed bl =qualis et d g, cam igitur ex
hkinkmflatac, & exdw in fn.,ab po-
fita n f radice x m, & d e radice h x, ne.,
fciofiex@einfn, fitab,exh x inx m,
fita ¢, namque hoc & Theone in Euclidis
commentario eft demonftratum, igitur cim
zftimatio vei in vno fitk |, in altero de,
fequitur vt (ublata f d equali h k ( vtraque
enim zquatur quadratod e) ex h [, relin-
quatur, K I, rei zftimatio, quod eft propo-
ficum,

Eft & genus tran{mutationis in diffimi-
le, vtcum quad. quadratum quatur rebus
S numero , & reselt n. 5. p. 2. gratid
exempli, erit quad. quadratum f. eifdem
numero , & res erit eius apotome, videlicet
Be. §. M. 2. & econtra, )

Tran{mutanwr & ea, que conftant ex
quatuor nominibus , cim fuerint tres par-
tes continu¢ proportionaivs , & aquales re-
bus vel cubis,dice autem, numeros 8 qua-
dratum & quad. quadratum, vel divifo nu-
MEro rerum per K. numerl, exit numerus
cuborum, multiplicato verd numero cubo-
rum, per %. numeri , producitur numerus
terum zqualium quadr. quadrato & nume-
ro eifdem, velut , fi quad. quadrarnm p- 8.
quadratis p. 64. Zquantur ro. cabis igitur
docto 8. Be. 64.in 10. numerum cuborum,
erit 1. quad. quadratum p. 8. quadratis p.
64. zquale 8o. rebus. Habita aurem vna
zquatione, diuide cum ea g. numeri, quod
exit, eft reliqua 2quatio, velut 1.quad. qua-
dratum p.8.quadratis p.46. @quatur §6. re-
bus & res eft 4. erit 1. quad. Quadratum
p- 8. quadratis f.64. ®quale 7. cubis, inde
diuifo 8. radice.84. per 2. priorem zquatio-
nem, exit 4. fecanda zquatio quad.quadra-
ti p. 8. quadratis p. 64. ®qualium 7. cu.
bis. .

Eft ctiam tranfmotatio capitulorum ex
tribus conftantinm, in-capicula ex quatuor,
& pro exemplo-, regulam vnam exponam,
fi {1 capitulum cubi & numeri zqualium
quadratis, conuertetur in capitulom cubi &;
rerum, 2qualium quadratis & numero, hoe
miodo , manente numero quadratormin ,
duc dimidiomnumeri quadratorum in fe, &
produétum el numerus rerum, quz funt
cum cubo s & o@aua pars prioris numeri
eft {emper numerns, qui eft cum quadra-
tis , & ‘zquatio fempf: manet eadem. E-
xemplum; cub: §. 16.{zquatur 1 4. quadra-
tis, duc 7: dimidium £4. infe, fit 49. acci-
pe - de 15. quod eft 1. habebis 1. cub. p.
49- rebus 2qualem'y 4. quadratis §.2. A-
liud, ;eubus & 4o. zquatur 8. quadratis ,
duc 4. dimidium 8 in {e ; fit>v6: niiinerus
rerum, accipe - dei 40. quod eft g. igitur
cobus & #quantur 8. quadratis q.
5. & Zquat nd inuenta 5 habes reli-
quam cim fint ezdem , demonfiratio hy-
fus noneft hic neceffaria.

CarPvrT VI”.

Docetur #quatio generaliter medie des
nominationis equalis extrems ¢«
nomero,

DimMonstrrario.

S I't inquam, cubus quadrati & nume-
tus f, zqualis aliquibus cebus, & fit nu-
merus rerum ad, & fx b d portio, ex qua
fumpto latere, quale relati primi e, ducto
i a g reliquum numeri rerum , fiat f nu-

2

merus zquationis , dico e effe rei zftima-
tionem, nam quia cx fuppofitoex e in a g,
fit f, & exeinbd, ficcub. e,ed qudd e
fuit latus relacum, b d, & produétum ex
einag, &in bd aqualeeft produtto ex e
inad, fequitur cim a d fit numerus rerum,
qudd res wquantur cubo quadrato, & nu-
mero £, {ub =ftimatione ipfius e.

Recveia

Secunddm hoc formabitur regula, cim
fuerine denominatio media & numerus, z- 2
quales mediz , & ex numero mediz deno-
miaationis, feceris duas partes, ex quarum
£um vna in radicem alterius, fomptam fe-
cundim naturam denominationis , proue-
nientis ex divifione extremz per medjam ,
& dedudtam ad naturarh ipfius mediz de-
neminatiopis , ‘fiat numerus zquationis ,
tunc radix ipfa antequam deducetur ad na-
turam denominationis mediz, eft rei 2fi-
matie. -Exemplum, 1o. res 2quantur qua-
drato & 21. tunc quia:res funt immedia-
tz quadrato & numero; -fufficit facere'de
10. duas partes, €x.quatum. vnain aliam
fiat 21. & erunt 7. & 3. & vtraque eft rei
zflimatio. Aliud, 10. res; mquantur cubo
&' 3. hic res et coniun@a numero , fed
non cubo, cim intermediet quadratum.:
Ideo dinidemus cubum per rem , exit qua-
dratum, dicemus igitur fac ex 10:duas par-
tes, ex quatum vna in-quadratam alierius
tadicem, fia 3. & . erant 1. &:9. namex 1.
in 3. 3. g.:fit 3. ideo-taiisse. feilicet-3..eft
rei 2ftimatio.. Alind F1o:cubizqualés {une
quad. quadrati, & 6 4-iiam hic cubus heres.
quadr. quadsate :& & numero.diftat inter-.
mediantibus quadrato & re , dices igitur ,
fac de 10. duas partes, €x quarumi viia lin
alterius cubum, producatur 64. & eénint
partes 8. & 2. qui ad cubum deducendus
eft, igitur 2. eft rei zftimatio, filicer quod

. opor-




Cap
oporteat femper numerum,cam quo opera-
mur , cffe rei ®quationem. Aliud , & eft
quarti modi exendplum, 10, cubi 2quantur
P°r® & 48. tunc iam cubus diftar 3 © p°,
intermedio quad. quadrati, & & numero in-
terpolitis quadrato & re, diuide igitur = pm
pet cubum exit quadratum, dicemus, fac de
10. numero mediz denominationis duas
partes , ex quarnam vna , in cobum radicis
quadratz alterius producatur 48. numerus
quationis, & erunt partes 6. & 4. nam ex
6.in 8. cubum 2. radicis quadratz 4. fic
48. ideo ipfum 2. tadix quadrata 4. eft rei
aftimatio. Manifeftum eft igitor, quodd fem-
per fumimus radicem ex natyra denomina-
tionis ; fecandiin quam media in maiore
coatinetur, & deducimus eam ad naturam
ipfius mediz & quifcit hoc facere , nouit
_ capitulum, & qui nouit capitalum, fcit etiam
hoc facere. :
Eft verd manifeftum, qudd cim media
denominatio, extremz & numero 2qualis
eft, runc in omnibus, praterquam in maxi-

mo numero, duas xftimationes neceflarid
habet,

A¥2)

CarvrT IX
De [ecunda incognita quantitate non
multiplicata.

GEN ERALITER hucalque nova
inuenta tradtauimus : nunc verd de
fingulis dicendum fpeciebus eft,namque fee-
pius illud occatrit, vt queltionem propo(i-
tam, duplici politione foluamus. Ein{modi
autem eft exerhplum, quando aliter vix rem
hanc poffumy s explicare. Tres erant viri pe-
cunias habentes. Primus: cim dimidio reli-
quorum habuit aureos 32.Sécundas cum re-
liquosum testia parte 28. Tercins cum re-
liquorum parte quarta 31. quzritur quan-
turm uifque habuit, Statuemus prime rem

ignotam primam , fecundo fecundam rem .

Prim.  Secund. Terti.

rés ‘qQuam 31.f.

Quarta parte reliq® ., primus 1635,
. PO . M. iy (1
mE. ’

T

|5 pol. . & quan. zqualia 16

ASejClmdus 175§+ 7 quan. 'ﬁ’.—;—‘ pof.
zqualia quantitati fecundz.

15 p-ox
quale vni pofitioni,

erit £ poll & quant. equale 16+, quare
dedycendo adintegra 7: pof: & 3. quant
- - Tom. 17, .

an. zqualia pofitioni’ pri-

X De fecunda incog.quant.241

2quabuntur 132, Rurfus videamus, quan-
tum habeat {ecundus, habet hic 2 8. f ei
tertia pars primi ac terti) addatyr , ¢a
eft -:_—pcff. p- 104 M. 17 pof. . i quant,
hoc eltigicur - poll f. 1ot m. L quant.
abiice ex 28. relinquitur 1 7+ p. & quant.
. 4 pofl. & tantum habuit fecyndus, Sup-
pofitum eft autem habere illum quantita-
tem, quantitas igitur fecunda , zquinalet -
fuimer , & 373 M. +- pof. abietis commu-
niter - quantitatis , & reftitato H. alteri
parti, fient 3 quan. p. - pof. zqualia 172,
quare 1. quan. p. 3. pof, zqualia erunt
212. maltplicatis partibus ompibus per

I7.p6f. P 3- Qua. zqual. 122,
3.pel. p. 1. quan. zqual. 21,.
<. l7.po(. P- 157 quan. zqual. 4943

12. denominatorem , inde duces quamuis
earum ad xqualiratem alterius, in pofitio-
num aut quantitatum numere , vepote di-
cendo, 3. pol. §. 11. quan, zquantur 212.
volo modo vt finc 7. pofitiones , & erunt
per regulam quaruor quantitatum propor-
tionalium , 25~ quan. zquales 494, ha-
bes igitur, vt vides, pof. . 3, quantitatibus
zqualia 132, & 7. pol. p. 1§ quantirati-
bus zqualia 494+ , igitur cum 7. pol. fint
idem, in viroque erit differentia quantita-
tam, {cilicet 213, 2qualis numerorum dif-
ferentiz, quz eft 362, divide igitr ficuc

7. pol. $. 3. quan. 132,
7-pol.p. 255 qQuan. 4943

| 225 quan. zquales 362

in pofiione fimplici , per capitolum cer-
tium, 3625, per 224, exit 16. =ftimatio
quanticatis , 8 tantum habuit fecundus.
Rurfus ponamus primo.effe rem, {ecando
jam erant 16. tertio: fit-lecunda quantitas,
cimque fecundus curitertia parte primi &
testi) , -habeac 28 ipfc autem habeat 16.
erit < pof. §. -+ quantitacis zqualis 12. re-
fiduo16: & 28.. & ideo-2. pok P. 1. quan-

" tivate zquabuntur’36. ad verd primus, cum

dimidio reliquorum- habuit ;2. dimidivm
LpAi oL a2t 3"
cnpoll 16 r1.quan

+ pef. Py quan: 12.
1. pol. §.<r Quan. z24.
“poall p. 12 quan. 36.

+ quan. zqualis:12. -

reliquorum ¢t 8, p. <~ quan. igitur 1. pof.
§- 8-p. = quan..2quantur 3 2. igitor abie-
&o 8. fiet-1: pafii i~k quan. zqualis - 24.

”

exit-z4: ftimario qua -s-few
merus. aurcorym_tert) , jam igitar con-
flac fecundum habuiffe 16. tertium 24
primus’ autent cum. dimidio fecundi &
terti) habet 3 2.detradto fo.’dimidno fecunt;:
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& terdi) » €x 32. relinquitur 12. numerus
primi , habuit igitar primus aureos 132. fe-
cundus 16. tertius 24, Operatio prolixa,
clara tamem ac facilis , femper aurem redu-
cenda eft denominatio vna ad eundem nu-
numerum , & tunc differentia numerorum
aqualis neogffarid erit differentiz alterius
denominationis , vt vidifti bis in hocexem-
plo.

Exemplum alivd, Dixit primus fecundo,
da mihi tertiam partem tuorum, & 3. 5. &
habebo triplum refidui tui. At{ecundus pri-
mo, da dimidium, & 2. . tuorum, & quod
tibi relinquetur crit nona parsomnium que
ego habebo. Dabimus primo rem, fecundo
quantitatem, quia igitur dande + & 3. p.

Primus.  Secundus.

I. PO(. 1. quan. [

1. pol.p. + quan.p. 3. triplam + quan.
. 3.

1. pof.p. 1z.2qual. 1-- quan.

1. quan. p.= pofl f. 2. nonuplum +
pol. m. 2.

i 1.quan. p. 2. qual. 4. pof.

{ecundi primo, relinquitur fecundo - quan.
m. 3. & hoc eft tertia pars aggregati primii
quogeft 1. pofiti .- quanticatis p. 3. igi-
tur triplato - quan. m. 3. & fit 2. quan. m.
9- erit hoc zquale pof. §.4- quantit. f. 3.
quare reddendo quod ¢/t minus , alteri parti
fiet 1. pofitiof. 12. @qualis 13- quantitati.
Rurfus quia dictum eft, qudd & primus det
dimidium . 2. {ecundo, esit refiduum fcili-
cet —-pol.m. 2. nonapas aggregati, quod
eff 1. quan. p. & pof. p. 2. igitur multipli-
cando tale refidunm per 9. fient 42 pef. .

18. zquales 1. quan. p.~ pofitionibusf. 2..

reddendo minus alteri parti, - & auferendo
fimilia, habebimus 4. pof. 2quales 1. quan-
titati p. 20. habebas etiam. 1. pof, f.. 12.
@qualem 1+-quantitati , reducito partes ad
zqualitatemn vnius denominationis., & pri-

mo multiplicando 1. pof. §. 12. ®qialem.

17~ quan. per 4. fient 4. pol. § 48. zquales
6+ quantitatibus,& hoc comparabis, vt vi-
des in figura. cum 4. pofitionibus zquali-
bus 1. quantitati $. 20. & fimiliter eadem

4. pol. p. 48.mqu§les 6+ quan,
4~ pol. zquales z0. f. 1. quan.

4-pol. p. 68. p. 1.quan, zquales.
4. pol.  §.6-quan.

5+ quan. zqualis 64.

5- quam. zqual: 36, i 3. pol.
if'5- quan. f. 1o0: Zqual. zo. pof.

|5: quan. - 20, pol: zqual.

{1 5-quan, quan. p. 3. pol. 5. 136.

L 1 17.pol. z‘fiﬁéles*x 36.

ratione reducendo numerum quantitaturth
ad wqualitatem , habebis §. quantitates z-
qll&leg 36. ,}‘). 5.P0ﬁduhibus, & S. qgan[i_
tates p. 1co. #quales 10. pofitionibys 5 in

vtroque cafu transferes viciffim , per regi-
lam, i ®qualibus xqualia addas , totz quo-
que fient zqualia , & habebis 4. pofitiones
p- 68. p.1. quantitate zquales4.pofitionibus
P. 65~ quantitatibus,inde abiectis fimilibus,
relinquentur - quan. quales 68. igitur
divifo 68. per 5 exit 12. sftimatio quan-
titatis, & id quod habuir fecundus. Eadem
ratione, transferes in fecunda zquatione,
partes diffimiles, dicendo, fi 1. quan. =-
quatur 39. 5. 2. pofitionibus, & . quan.
p- 100. quantur 20, pofitionibus, igitur
§- quantitates p. 10 pofitionibus f. 3. pofi-
tionibus , zquantur 5. quantitatibus p. 3.
politionibus , f. 1 56. inde abietis fimili-
bus relinquuntur 17, pofitiones zquales
1 36. quare dinifo 1 36. per 17. exibit 8. po-
{itionis =ftimatio, {eunumerus primi , ha-
buit itaque primus 8. fecundus , 12. &
quamuis aliter hzc etiam folui poflint , hoc
tamen proprium eft magis ptrum , vtvno
eodémque inpetu tota quzftio abfoluatur,
ctfi etiam primom exemplum per folam
rem oftendi queat.

Exemplum tertium fatis accommodatum
inuenias tres quantitates quari prima cum
fecunda fit fexquialtera primz cum tertia
& prima cum tertia it {exqui altera 2.cum
tertia,pone tertiam 1. fecundam 1. pof.pri-
mam 1. quan. facilius tamen hoc modo: po-
ne tertiam 1. pof. fecundam 1. quan. igitur
aggregatum ex prima & tertia eric 1+ po.f.
p- 1+ quan. detraéta tertia relinquetur pri-
ma -+ pof. p.1+-quan. Et fimiliter quia ag-
gregatum prima & fecunde eft fexquialee-
rum aggregato prime & tertix erit aggrega-
tum primz & {ecundz 2+ pol. §. 24~ quan.
Et quia feciinda quantitas fuit 1. quan. igi.
tur prima eritrefjduum 2~ pol. f. 15-quan.
prima igitur quantitas primo modo fuit -
pol. p. 17 quan: & {ecundo modo 2--pef.
p. 1+ quan. Et hac erunt inter {e zqualia
ex prima Animi fententia Euclidis & rurfus
per tertiam earundem detractis vrinque-
pof. & 1+ quan. relinquetur 1-- pof. zqua-
lis 4 quan. igitur 1. quan. =quabitur 7.
pol. pofita igitur tertia 1. pol. fuerit 1. erit
fecunda quz eft 1.quan.7. & quia aggrega-
tum-eft 8. & aggregatum prime & rer-
tiz eft illi fexqui alcerum,erit 12. & cim fic
1. erit prima 1 1. igitur guantitates ergnt
prima 11. {ecunda =. tertia 1. 8aggregata
18. 12. 8. infexquialteraproportione velut
propofitum fit. Alio prime middo peruenis
ad 1. quan, zqtialem 1+ pof. §. - & 1. pol.
zqualem + quan. p. 12 igitur duplum 2.
pof. zquabuntur 1. quan. p. 3. fed jam
oftendimus 1. quan. ecjath qudlem 1+
pof. = igitur 2. pof. quabunt 13- pof. d.
3+ igitur -+ pof. zquatur 33 & 1. pof. -
quabitur 7. pet idem cum 1¢quant. zqualis
fit % pof. §. = & 1. pof. fit =qualis -
quam.f. 14 erit 1. quan. ‘mc-luali;: T quan.
i quan, zqualis 27, igitur
i, erit zqualis 11. Et eft pulchtior
modys ' quia operamur per tres guantita-
tes. -~

Carvr

i
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Carpvr X
De fecunda gmnmate incognisa multi-
‘plicata.

CVM verd duz quantitates ineognite
multiplicantor , aut in ¢ ducuntur
quatgos fient modi, quorym maior pars rria
haber membra.

DEMONSTRATIO.

Primus eft , cm Quadratum vnius, &
quantitates ipfe comparantur. Sit igitur
primd quadratuma c, cuius latus a b, 2qua-

c

$ 4
2 E

e

le duplo a b & quintuplo e, gratii exempli,
igitar pofita b d. 2zquali numero rerum, [ci-
licet 2. erit a d 2quale duploa b, igitur ¢ £
zquatur quintuplo e, quare ex decimaquin-
ta {exti Elementorum,a b ad e, vt 5. ad
¢ d. eft autem a b pofitio, & c d pofitio m.

2. & 5. numerus cognitus , quareregula ft.

Regvra.

Pofita re quantalibet, duceam in fe, de-
tradko numero rerum, & quod exit, diuide
per numerum ignoratz quantitatis , exibit
eftimatio ignote quantitasis. Exemplum,
ponatur res 7. ducatur in 2. . fe, quia po-
fitum fuic , vt =quaretur duabus rebus
8¢ quinque quantitatibus , fier 35. di-
pide 35. per 5. numerum quantitatum, exic
Quan. ctiam 7. & fi ponatur res ro. duce-
mus eam in 2. . id eft in 8. & fiet 8o.vn-
de divifo 8o. per 5. exit 16: quautltas fe-
cunda. Qugod fi quannta.s e
cognita,multiplicabimus eam pet
numerym & produéte addem
dimidij ipfius numeri rerum, & radix totius,
addito dithidio nusherireram e’ z(hmano
rei. Exemplum , fit {ecunda quantitas 16.
ducemus in ﬁcSo. adde 1. quadratum di-
midij numeri rerum fir $1. huius .. eft 9.
cui addo dimidium numeri rerum , fit 10.
quantitas ipfius tei.

Dsuousrn.u-xo.

Rurfus, fit decuplum ab; zquale quta-
drato a'b; &2 (Egrapl arid exempli, &

cies a4 ¢ & l;_d fit
4 equdc eft £d {uper-
e 52 ‘bade;ficy.ad

0. 1g1mr

quadmo rei & quantmnbus.
dom. IV

elt, ciim res agquantur -

h

"RecvlL a.

Pofitam rem quantumcumque libuerit,
minuemus ex numero rerum, & ducemus
eam in refiduum,productum dividemus cum
numere quanititatim , quod.exit eft quan-
titatis zftimatio. Exemplum , ponatur hoc
in cafu res 8. minue ex 10. numero rerum,
relinquuntur 2. quos ducin 8. fir 16. diuidc
per 7. numerum quantitatum,, exit 25 -
ftimatio quanitatis, Quod fi {ecunda quan-
titas cognita fit, ducemus eam in nume-
rum {nom, & quod producitur , 4 quadrato
dimidi) numeri rerum minuemus, & radix
refidui, addita vel detradta, & numeri rerum
dimidio , oftendit 2timatienem rei. Exem-

plum, ponatur quancitas fecenda 22 duca-
tur in 7. numerum quantitatum, fit 16. ab-
iice hunc numerumex 2 5. quadrate dimi-
di) 10. numeri rerum, & relinquitur 9. cu-
ins radix addiva vel detradta 3 5. dimidio
1o. numeri rerum , & relinquitur 9. cuius
radix addita vel detradta 3 5. dimidio 10.
pumeri rerum, oftendit 8. vel 2. @fimatio-
nes ipfius rei.

DeMoNSTRATIO,

Sit:etiam e numerus , 2qualis quadrato
ab, quod efta c, & pumero-ab quicft fu-
pecficies £d ;- pofita igitur a b prima , nu-
mero e fccunda scretia, bd quarta, eric
proportioa b ad €, vt numeri e ad bd,qua-
re regula erit, clim quantitates Zquantur
rebus & quadrato rerum.

Reevea.

Pof ram rem quantamcamqua libueric,du-
ertiis in s infa8; {0 nume-
15 per numerum
quanntatum » & quie od exit eft zftimatio
quantitatis. E » §- quantitates z-
quantur 7. rebus, & quadmo rei, & reseft
3. dicemus igitur,duc 3.in ro. aggregatum
3.zftimaticnis rei ‘& 7. numeri rerd, fit 30
dlmde pet. §.nurieram terum,exit 6.zftima-
tio quauntans.@bd i quantitas fecunda fit
iufn numeri,&
26t dimidi) numeri
‘&éfdimidiq nume-
¢iiExemplum, pona=
6. quanmans z(hmauo,quando §-quan-
titates 2qiales funt 7. rebifs s &quadrato
rel ,duc igitur’6. ftimitioncin ‘quantita-
tiimin 5. numerui ‘qi g, fic 3o
adde” his - quadratum- 3T éumdl, 7. D=
meri rerum , (cilicet’425-5 b "huius:radice,
que ek 6, i anfems 31> dimidiom
‘pumeri tergm; rclmqucmr 3. eftimatio rei.
X 3 _ Seo-
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Solemus autem hisvti-pofitionibus, cum
duorum nutherofum , qui alj initio ponun-
tur, nulla exprimitur compgatatio , nec in
aggregato nec_in differentia, nec in mul-
tiplicatione , di¢c in-diuifione,, feu propos-
tione, nec in radxce, his effoy quinque mo-
dis comparantut numeri ,, qudre fi vnus
confiftar, nulla eft fecundz! quaF titatis vti-
litas, {ed vna pofitione quiitic foluitur.

DeMoONSTRATIO.

Quod fi produdtum , ex re in quantita-
tem, quantitatibus & rebus comparetur ,
confurgent duo modi tantun , aucenim ta-
le produétum. quantitatibus & rebus zqua-
bitur , aut res zquabontur produdto &
quantitatibus, fit igitur res a b, quantiras
a¢, numerus quantitacum a d, numerus re-
ramae, erunt igitur ex {uppofico, duz fu-

Cf”'—‘—r——'_lj‘

! _.gLJ

Mo

|

petficies d ¢, & b e, zquales a f, eft antem
a f zqualis quatuor foperficiebuss g a, g b,

gc, gf,igitar he quatwor fuperficies , =-
quales funt {uperficiebus d ¢, & b e , detra-
&isitaque equaliter tribus iuperﬁcxebus ga,
gb, g c relinquetur alterag a aqualis g f,

quate ex Ij.fexti Elementorum,ad, addb,
vtcead ea,proportio igitur numeri quan-
titatum, ad réfiduum ex re,vt refidui quan-
tiratis, ‘ablato numeroirerum , 2d numersm
resgm , fecuindiin - hoe erit tcgula,

REGVLA-

Sinota fuerit res, abiicicmus ex ea nume-
rum quantitatum & ‘cum xefiduo diuide-
mus produ&um » €X DUMELO TefUm in nu-
merum quantitatam,; quod exie eff adden-
dum numere rerum;& totufm eft ‘Quantitas.
Exemplum; fint 10.:re5 & ¥2. quantitates,
@quales pmdu&o vei in’ quantitatem, & f
Quantitas 18. tanc, 'abuaes econtt3 , 10.
nomerum ferum, qx 18 quanutate 2 & re-
linquiter 8. ‘cum quo “divide 120,

: ‘I“
ita poﬁ;unus exemplum, segulz conuerfum,
em eflerationen.
pfum cognitum ; £it, di-
ipfum; pmdn& m; per numetum quan—
utamm f :

s ‘in 27. 16m 5 &
fi

-illud quod y:ouemt, di
mfo produ&o ex nuimicro maiote in produ-

€tum quancicatis, in rew, per numerum hii-
norem, fe numerus rerum fit majorfeu mi-
nor, & 5. ré0dui , ddditavel'detracta ab co
quod in:fe duxeras , oftendit ztimationem
quantitatis, it rei {cilicet, qua minore
numero deferibitur,inde diuifo per eam pro-
duo, exit illa, quz elt maiore-numero defi-

res quan. productum.
2. 6. 64.
32- .
' 16. 2§86,
6b4q 7
5§4. 8,
X

nita. Exemplum, 2. res & ¢. quantitates,
zquales {unt quantitati rej , qua eft gratid
exemph 64. dinido 64 per 2. minorem
quam 6. exit 32.caivs dimidium 16. in {e
duco, & fit 156. abiicio ex hoc 192. qui
prouenit, diifo 384. produﬁto& in G4.
per 2. relinquantur 64. cuijus radix eft 8.
quz addita’vel detradta 2 16. numuro,
quem in fe duxifli, oftendlit rei 2ftimatio-
nem §. vel 24. quare i res valet ©. quanti-
tas etiam erit 8. diuifo enim 64. per 24. &
in vtroque cafy, 2. res & 6. quantitates ,
&quantur 6 4. quantitati rei.

DEMONSTRATTY O,

Quod filatus vaum , zquatsr produéto §
vnius in-altetum , & reliquo lateri, fic latus
illida b, & reliquum a e, numerus verd
lateris a b efta ¢ fuperficies; igitur e f, fir ex
{uppofita, ex a ¢ in fuum numerum , eadem
amem fitex abinec, proportio igiwra b
ad a &,vtnuimieri a ead e ¢, eft autem o re-
fiduum'ae quantitatis,& a ¢ numeri rerum,
{quare regnla ‘exity”

‘REevia.

Cim fuennt res zquales quantitati rei;]
& quaatitatibus , & nota fuerit quanticas,
minuemus eam ex numero retiim , deinde
dicemus quantitatem in fuum nameruem, &
produétum_d cudemus per tale ref Huum,
quod exit &ft 2l

res, zquahitur quanutau N rei, & quatuo:
! .

Quantitacibus, & quantitz ofa eﬂ: 8. aufe-

ro 8. ex 1o. 1¢ ,nqumn: 2, tco €tiam §.

qQuantitatem , in 4. numeram ipfius, ﬁt 31.
quem axuxdo pex 2. refiduam reh&um, exit
16 zftiinatio tei, & vbi prima detractio ne-
quiret fieri,cafus non potcltin
efle. Sx verb non quanutas

‘ ,quantum ex
aein aggtcgatum :x a numeto ae, di-
eidemps pmduétum

ﬁlma*

digidoper z0. aggregatiiex 4. namerd quan-
titatil & 16. rei xltimatione;exit S.e(hma-
tio
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tio quantitatis , fi verd quantitas rei co-
gnita effer, duces talem quantitatem rei, in
numerum quantitatum , & productum di-
uides per numerum rerum , exeunt adde
quadratum  dimidij eius quod exit, diuifa
quantitate rei per numerum rerum: & ra-
dix aggregati , addito dimidio, quod prius
in fe duxeras, eft rei zftimatio. Exemplum,
fint 4. res @quales 5. quantitatibus , &
quantitati rei, qua fit 45, ducam 4. per
§. numerum quantitatum , fit 22¢. diuido
per 4. numerum retum , exit §6— , cui ad-
do 31%; quadratum 57, dimidij prouentus
45. diuifi per 4. & fittotum 872, cuiusra-
dici qua eft 9+, fi addantur 5 dimidium
prouentus diuifionis, fiet 15. res.

DIMONSTRATIO.

Cim verd quadratum rei: 8 quantitas
zei, & res, inuictm comparantur, flunt mo-
ditres, primus eft , cim quadratum rei
zquale c(f quantitatibus rerum & rebus, vt
fita b res, cuivs quadratum a ¢, &fit b f
Quantitas, &ad quantitates rerum, & erir,

! c

e d

9

vtquaties b fin b d continetur, totus fic
numerus quantitatis tei, d ¢ igitur exit re-
UM nUMErUs ; quia igitur b ¢ xqualis eft
a b, & ¢ d eft numerus rerum, erit vt de-
tradto numero rerum cx re , relinquarue
bd, productum ex numero quantitatis rei
in quantitatem, Vnde regula.

Reecvea.

Cim quadratum et quatur rebus, &
quantitatibus rerum , fi res eft cognita ,
auferemds ex ea numerum rerum, refiduum
dividemus per numerum quantitatis rei, &
predibit quantitas. Exemplom , 10. res
cim 4. quantitatibus rerom, 2quantur
Quadrate rei, & res eft 30. aufero 1o. ex
3o. relinquitur z0. quem divido per 4. nu-
meérum quantitatis rei , & exit 5. 2ftimatio
quantitatis, Qudd fi quantitas nota fir, du-
cemus eam in.numerum quantitatis rei, &
prodiétoaddemits numerum yerum, & con-
flabitur rei zftimatio. Exemplum , 10, res
& 4. quantitates rei , 2quantur quadrato
rel , & quantitas eft 7. ducemus 7. in 4
humerum quantitatis, & fiet :28. cui adde~
mus ro. numerumn rerum, fiet ftimatio rei
38. Sivetd produftum ex re- in quantita-
tem cognitum fgerit, ducemus ipfum in nu-
meum rerum , &. ¢ addemus quadratum
dimidij numeri rerym , & radix totius cum
dimidio numeri rerum fuperaddito , eft z-
ftimatio rei. Exemplum, quadratum tei
=quatyr 1ov rebus, & quatyor quantitati-

Tom. I V.

bus rerum, & quantitas ref et 5o, du=
cemus- 0. in 4. pymerum fium , id eft
qQuantiratum rerum , & fit 200, cui addes
mus 2. quadratum dimidij 10, nymer; re.
rum, fit 225. cuius radici addo 5. dimidium
numeri rerum , & fit 20. tei zffimatio, vr.
de divifo 5o. producto rei, in quantitatem
€xit 2, zftimatio quantiratis,

DeMmonstrrar:o

Quod fi quantiras rei , C
@qualis fit quadratis rei &
numero rerum , ponemus "
rem a b, & quantitatem :
b ¢ & quantitasreia c, ea ¢
caufa neceffario erit & d ¢ i
numerus rerum, & a d eric 3
aggregatum quadratorum, ’
igitur detraGa d ¢ exb c, C T
relinquerur b d, qua diuifa _
per numerum quadrato- -~ ’l'j‘
fum , prodibit b f zqualis ‘ 1
a b. Regula igitur eft, * B

Recvia.

Cim fuerit quantitas rei zqualis quas
dratis rei & numerc rerum, & fuerit nota
res , ducemus eam in numerum quadrato-
rum, & produto addemus numerum rea
tum, & conflabitur quantitas. Exemplum,
quantitas rei @quatur 6. quadracis rei ; &
10. rebus , 8¢ res eft 4.duc 4. in 6. nume-
tum quadratorum , fic 24. addeei 10. nus
merum terum, fit 34. Zltimatio quantiras
tis. Quod fi quantitas cognita fit, auferc-
mus ex ca numerum regum, & refiduum di-
uidemus per nunerum: quadratorgm rerurm,
quod -exit , et 2ftimatio rei. Exemplum,
<quantitasrei £quatur §. quadratis 1ei, &
16.rebus, & quantitas ipla eft 34. aufero
10-de 34. relinquitur 24. quem divido per
6. numerum quadratorum , exit 4. 2ftima~
tio rei. Si verd quantitas tzi cognita fit, dis
uidemus eam per numerum quadratorum,
& prodeynti_addemus-quadratum dimidij
eius, qued exit divifo numero rerum per
Bunictum quadratorsm resum; & radi% to-
tius, ¢dm detractum fueritidem dimidium,
erit rei &timatio. Exemplum ;. Quantitas
rei xquatur 6. ﬂuadratis tci.. & 6o. rcbng,
& quantitas tei eft 1.200. divide 1200, per
6. numérum quadratorum rei , exit 200:
cui addo 2§.quadratum. 5. dimidij prouens
tus 6o. numeri rerum 5 dinifi per 6. nume-
rum quadratorum, fit 22. 3 cuius radice,
quz-eit- ryi-aufero g dimidium ipfius pre=
uentus, & relinquetar To. rei #ftimatio, in-
de diuifo"1 200. gui eft quantitas rei : pro-
dic 126, 2ftimatioquantitatis.: -~ <

-+ DEMONSTRATIO:

;Qt_xbd i numerus terun, fit #qualis qua- 8

drato sei & Quantitatibfis; rerum (etenim
ad vnum quadratum , vel ad vnam quanti-
tatem rei, per communem digifionem, fem-
per, vt in vniverfis ditum eft capitulis, re-
ducere licet) ponemus a b'rem , quadratum
€ius a ¢, pymerum rerum b @, exie igitur

. X 3 ed,
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e 4, numerus quantitatis rei, :
& ¢ d numerus productis
ex numero quantitatum in
quantitatém , que firc £,
quia igicur ¢ d, eft refiduaim
a b &b d, erit regula e,

Rezeovera.

Clm fuerit numerus re-
rum , zqualis quantitatibus
rerum ; & quadrato rei, &
fuerit res cognita , auferemus eam 2x {uo
numero , & refiduum dividemus per quan-
titatis rci numeram, quod exit, eft quanti-
tatis zftimatio. Exemplum, 10. res, zquan-
tur quadrato tei, & tribus quantitatibu§ rei,
& reseft 4. auferemus 4. ex 10. relinquun-
w 6. divido per 3. numerum quantitatum
rei, exit 2. xftimatio quantitatis. Si verd
quantitas cognita {it ducemus eam in nu-
merem quantitatis rei, & produdtum au-
feremus ex numero rerum, refiduum eft
rei zftimatio. Exemplam, 10. res®@quantur
quadrato rei ; & producto rei in quantita-
tem ter, & quantitas eft 2. ducomus igitur
2. xftimationem quantitatis, in 3. nume-
rum quanticaris rei, & preducitur 6. quem
aufero ex 1o. numero rerum, relingitur 4.
xftimatio rei. Si verd productum ex re, in
quantitatem , cognitum fueric, ducemus il-
lud in.numerum {uum, & productum aufe-
remus 3 quadrato dimidi) numeri rerum, &
radix refidui addita vel detratta , ab ipfo di-
midio numerirerum,oftendit aftimationérei.
Exemplum, 10. res; equantur quadrato rei,
& 3. quantitatibus rerum, 8 quantiras rei

eft 8. dncanr:8. in 3. numerum quantitatis .

1el , fit 24. hunc abiiciemus ex 25. qua-
drate 5. Jimidij 10. relinquetur 1. evius R.
quz eft 1. addita vel detrafa ex 5. often-
dit 6. vel 4. zftimationesrei , vande diuifo
8. quantitate xei, per 6. vel per 4. exit 1
vel 2. zftimatio quantigatis.

DEMOKRSTRATIO.

& quantitas inuicem comparentur , confur-
gunt tres alij modi, fit igitur primd. quadra-
tum tei, zquale quantitatibus rerum , &
pfa; cuius.quadratum g ¢, zquale fic quan-
sitatibusrerum (quefint 2 d,.ita ve d e Gt
- quatititas) & numero quantitatum d €, qui

A
W=

e

fit £h, errque fuperficies g £, zqualis ex
Tuppofito ; fnperficiei ¢ k, quareex 15.fex-
ti Elementorum, a'b; ad de, velat h'f, ad
d ¢ eft gutem abres, de quantitas, b f

Qued {i quadratum rei,& quanticas rei,

numero. quantitatum-, & ponatur a b res.

numerus quantitatum , ¢ d refiduum rei, &
produéti ex numeto quantitatis rej in ip-
{am quantitatem, quare regula eft.

Recvia

Cim quadratum rei zquale fuerit pro-
dudtis, €x quantitate in rem & in nume-
ram , fueritque resipfa cognita , ducemus
rem in pumerum quantitatum rerum , &
produco addemus numerum quantitatuni,
& cum aggregato dinidemus quadratum
tei, prouentus eft #ltimatio quantitatis. E-
xemplum , quadratum rei zquale fiv fex
quantitatibus rerum, & zo. quantitatibus,
& ipfares fir12. duco 12. in 6. numernm
quantitatis rei , fit 72. cui addo 20. nume-
rum quantitatum, fit 92. cuwm hoc dinido
144, quadratum rei, exit 1, quanutas
ipfa: {i verd quantitas cognita fit , duce-
mus eam in numeram {uum, & feruabimus
productum , deinde ducemus eandem in
numerum  quantitatis rerum :  huid{que
producti dimidium , in fe duGtum, addemus
priori producto & radici ipfius aggregati,
abiiciemus dimidiam quod in fe duxera-
mus, & totum eft zfimatio rei. Exemplum,
Quadratum rei, zquale fic 1a.quantitari-
bus, & 5. quantizatibus rei, & quantitas
ipla eft 2. ducam 2. quantitatem, in 12.
numerum {uum, fit 2 4. deinde ducam ean-
dem quantitatem 1.in §. numerum quanti-
tatis rei, & fit 10. huius dimidium quod eft
s.duco infe, fit 2. addo -ad 24-iam fer-
uatum fit 49. haius radici qua eft 5. addo
idem dimidiurd quod'eft - fit 1 2.2fimatio
ret. Vbi autem nota effer quantitas rei (&
eft infigura {uperficies ¢ k) ducemuseam
in futm-numerum , & produti tertiam
partem’y ad cubum reducemus, ducemus
& qantitatem rei in numeram quantita-
tum, & dimidiunr productiin fe muldipli-
cabimus, & ab hoc acferemus partem
quam ad cubum duxeramus , id eft cubum
ipfum , tertiz partis, primi producti, quem
fervafti,” & radicem huoius refidui adde-
mus & ‘mintemus & dimidio fecundi pro-
ducti ; & radices cubicz aggregati, & re-
fidui fimol fan&zz , funt =ftimatio rei. E-
xemplom , Quadratum rei, Zquale eft 12.
quantitaribus'; & 2. quantiratibis rei , &
quantitas rei éft 24. dicam 2. in"24. fit
48. huius tertiam “partem ; quz eft 16, dy-

Quad. rei.  Quan. Quan. rei.
' Co12. 2.
Quan. rei 24.
288. 48-
144 16.
207 ‘,'6__——‘4.095.
16640.
144’.‘]:2“131. 1 664-0.
144 M8 16640,

cam ad'ciibum ;fit 4696. ducam etiam 2 4.
in 12./fiti88. cuiusmedietatem in feduco,
& fir 144 edietas , & eins quadratam
20736 ab hoc dufero 4096. rélinguitr
16640. cuius adicem adds & rhinuo a
144 flunt 144, B, B, 16640, W 144. M

B, 16649-




Notandum1.

No, 2,

Not. 3.
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B. 16640. horum radices cubicx funéte ,
funt rei 2ftimatio. Quod fi ex numero per
zqualia dividéndo , fumpta medietas non
producat quadratum zquale , aut maias cu-
bo tertie partis primi producti , operabe-
tisper refiduum regulx capituli, cubi zqua-
lis rebus 8 numero, nam fata multiplica-
tione per produétun , vt in exemplo per
2.4. qui numerus eft quantitas rei, erit cu-
bus zqualis rebus & numero : rebus qui-
dem productis ex quantitate rei in numerum
fuam : numero autem producto ex quan-
fitate red n-numerum quantitatum, vtin
exemplo di¢tum eft, qudd quadratum rei
2quale foit 2. quantitatibus rei, & 12. &
Quantitatibus, & qudd quantitas rei eft 2.4.
dicemus igitur cubuszquatur 48. rebus, p.
288.numero, & 48. producitur ex 24. in
2. & 288. ex 24.in 12. €rgo ponamus
Qudd quadratum rei, quale fit 2. quanti-
tatibus rei & 3. quantitatibus, & qianti-
tas rei fic 8. ducemus 8. in 2. & 3. & pro-
ducentur 16. & 24. igitur cubus zquabi-

tur 16. rebus . 24. & res valet Be. 13- fur.

ex capitule fuo, inde diyifo 8. quantitace

[Quad. rei Quan. Quan. rei.

ER 2.
8.

2 4. 16,

rei, per®. 13. f. 1.exit . §2- . 2, quan-

titas ipfa, cft autem quadratum ge. 13. 5. 1.

hoc 14-p

755 M.+, &eft 8. cuius duplum eft 16.

& tres quantitates funt, g. §2. @. 2. qua

iuncte cum 16. duplo quantitatis rei , fa-

ciunt r 4. . ®. 2. quadratum rei.

Nota qudd in hac regula, femper reseft
media proportionalis , inter quantitatem &
aggregatum ex pumero Quantifatum , &
prodacto rei in ntmerum quartitaris rei , vt
in exemplo, ®.13. . 1. quz eft res, eft
proportionalis inter ®. §% M. 4, quz eft
quantitas, & R. §z. P. 5. qui conftatex 3.
numero quantitatum , & produéto ‘ex 13.
p- 1. re ipla, in 2. numerum quantitatis
rei. :

Nota etiam qudd regula hzc pendet ex
capitulo cubizqualisrebus& numero;. velut
fequens ex capitulo cubi & numeri 2qua-
lium rebus, & vltima , ex capitulo cabi &
rerum zqualium numero. . S

Nota etiam , qudd res eft eadem , qua
quaritur in capitulo cubi zqualisrebus &
numero, fed quantitas. eft numerus , qui
prouenit -diui{o Guecunque numero , per
rem ipfam , nam eidem capitulo, cubi z-

qualis rebus & numero, competit vna fola

res, fed infinitz Quantitates , velut diGtum
eft hic, quod res eft 8. 13 B. 108 dinifi-
mus 8. quantitaté rei, (i autem ponatur cu-
bus @qualis 16:rebus & 24.nuitiero,erit res
femper s 3. 5. 1. fed pofita quantitate rei
4~ erit Wemerisquanticatis 6.°8& quantita-
ks el 44 & Quanticas . 1% {2

CDEMONSTRATI O.

1a- -"CL“AMG ‘luaﬁﬁtgéiéi,éi}diiis fic ﬁuadta-

- P- Bt. §2. & Quantitas rei et g’

tisrei & quantitatibus, ponemus a b rern,
& quantitatem b ¢, 8 numergm quadra-
torum , fecunddm quem b g, zqualis a by
continetur in b d, & erunt” quadrata a d s
juncta & ec IEE\dullm 3 unale nymero
quantitatum, & fit nume- ,

rus quantitatum f ¢, erit
igitur £ b, zqualis ¢ ¢, qua- -
re b c quantitatis , ada b ‘

rem, vt d ¢ refidui rei, du=
—

&=z in numerum quadrate~- € 1

rum , 2 quantitate ad ¢ §
humetum qudntitatum,erit
etizm ex hoc e b refiduum
zquale 2 f refiduo, quare
a b media proportionalis
interah & b ¢, diuifam fe-
fecundiim numerum, fecun-
dum quem b g contineturin b d.

Nota igitur, qudd in hac hac totaregu- non
la, res media proportionalis eft, interquan-
titatern divifam , per numerum quadrato-
mm, X refidugm rei & numeri quantitas
tuim. ’

oL

Ree v al

Regula igitur eft, cim quantitas;rei , @-
qualis fuerit quadratis rei & quantitatibus,
& r1es nota fuerit, ducemus eam in fe, dein-
de in numerum quadratorum, & produdtum
dividemus , per refiduum rei A numero
quantitatem , & quod exit eft quantitas.
Exethplum , Quan. rei 2quatur tribus qua-
dratis ref, & 1z. quantitatibus , & fit res_
20. gratid exempli, duce 20, in fe, fit 400.
duco 400, in 3. numerum guadratorum , fic
1200. dinido 1200. per 8. . differentiam
rei & nureri quantitdtum, exit 1yo. quan.

“tigds ipfa. ‘Si verd quantitas ipfa cognita fit,

non res, duc eam  in numerum quantita-
tum, & produGum digide per numerum
quadratorum , quod exit, abiice ex quadra-
to dimidi) prouentus quan€itatis divife per
numerom quadratorum ;, & radix refidui ,
eddita vel detsada » 3 dimidio eiufdem pro=
uentus; oftendit. &ftimationem rei. Exem-
plum, Quantitas rei, zqualis eft 4. quadra-
tis.rei, & 3. quantitacibys, & quantitasipfa ‘
eft 5o duc §o. in 3. numer jantita."
tum , fit 150. dinide 1yo. pe
quadratorumm, exit 375 » deinde di
per 4. fcilicet . quantitarem. per humne
quadrateram, exit 125, huius dimi
uod eft 63, ducin fe, fic 30375 .
abiice 37+ , relinquentur 1%, cuivs
eft 14, que addita. vel detradta 2'¢
oftendit . eftimationesiiei 5, 75, vel §. 8
autem produétum {eu:quantitas rei cognita
fit, ducemus: quantitatem. x¢i in_numesum
quantitatum , & productum._ dividemus. pet
numerim guadratorum , gxiens eft numes
tus; qui cum cuboxquatur torrebus, que-
tus.eft numerns qui prouepit divifa quanti-
‘tate rei per numetum qoadratorum, Exems
plum, Quantitas rei, que fit 1§00, zqualis
eft 4. Quadratis rei, & 6 Quantitatibus, du-
cemus igitur 6. in ‘1500, fit gooo. divide
per 4. numerum Quadratorum , exit 225G
nymerus, qui cam cubo mquatur 37 - te-
X 4 bus,
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Quan. rei  Quad. rei  Quan.
1§00 - 4 G,
375- 1500
| 2150 1000,

bus, eft autem 375. numeras. qui prouenit
dinifo s500. numero quantitavitatis rei,
per 4.numernm quadratarum , per capitu-
lum autem faum, res valet 10. vel . 300.
. §. & veerque iftorum numerorum po-
teft effe rei zftimatio , in cafu ifto, quando
quantitas rei, quz et 1500. zquatur 4.
quadratis rei, & 6. quantitatibus, & wlti-
matio quantitatis habetur,diuilo 1 5oo. qui
eft zftimatio quantitatis rei, per alteram
xftimationem rei.

DEMONSTRATIO

Cilim verd quantitates ¢ d , in numeto
¢ f, mquales fuerine quadratis a b rei, &
quantitati rei d e, reducendo ad vaam quan-

&
3 e |c

a—lf

titatem rei,erit detralta communi fuperficie
de, {uperficies g f ®qualis a ¢ , quare qua-
dratum a b, per primam fexti Elemento-
rum, quale [uperticiei, ex e g in partem
e f ralem, qualis 2b elt pars b ¢, igitur
ex decimafexta {exti Elementorum , 2 b
media et interd ¢ & pattem illam excf,
vnde regula.

N

RecviLaA.

Cim fuerint quantitates, 2quales quans
titalti rei & quadratis rerum, & fueric nota
res , ducemus eam in {e, deinde produ&um
in numerum quadratorum , & dividemus ,
quod producitur vltimd , per- numeram
quantitatum , detra&a re , & exibit quan-
titas, ‘Exemplurm, 12. quantitates, zquan-~
uantitatl rei, & tribus quadratis rei
‘eft 4. docam 4. infe, fit 16, ducam
n -3. numerum gquadratorum rei , fit
dinidam 48. per 12. numerim quanti-
ini, detraéto 4. re, & eft dinidere per 8.
6. quantitas ipfa. Si verd quantitis
eogita fat,-duc eanvin numerum {uum , &
productum divide. per numerum quadrato-
runi-rei:"ei progentui adde quadratum di-
midij eius, quod prouenit , divila quantita-
te per numerum quadratotum, 8¢ radix to-
tius, detrado-eqdbm dimidio,, eft zftimatio
rei. Exemplum , 12. quantitates zquantur
quant. tei, & 3. quadratis rei, & quantitas
eft 6. duco 12. in 6. At 72. diuido per 3.
numerum quadratorpm fit 2 4.deinde divido
6. 'quantitatemn per 3. numerum : quadrater
xii fic 2.4.deinde dinido 6.quantitatem per 3.
numerfi.quadrato; um,exit 2.cuins dismidium

qued eft 1. ducoin fe fic etiam 1. ad-
do ad 24. fit 25. euius x:. 5. detradto 1.di-
midio 2. relinquit 4. =ftimationem rei. Si
verd quantitas rei nota fit, ducemus eam in
numerum quantitatum, & productum diui-
demus per numerum quadratorum,& quod
exit , eft numerus qui @quatur cubo & re-
bus, quarum numerus eft id , quod proue-

th_Jad. rei  Quan.rei  Quan.

R — YRS ¢
l 8. 288.
96.

nit digifa quantitate rei 5 per numerum
quadratorum, inde &quatio rei, eft zftima-
tio quazfita, vade dinifd quantitate rei, per
#ltimationem rei , exibit zquatio quantita
tis. Exemplum, 1 2.1es, @quales funt quan-
titati rei, & 3. quad. rei, & Quantiras rei
eft 24.duco 24. in 12. fit 288. divido per
3. numerum quad. rej, exit 8. igitur cubus
p. 8. rebus : zquatur g6. tunc verd per ca-
pitulum {yum , ves valet 4. 1deo 4. eft rei
@ftimatio, cum quo divide z4. quantita-
tem rei, exit 6. quantitas ipfa.

Scias: qudd quodlibet capitulum, feu re- Norandsn.
gula ex prazcedentibus habet omnes pro-
prietates contentas in eadem regula, in fin-
gulis medis , quampis modd vtamur vna,
modd alia , fecundiim qudd illud quod eft
notum, aliud fic. Exemplum, in decima re-
gula funt quinque proprietates. Prima,
qudd propertio Quantitatis ad vem , eft vt
duda re in numerum quadratorum , & de-
tradta quantitate , ad numerum quantita-
tum. Secunda, qudd res eft media propor-
tione, inter Quantitatem djvifam per nume-
rum quadraterum, & differentiam rei 3 pu-
mero quantitatum. Tertiz, qudd duda re
in fe,& pdft in numerum quadratorum du-
&o quadrato, tantum fit quantum ¢x quan-~
titate in refiduum rei 8 numeri quantita-
tum. Quarta & Quinta , funt reliqui duo
modi procedendi illius regulz, ad inuentio-
nem rei, horum exempla in quzftionibus
{ubiungese libuit.

QvasTio L

Inuenias duos numeros , quorum Guas
drata junéta, fint 1co. & produdtum vnius
in alterum duplum fit aggregato eorum.
Penemus primum rem, fecundum quanti-
tatem, igitur quantitas rei zqualis eft 2. re-
bus, & 2. guantitatibus, quare €x quarra
regula, proportio refidui rei » ad 2. vt 2, ad
relduum  quantitatis , igitur erunt txes
quantitates proportionales, refidynm rei, 2.
& refiduum Quantitatis , res autem con=
flat ex fuorefiduo & 2. fed quantitas ex
fuo refiduo & 2 igitur res eft aggregatom
primz & fecunnde triom quantitatum pro-
Fottionaliug, & quantitas aggregatum
ecundz & tertiz; igitur ex dictisincapitulo
trium quantitatum proportionalium , qua-
dratam aggregati fecundz & testiz, & cum
Quadrato fecundz , zquantur quadrato
aggregad ipfarum winm quantitacum,
at verd quadratum aggregati primz & fe-
cund, & quadratum aggrsgasi fecundz &

[{11vr
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tertiz ex fuppofito faciunt 100, & quadra-
tum fecundz eft 4. quia fecunda quantitas
propnmonnhs’qut 2. igitur quadtatum ag-
gregati omiliim trium’, qu:
104. 1gxtur res’ quanmates 1pf'aa iundtz,
funty. 104 & qula fecunda eft 2, eruncre-
lique, feificet prima & tertia; 2.’ 104. M.
2. fac igirdr éx %, 104. .2, duas partes ,
pmducertes4 quadratum, i8¢ erunt 1.
26.M. 1. . p-®. v.23. m.x}z 104 & B 26.
M. 1. M. B. V.23, M. R 104, & quiares
conftat ex prima & fecunda propomonah s
erit igitur vt addamas 2. verique paxti, fci-
licer 1ccundam quantitatem , & fiet res .
26.p. l.p B.v.23. ml;g 104.& quantitas
B.26. p.1.0LK.V. 2 3.M0-B.1 04, horum qua-
drata itn@a funt 100. pramfé,& productum
vnius in alterum eft . 416.5. 4. duplom
aggregati eorum  ‘via verd commtini pro-

B 26.5. 1iPs BaV. 23,0 B 104.

B 26. p. .M. Be. V. 23. . Bt. 104
T vma §0.P Be.v.2068. M. . 26624.
[R- V™ §0. M. B ¥ zoGS.m Bt. 26624

cedendo , peruenires ad partes has, quas
vides infra, liquet autem qudd ille confu-
{z magis {unt, quamuis fupenonbus zqui-
ualeant.

Qvaestio II

Inuenias duos nummeros, quorum qua-
drata iunéa fint 1o0. & quadratum maio-
ris , 2quale fit dudui maioris in minorem
quater citm o&uplo maioris. Ponemus ma.
forem tem; minofeim quantitatem’, eritque
quadraturm réi ;2quale 4. quantitatibus eei
& S.rebus; quare ex-fexta regula s aufere-
nus 8, ex te, & fet refidunmres . 8. vn-
de divifom per 4, exibit 4 rei i, . & hzc
eft quantitas quadmta igicar rei & 2 rei m.
2. ®qualia font 1100 quare 132 quad P4
m. 1. 1€, a’.quabxtur 100. & qaad:atum z-
quabxtur Lrei, & 90.5, quare fes eft .
90. o2 P- ,,, &: quantitaseft - htnnsm. 2.
{cilicet g. 5,,, . x,: ,

QVA-ZSTIO IH

o

Inuenias duos numeros, quomm qnadra-
ta iunca fint 100, & productum: vnius in
alterom , 2quale freiplo quadrau mmnns
& ﬁ:xcup'l eialdem minoris. Po
l'ﬂanl'Cm mxm

1 “Fag de :o. wes pattes/ih continua pros

portione, quarum mediz quadtatum aquas
Ie fir duplo produ&t mediz-in-minorem, &
quadruple minoris. Pofita media te, 8 mi-
nore quantitate, erit quadratum rei, zquale
2. quantitatibus:réi, 8 4:-quantitatibus,
Quare ex notando primd nonz regule, res
media eft proedreionalis, incer quantitatem
& aggregatum ex nuUMEro quantitatum 4.

ac producto rci in numerum quantitatis
rei, lcxhcet 2. tertia igitur quantitas eft 2.
fes, p. 4. quia igitur tértia -quantitas eft
2. 165 f. 4. & (%cun&a tes , & hz cum
prima conftituunt 10. eric prima 6. M.
3. rebus, quate dudka prima in tertiam ,
fice quadratum fecande , igicur 1. quadra-

Iz tesP4 | 1es |6m5rebus.
[4- -3 135 [mee 3360 B3 505

tum ‘zquatur 24. M. §. quadratis, qua-
Ie7. quadrata zquantur 24. & res eft me.
3=, 8 hac eft media , cuius duplum P 4-
eft tertia, videlicer 4. PRt 13-, inde de-
tracto aggregato fecundz & tem:e ex Io
telmqmtur prima 6. M. R. 300, hx autem
quantitates proporrionales funt, & qua-
dratum {ecundz eft 2quale duplo produ&l
fecundz in primarm, cum quadraplo prima,
vt proponebatur.

citay

CarvT XL
De Cubo & rebus equalibus Numerol

C1 7 1 o Ferreus Bononienfis iam an-

nis ab hinc triginta ferme capitulum
hoc inuenit , tradidit verd' Anthonio Ma-
riz Florido"Veneto ;' ai ¢t in certamen
cum Nicelao Tartalea Brixellenfe aliguag-
do veniffet; occafionem dedit ; ve Nicolaus
inuenetit-& ipfe , qui‘cum ‘nebis roganti-
bus tradidiffer , fupprefd demonftratione ,
freti hoc auxiio, demonfirationem quzfiui-
mus , esmque in modos; quod difficillimum
fuir, reda&am fic fubumexnus.

DlMons 'rn ‘r:o.

ll ; ﬁ cubus gh, 8:
zquale 20. & onam
mm :enna

natnide

fery perfmmxgi s p moJum primi fop-
pofiti

e :,'&:%3

o
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pofiti fexti capiruli huius libri, corpora d a,
d e, d f, vt per d ¢ intelligamus cobum b c,
perd fycubumab, perd a triplumc b in
quadratum a b,perd etripjum 2 b in qua-
dratum b ¢. . Flabebirmys igitur quatuor fup-
pofita , quorum duo dicta iam {unt, fkilicet
qubdexa cin ¢k , vel cbfic 2. & qudd
differentia cubia cd cubo ¢ b cft z0. ter-
tium deducitur ex his & eft quod cum id
quod produciturexa b, bc, a cterfit x-
quale differentia d e & da & wiplum pro-
dutiexab, a ¢, b clexcuplim 2 b nam
productum exa cincb, eft 2. ex primo
fuppofito, ergo triplum eius eft fex, & pro-
duétum hocin a b fexeoplum ipfius a b.
Hoc autem eft differentia d e & d a, Quar-
rum quod patet ex primo & fecunde corol-
lario fexti capituli qudd d f eft differentia
cubi a c cum triplo a ¢ in quadratum ¢ ba
cubo cb cumtriplo ¢ b, in quadratum a c.
Ponatur igitar cubusac, , cubusa b,
uiplum ¢b in quadratum a ¢, 3, triplum
a cin quadratumc b, &, differentia , «, &
B, ¢ differentia 3 & AE differentia « & &2
B& y € Igityr cum & componatur ex ¢ & &,
vt facile eft demonftrare in

numeris quos & procxem-  [a 4 |
ploa latere propofui s an- (Z
tem eft 20.ex fecundo fup- IC y | .

pohro & {fexcuplum a b
& 4 cub. ab igi-

tar cubus a b [ a4 1] 25
cum {excuploa b zo} 13

quod eft cam fex 4 ,14]' 18
rebus , nam a b

eft lacus fui cubi, =quatur 20. jgitur cum
&b h cubus cum fexcuplo b h 2quetur 20.
erit b h cubus cum fexcuplo b h zqualia cu-
bo ab cum fexcuplo a b, igitur a b eft res,
& ipfa eft differentia duorum laterum pro-
ducentivm 2. & quorum cubi differunt in
20. quod erat demonftrandum. Ex his con-
ficiemus regulam.

7

REGVLA.

Deducito tertiam partem numer rerum

ad cubum, cui addes quadratum dimidijnu- .

meri zquationis ; & totius accipe radicem ,
fcilicee quadratam, .quam feruabis vnique
dimidiom numeri quediam in fe duxeras,
adiicies, ab altera dimidium jdem minu
habebifque Bigomi :
inde detrafta ».. cubica Apotomz eéx .
cubica fui Binomij , refiduzm qued ex hoc
relinqgitae; eRk el ftimatio. Exemplum,

cubus §. 6.rebus zqualis 20, .
i 2. : - 20,
T 8 et 194

B 108: fuox SR R
».168. M. 10. i
Bov. €. B 108, p. 10.
B Ve B 108, . 10,

iE

———

cubus & é. pofitiones,2quantur 20. duci-
to 2. tertiam pareém. 6. ad-cubum , fic 8.
duc 10, dimidibm nameri infe, ft 109,

fquigq erc, vt in primo gggmplg.décuimua

junge roo. & 8. fit 108. accipe radicem
quz eft B.. 108. &  eam gemina bis , alte-
1i addes xo- dimidium numeyi, a b altero
minues tantundem , habebis Binomium ..
108. p. 10. & Apotomen . 108. f. 10.
horum aceipe & cub.8 minve illam
que cft. Apotemz,ab ea quz eft Binomij,
habebis rei a}e‘ﬂjni:gtioném,, ‘m.b. cub. B
108. p. 10.10. B. v. cubica B, 108, M. 10.
Aliud, cubus p. 3. rebus ®quetur 10. duc
1. testiam partem 3. ad cobum, fit 1. duc
5- dimidium 10. ad quadratum, fit 2 5. iun-
ge 25- & 1. fiunt 26. hyjus radici adde s.
& ab ea minue 5. habebis Binomium .
26. B. 5. & Apotomen . 26. f. §. igitar
xf:i xftimatio eft x. v. cubica B 26. P §
m. B, v. cubica . 26. m, 5. experientia fic
habetur. -
1a.v.cubicara. 26. . 5. M. ra. v. cubica
ra. i7.Mm. 5.
cubi pagtium 1a.26. 5. 5. M. ra.26.f.5.
hoc aytem totum, vt liquer, eft 10.
Quad, partiom , ra. v. cubica §1. p. w.
2900. B v.cubica §1.Mm. B 2600.
triplicata quadrata partium ,  ®. v. cub.

"1277. p. B 1895 400.

1. b. cubica 1377. M. .1865400. par-
tes iplw, *

. ra.v.cobica g. 26. M. 5. f.
cubica 5. 26. f. 5. ‘
Produéta partium in triplata quadratorum:
p-ra.v. cubica 49299354. p. 6885. m.
ra. 47385000. M.70z20. | .

M. ra. v. cubica 49299354, . 6885. 1.
12. 47 385000. p. 70260 )
Porid he ra. cubicze quatuor nominibus
conftantes, ad duas reduci” poffunt, cim
enim 6885. dempferis ex 70z0. relinqui-
tur 3 §.detracta etiam radice 47385000,
ex radice 49299 3 4. relinquitur 5. { $854.
igitur talia produda erunt . v. cubicz 3.
18954. M. 135. M. 1a. v. qubica fa.
18954. p. r35. cubus igitur totas , ex de-
menffratis in tertio libro ¢ 10.f.ra.v.cubi-
ca ra, 18954, M. 135. M. 1a. v. cubica ra.
18954, P: 135. ‘at verd tres radices fou res
funt, ' . v

ra. v. cubica ra. 18954. p. 135. 0. 1a. v.
cubica ra. 18954. M. 135.

Iunétis igitur omnibus fimul , -cum radi-
cesille vniverfales cubica mutuo fe deled,
fiet aggregatum cubi & trium rerum,10.2d
vaguem.. ‘

Exemplum tertium , ' cubus & 6. res
@quantur 2. duc 2. fertiam partem nume-
ri rerum , adicubum fit '8, duc 1. dimidium
2. ad quadratum fit 1. junge 8. & 1.
fiunt 9. huius radix eft 3. ergo geminate ;.
alteri adde 1. dimidium pumeri , fiet 4. ab
altero minue . fimiliter dimidiur reliquum

' yitur ra. cubi minorie

2. v.

nam ra. v. cubica ra. 108.p. 10; M. 13- v.
cubica ra. 108, fu xo. eft 2. veibiexregula
paret,
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patet, & vt experimento etiam , notiffi-
mum eft. -

Facil® autem eft intelligere tum in hoc
capite tum fequentibus, quod habia =fti-
matione & numero terum, habebimus nu-
merum zquationis dudta xftimatione in nu-
merum rerii, & eius.quod producitur addi-
to cubo eiufdem : aggregatum enim eft nu-
meras zquationis velut 1. cubus p. 3. pof.
ztimatio eft 2. dico duces 2.in 3. fit 6.ad-
deci 8.cubum 2. fit 14. numerus zquatio-
nis. Et fimiliter fi 1 cab. p. certo numero
rerum cobus 2fimatio fit 5. 8. . 2. graud
exempli, zquetur 20. tunc habebimus na-
merum rerum ducendo B 8. m. 2. ad cu-
bum fits. 3200. M 56. detrahe 4 numero
@quationis qui elt zo. relinquerur 76. .
B 3200, hoediuide per x. 8. m. 2. zftima-
tionem,exibit numerus rerum 3:.648./m. 2.

Ex (cias qudd ®quatio hec communisel-
{e'potelt omnibus capitulis , velut cubi &
numeri zqualium rebus, vefi 1. cub. p.
12. zquetur 34. pol. & rei zltimatio eft 3.
p- . 7. vel 3. B B 7. ided fi velim 1.
cub. p. numero pof. zqualem 12. fub hae
zftimatione erit ex regula’ przcedente nu-
merus reram K. 1608. p. 2. Sequendo igi-
tur formam capituli huius, & capiendo ter-
tiam partem numeri rerum, qua eft g.112.
p-+ & ducende ad cubum fit 5. 1905552.
p. 2242 adde 36. quadratum dimidij 12.
numeri @quationis , habebis ®. v. m.
1905552, p. 260~ cui adde & detrahe 6.
& accipe . cub. habebis zftimationem rei
B V.CU. B. V- 1905552 B p. 260 p.
6. M. Be VoBe. V. Beu19OS 55 P 2601 Mm. 6.

Carvr XIL
De Cubo equali rebus & numero.
DemonsTRATIO.
S Lt etiam gubus zqualis rebus & nnme-

10, & fintduo cubid c & d ¢, quarum
latera a b & b.c, producant tegtiam par-

tem numetirerum. , inuicem ducta , & ipfi

cubi iunctizquales illi_numero, dico 2 c ef-
fe rei quafitz zftimationem , cim enim ex
2bin b c fiat tertia pars numeti rerar
ab.inbcter, fier numerns rer ;
acin produftumier a b in.bc ter, fient
resipfz, pefita a ¢ re, atex a c-in produ-

éorpora
cubi

. mero.zquationis,

li fexti conlticuunt cubum ae, cubi etiam
d ¢ & d f, zquivalent numero prepofito,
igitor cubnis a ¢ aqualiseft rebus & nume-
ro propofitis , quod erat demonftrandum.
fuperelt offendere, quod triplum a c in pro-
ductum a. b in b ¢, fir zquale fex corpori-
bus, id oftendam , iprobaveroex a b, in
bc ducto in a ¢, fieri duo corpora exa b
in quadratuth b c. & ex bc in quadratam
ab, nam quod fic ex a cinproduftuma b
in b ¢, zquale eft ei, quod fit ex 4 b in fu-
petficiem b e, latera enim omnia omnibus
funt zqualia , fed hoc zquale eft ¢i, quod
fit exabincd & d e, quod autem
fir exa binde, =zquale eft ¢i, quod
fir ex ¢ b in quadratum a b, guoniam late-
ra omnia omnibus {unt zqualia, quod igi-
tur ex a ¢, i prodé&um-ab in bc fic,
zqualeedt his , quz fiunt ex a b in quadra-
tum bc & ex b ¢ in quadratum 2 b, quod
eft propofitum.

REGVLaA.

Regula igitureft , cum cubus tertiz par-
tis nomeri rerum ; maior non fuerig qua-

_ drato dimidi) numeri zquationis, apfrres

ipfum ex eodem , & refidui radicem adde
dimidio numeri 2quationis, atque iterum
minue ab eodem dimidio » habebilque vt
dicunt, Binomium, & Apotomen, quorum
R. cubicz iunéte rem iplam conftitmme.
Exemplum, cubus 2quatur 6. rebus p. 4c.
duc 2. rertiam partem numeri rerum ad cu-
bum, fit 8. aufer ex 400. quadrato zo. di-
midi) numeri , fit 392. huivs radicem ad-
iice ad 20. p. Be. 392. detrahe etiam ab eo-
dem, fit 20, M. Be. 392. horum . cubicz
iunétz, faciunt’ rei zftimationem , B v.
cubicam 20, . B 39%- B v.cubica 20.
. &.392. Aliud,cubus 2quadrur 6. rebus f.
6. tertiam partem numexi rerum, que eft 2.
ad cubii ducito, fit 8, detrahe ex 9.quadrate
dimidi).6 numeri @quationis, relinquitur 1.
cuins &z, eft;1, hanc adde & minue a 3. di-
midio pumeri., flunt partes, 4. & 2. qua-
rum %. cubicz ipée, faciunt 3. cubicam
4. 2. cubica ; nem rei
At ybi cubus tertiz partis numeri re.
"guadratum dimidij numeri,
quandocinque ng-
3

< RImerus nu-
tunc confules librum Ali-
zz hic.adie®um. -

Cairvr XIIL
De Cu

bo :&'ngme(o equalibus rebss.

cedenti trahi-
1, &qualis fe-
tur quadrata fuper-
cubi g h, qua-
quarta fic h 1 refi-
ficiei , latus
WIn vocant,
' refidui
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vefidui c¢d fitc e, fit verd m k dimidium
h k, aqua abfcindatur m n, zqualis ce,
dico qQuéd tam h n quam n k , cabi, cum

A

o
o

LT
™

numerus ,

numero f, zquantur rebus a2 b, vt numerns
rerum & @quationis idem maneat , & pri-
mo oftendamus de hn, cenftat enim cu-
bum h n continere latus fuum h n in
quadrato hn, quadratum autem a b ( quia
g | =qualiseftad, & gl triplum eft qua-
drati h m ) wquale elt triplo quadrati hm,
& quadrato m n, hrec autem fuperant ex
fecundo Elementorum, quadratum h n, in
duploh m in n h, quare in eoquod fit ex
hkinnk, quia h x dupla eft ad hm,
cubus igicar h n, continer latus fasm hn
in fuperficie 2 b minus eo, quod fitexh k
ink n. At verd, quia cubus g’k contine-
bat res feu latera h k in quadrato h k, vel
in quadrato ab, cum numero f, igitur ex
communi animi fententia, fnymerus 2qua-
lis eft produto ex h k in differentiam qua-
dratoruma b & gk, at differentiag k &
ab eft, quanta differentiah 1 & ¢ b, quia
ad eft ®qualis g, differentia autem h 1 &
cb eft, vt quadrati h m & m n, igitur ex
differentia quadratih m, & m n in hk, fic
f numetrus, at verd per eandem , differentia
quadraterum h m, fen mk; & mn , eft du-

plum m n in nx, comquadrato n k, &.

ideomn & mkinnk, & ideo hpinn k,
igitur ex h k in produ@uih h nin nk ficf
numerus , addatur igitur f numerus , cubo
hn, &exalia parte produ@um ex hk'in
k n du@um in h nproduétoex h nin fuper-
ficiem a b, mijnus produ&@o hkin 'k n, fiec

cubus h n cum numero f 2qualis hn duGtz

inab, fen rebus ex'a b, quod erat ptbb:ani-:
dum. Similiter, quia differentia g k & 2 b}

quzeft hnia ko dixin x'h, prodecic
£, differentia etiam a b & quadrati k n-(chm’
a B, fir zqualfs quadratis h m & mk &

m n, & ductui x m in m h) zqualis eft dif-
ferentiz dupli x hin hn % quadrate n- b

addito ei rectangulo hn in n k, at quod fic
ex hn in n k cam quadrate n h, zquale
eft producto ex k hin hn, pertertiam fe-
cundi Elemenrorum , igitur quadratum a b
fuperat quadratum nk in produdte k h in
h n femel, cim igitur numerus £ contineac
x hin produ&o k hinh n,& cubusk ncon-
tineat K n in quadrato K n, erit vt cubus
x n cum numero f, {eu cum produ&to ex
K n in reGangulum x hin n h, zqualis
producto a b in x n,igitur cubus X ncum
eodem numero f, zqualis eft a b numero re-
rum cidem.

Recvira

Regula igitur eft : clim fuerit cubus
& numerus ®qualis rebus , inusnies fti-
mationem cubi zqualis toridem rebus, &
eidem numero , cuius dimidium in fe duci-
to & triplicato, hoc abiice ex numero re-
rum, & Re. refidui addita dimidio zfima-
tionis cubi zqualis rebus & numero, -vel ’
detracta, oftendit ftimationem cubi & nu-
meri zqurliom rebus. Exemplum , cubus
P- 3. =quasur 8. pofitionibus, tunc inuenio
z{timationem cubi #qualis 8. rebus p. 3. ex
precedenti capitulo , & eft etiam 3. huius
dimidium duco in fe, fit 2, triplica, fit
63, abiice ex 8. rerum numero , fit refi-
duum 1, cuius ®:. addita vel detraéta ab
1+ dimidio ={imationis cubi zqualis re-
bus & numero , oftendit vtralque zftima-
tiones quefitas alteram 1+ f. Be. 15, K€
liquam 1+ M. g1~

DEMONSTRAT!O.

Nun¢ etiam.oftendamus , quomodo ma-
jore =fimatiome habita , abfque auxilio
pracedentis capituli habearur & reliqua, &
fir, vt exad ad a c quadratum fiat nume-
rus zquationis,ita quod quadrataad & ac
iundta, faciant numerum reram, eritque ex
oftano capitujo, a d, rei zftimatio, & fitf h
linea , cui fi adderetur dimidium a d qua~'
dratum tetius, zquale foret quadrato a c &
quadrago dimidij a d, dico fh effefecundim
#ftimationem, quando eubus cim numero
exad imwa¢'zqualis eft rebus in quadrato
a ¢, & quadrato R
a d,fiat quadratum
f g, quod'cum qua-
drato £ h ziyuale fic
Quadratis a ¢ &
ad,iunctis, quia ... .}
igitur quadratum

h
& dimidio al =-1 =+ g
quale eft quafirais | § - \ i
ca & dimidi) 2 > r
-erit per qudgtam { e 4
fecundi El i o4
rum, abiectd com-™"
muni quadrato dimidi) a d, quadratum a &
quadrate: £h; & duplo £ hin dimi-
& dyguere: rectangulo ex £ h inad
femel cum quadratofh ;s guare.ex degima-
fexta fexti Elementorum a b media propor-
tiong inter f b & aggregatum £h & ad,
quia
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quia verd quadcatum ¢ g , additum produ-
&o f hin {e, & in ad, tautum fagit, quan-
tum additum, quadratoae, ¢g, verd & £h
quadratam, =quxlia funt quadiatis ad &
ac, ex fuppofito, erit quadratum a ¢ &
quadrarom a'd & produ&tam £ hina &,
zquale quadratisac & e g, inde abietto
communiter a ¢ quadrato, crit e g quadra-
tum, xquale ei quod At ex fh inad cun
quadratoa d, per eandem e f media prepor-
tione eft interad & aggregatymexd d &
h £, cimque fimiliter ; ve oftenfumeft, a b
fit media proportione per 67. lib. de Pro-
port. fen quinti huius inter f h & aggrega-
tum fh & ad, eric quia fh & ad iuncke
in vttoque ordine funt prima quantitas ,
proportio Fh, ada d, vt abad e fduplicata,
quare ex decima {eptima {extiElementorum,
fhad ad, vt acadeg,trigefima quarta va-
decimi Elementorum , cerpus quod fub f h
8 e g continetur , zquale eft corpori fub
ad & ac, quare & numero xquationis,
ciimque quadrata eg & h f, aquentur nu-
mero rerum, quia quadratisac & ad, erit
ex ottauo capitulo huius, h f etiam xftima-
tlo rci; inecdem capitulo. Vnde regula.

REcVLA.

Duc dimidium maioris zRimationis in
{e, &triplica, & aufer & numero reram , &
B refidui , detrado dimidio maioris (-
mationis, eft aquatio quzfita. Exemplum,
cubus & 6o. zquatur 46. rebus & maior
@quatio eft 6. pro habenda reliqua duc 3.
dimidium prioris ftimationis in {¢, fit 9.
hunctriplica fit 27. abiice 27. ex 46. relin.
quitur 19. ab huius radice ablice 3. dimi-

dium prime #ftimationis , habebis fecun-"

dam zftimationem m. 19, m. 3. Ex hoc
capite habentur tria corollaria , primum
quod aftimatio cubi ®qualis rebus & nu-
mero eft zqualis duabuszftimationibus ca-
bi cum eodem numero zqualium totidem
rebus veluti v @quatur 15. rebus p. 21.&
zftimatio eft ®:. 9+ p. 15~ erunt duz afti-
mationes cu. p. 2 1. zqualium 16, rebus fi-
mul iunéte .. 9 p. 15-altera. n.eft 3.re-
liqua 8. 94 . 1-- Ex hoe corollario & re-
gulis datis huius capitis fequitur fecundum
{cilicer quod exmutua multiplicatione & de-
tradione cuisflibet timationis cu. & nu-
meri zqualium rebus ponitur altera. Ter-
tiam, zftimationes cu. & numeri zqualium
rebus fe habent in com paratione zffimatio.
ais cu. zqualis totidem re- T
bus & eidem nutmero, velue | ¥+ 9% ™ 1%
apotome “'ad - binomium, 3
l?fa yetb. zﬂnng;xon.eica- L S
pituli cubi & numerizqualivmrebus inui-
cem fe-habent ita, vt radices fihgulori refi-
duorum fint;velut prima pars Apotome, &
dimidium prioris. 2ftimationis yt {ecunda
pars velut in exemplo- fuperiore habebis
zftimationes vi acceptas, guales infe-
rids vides & fuperier earum vt liquet ne-
ceffario eft 3. & minor .. 9+ M. 1+, E-
periaris & indenies, o

R J.l
-R’--9TP'IT

-

Tom. I¥.

Carvt X1V
De Cubo equali quadratis ¢ vumero,

Voo 6 eabus, xjualis fit quadiary

& numcio, conuertennr capiwum in
cubum zqualem rebus & numero, prino
conuetfionis modo, qui et artoto ad pai-
tem, nam fecundus eft a parte ad cotum,
tertius 2 ditferentia pasium, quartusa pro-
portione.

DemoNsTRATIO.

Sitigirar cubus a €, incapituli12. figu-
13, qualis 6. quadratis ac, & 100. cim-
que quadratum a ¢, conftet quadrato a b,
& gnomone euin circumdante, erit cubus
a ¢ 2qualis quadratis 6. a b, & gnominibus
6.& 100. gnomen autem conftar quadrato
bc, & duploab, inbc, igir cubus a ¢
conftat 6. quadratis a b & 6. quadratis be
& 6. productis ab, in be bis, & 1co.at
ex abin bcbis, Aant y.res, quiaa belt
1cs, & bc, 2. & 6. quadtata bc, {imt ui-
plum cubib ¢, quia b ceft tertia pars 6.
igitur cubusa c,zqualiselt 6. quadratis a b,
& 24. rebus, & tiiplo cabibe, & 100. at
conflat, quod 24. nunierus rerum, conflat
€x 9. numero quadratorum, in 4. qui eft
duplum rertiz partis eiufdem numeri. At
ex alia prce conftat etiam, cubusa ¢, cu-
bisa b &bc, & triplo a b in quadratum
b ¢, & triplo b ¢ in quadratumab, hoc
namque in primo fappofito fexti capituli
oftenfum eft, igitur cub. 2 ¢, xqualis eft cu.
bisab & b ¢ & 6. quadratis & 1 2. rebus,
igitur cubus a b, & cabusb ¢, & 6. qua-
drati, & 1. tes , zquantur 6. quadraris %
24. tebus , & triplocubi b ¢ & 1o0. con-
ftar autem ; quodd numerus quadratorum
manct idem, quia eft triplusadb ¢, & be
fuit tertia pars numeri quadratorom, & nu-
merus rerum eft g numeto quadratorum
in {uam partem tertiam, hoc enim zgquale
eft {emper , triplo quadrati tertiz pareis .
abietis igitur communiter cubo b ¢ femel,
& 6. quadraiis, & r 2. xebus fcilicet tot
rebas,’ qaot fiunt ex humcro quadraterum
in fuzm tertiam partem, relinquetar cubus
a'b, zqualis 100. & 12. rebus, & duplo
cubi b ¢, manifeftum eft autem, qudd nu-
merus 100, manet idem , & quod numeras
recum fit ex numero quadratorum in ter-
tiam fui partem, 8 qudd duplum cubib c,
el 16, quiab c eft 2. igitur cubus a b -
qualis eft 1 2. rebus, & 116. numero, ido
ex pracedenti capitulo, inuentaa b, adde-
musei'bc, rertiam parteni numer quadra-
sorum,& conflabitur a ¢, & quia in quzren-
doab, reducimus tertiam partem numeri
rerum ad cobum, & hzc’tertia pars numeri
rerum; eft quadracuin tertiz pastis numeri
quadratoram , -ideo ex vitima contractione
fit hzc regula, - ‘
B ~
Reecvera.

Adde cybum tertiz partis numeri quadia-
Y torsn,
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torom, dimidio numeri ®quationis , & to-
tum quod inde fit, in {e ducito,  quadrato
abiice cubum, quadrati tertiz partis nume-
ri quadratorum, refidui radicem adde & mi.
nue dimidio aggregati, quod in f{e duxeras,
habebis Binomium & Apotomen, cuius R.
cubicam iunge, & eis adde tertiam partem
numeri quadratorum , & totum quod con-
fatur, eft rei #fimatio. Exemplum , cubus
#quatur 6. quadratis §. 20.adde 8. cubum
2.tertiz partis 6.ad 1o.dimidium 20. fit 18.
ab huius quadrato 324. abiice 64. cubum
quadrati 2. relinquitur 260. cuias radicem
adde & minue’ 1 3. habebis 18. p- B. 260.
& 18. M. & 260. horam g, cubice undte,
addita tertia parte numeri quadratorum,
conftituant rem.

CarvT XV.
De Cubv & Quadratis aqualibus unu-
mero.

DEMONSTRATIO.

HO ¢ capitulum conuertitur fecundo
mode, differentia autem eft, quod pri-
mus modus oftendit addendam tertiam par-
tem numeri quadratotum , & fecundus mi-
nuendam, fitigitar , in figura decimitertij
capituli, cubus ab cum 6. quadratis a b,
zqualis 100. & ponatur b ¢ tertia pars nu-
meri quadratorum, & compleatur cubusac,
erit igitur cubus a cequalis cubo ab, & 6.

uadratis, & 12.rebys,8 cubo be,ex primo
?uppoﬁto fexti capituli,loco igitur cubia b
& 6.quadratori ponatur 1oo. namilla erant
zqualia 100. igitur cubus a ¢ ; zqualis eric
12. rebus, 8 cubob ¢, & 100.at 12.1e5 X
a b, deficiunt a 12 1ebusexac, in12 be,
atillud 12. vt oftenfum eft in przcedenti,
fic ex wriplo quadrati b c, igitur 12. b, eft
triplum cubi b c,igitur cubus a ¢ & triplum
cubi b ¢ zquantur 12. rebus , & cubo b ¢,
& 100, abiefto igitar cubo b ¢ communi
femel , €rit cubus ab cum duplo cubi b ¢,
zqualis 12.1ebus, & 100. duplum autem
cubi b ¢ eft 16, & numerus rerum eft tri-
plum quadrati b c, tertiz partis numeri qua-
dratorum, & ideo inuenta zftimatione a c,
abiiciemus b ¢ tertiam partem numeri qua-~
dratorum, & relinquetur ab cognita. Secun-
dim hoc erit regula.

Reecvia.

Duc tertiam partem numeri quadrato-
rum, ad cobum, & duplica illum cubum,&
differentiam numeri zquationis ab eo {u-
me, inde triplica quadratum tertiz partis
numeri guadratorym, 8-habebis res, quz
xquantur cubo& numero, fi duplum cubi
fuitmaius pymero xquationis, vel res cum
numero, zquales cubo, fi duplum cubi mi-
nus fit numero 2quationis, vel res zquales
ubo , vbi differentia numerorum nulla fit,
Inde inuenta zftimatione, minue ab ex ter-
tiam partem numeri quadratorum , & refis
duum eft rei zRimatio. Exemplum, Cubus
& 6. quadrata ®quantur 100. duc 2. ad
eubum fit 8. duplica fit 1¢. abiice ex 100.

habebis cubum, zqualem 84. 5. 12.rebus;,
funt autem 1 2. res, triplum quadrati 2. ter-
tiz partis 6. numeri quadratorum, res igi-
tur eft, ex capitvlo 1 2. B v. cubica 42. f.
B. 1700. p. B. v, cubica 42. M. ®. 1700,
ab hocabiice 2. tertiam partem 6. erit rej
zftimatio quafita, quando cubus & 6. qua-
drata zquantur 100, hac ®. v. cubica 4.
p. B 1700. B, v. cub. 42. M. 1700.
m. 2. Rulus, fit cubus & 6. quadra-
ta, ®qualia 25. & abiicio 16. duplum
cubi tértie partis 6. ex 2. flent 9. &
12. 1€s, vt prius, zquales cubo , res igitur
valet s+p. 11, abiice ». relinquitur x(ti-
matio quefita, re. -~ m. 1 7. Rurfus, cu-
bus & 6. quadrata @quantur 16. abiice du-
plum cubi 2. fcilicet 16. ex 16. numero re-
linquitor nibil, deinde fume triplum qua-
drati, & eiuldem tertiz partis numer; qua-
dratorum, & eft 12. numerys rerum, xqua-
lium cubo , quare quadratym zquatur 13,
quare res eft 3. 12, abiice 2. tertiam par.
tem 6. relinquitur rei eftimatio, .1 2.01.2.
Ruufus, cubus & 6, quadrata zquentur 5.
{ume differentiam 7. & 16.dupli cubi 2. &
eft 9. & quia duplum cuborum eft maius
numero xquationis , & numerys rerom eft
12. vt prilts, habebimus cubum $. 9. 2qua.
lem 1 2. rebus, ideo res valet 5. vel m. 5+
f. 1+ abiice 2. erit 2ftimatio cubi & 6.
quadratoram 1. vel . 54 35 & hoceft
in re M. qnia 3-- M. maius eft quam g.. 5=,
& 6. quadrata funt 105. M. B. 9261. cu-
bus verdeft 9261.1m. 98. fi igitur jungan-
tur cubus & 6. quadrata, fiene 7. ad yn-
guem, vt patet.

Ex hoc cft nanifeftam , cur capitulum,
cubi & numeri zqualium quadratis, non
demontftratur ex capitulo cubi & quadrato-
rum @qualium numero. Quemadmodum
capitulum cubi & numeri ; zqualium re-
bus, demonftratum eft ex capitale cubi =-
qualis rebus & numers. Nam cim capitu~
lum hoc perueniat aliquando ad capitulum
cubi & numeri qualium rebus, meliuseft
igitur duccre capituld cubi & numeri 2qua-
lium quadratis, immediate ad capitulum
cubi & numeri xqualium rebus , quam ad
idem capitulam,medio capituli cubi & qua-
dratorum zqualitm numero, nam & ope-
ratio longier , & demonftratio magis con-
fulz enaderet.

DEMONSTRATI O,

Demonftratio alia (imilis noftrz genera-
li, capituli feptimi inventa 3 +Ludouico de

s[eT];

c

Cu.

a

Ferratiis. Sit cubus a2 ¢ & ¢. quadrar
ta, gratid exempli, ¢ d zqualia 100,
quiz




Exemplum,

quia igitur b d, eft altitudo 5.quadratorum,
eric b d 6. pofita igitur a d quadrato ali
quo, erit a b quadtatum 1. 6. a ¢ igitur (u-
perficies 1. quad. quadratis p. 36. m. 12.
quadratis, & hzc eft-bafis cerporis a €, qua-
recorpus ae eft 1. cu. quadratum p. 36.
quadratis M. 1 2. quad, quadratis & hoc eft
aquale roo. igitur 1o, radix 100. 2quatur
1. cub. /& 6. pof, radici 1. cu. quadraci p.
36, quadratis, m, 12." quad. quadratis, m.
12. quad. quadratis, zftimatio igitur rei eft
cognita, qua in fe ducta, quia ad pofita eft
1. quadratunt, habebitur a d, 4 qua detra-
¢&a bd, qua fuit 6. relinquetar ab, quaf-
ta res.

Reeveyra.

Regula igitur et , pone numerum qua-
dratorum, numerum rerum , quz cum B
numeri propofiti zquantur cubo, & inuen-
tam afimationem in {e ducito, 2 quo abii-
ce productione numerum quadratorum feu
rerum , refidoum eft rei 2ftimatio. Exem-
plum, Cubus & 6. quadrata zquentur 4o.
dices igitur , cubns aquatur 4. rebus & n.

40. zltimatiorei, eftex {uo capitulo , g v.’

cubica ®. 10. p. Be. 2. p. 8. v. cubica 5.
1o, M. &. 2. hancin {e ducito preducetur
. v. cubica r2. . g. 8o. . p.v cubica
12, M. B, §o. p. 4. abiice 6. pumerum re-
rum , relinquetur eftimatio quafita , m. v.
cubica 12.f. B 8o. B. Be. cub. 12. M. R,
So. m. 2. Idem inuenies ex prima regula
operationis. Probatio eft, vt in exemp.o,
cubus & quadrata 3. &quentur 2 1. zfima-
tio ex his regulis eft, g. v. cubica 9 .
B. 894 p. B v.cubica 9% M. ‘p. 89+ m.
1. cobus igitur eft hic conftans ex {eptem
partibus, ST ’
12. Mg cubica, 4846 = P1.23487833 -
M. Be. v.cubica 48465 M. B2 548,833
p- m. v. cib. 46041 p. m.
21197769504 Mo B2 2096286117
P. . v.cub. 4604155, 820963541801
p- B v. cub. 460411 B B
20063541805 M. R 20962891175 m.
B. 21197769507  P.me.v. cub. 2263
P B 65063+ p. B V. cub, 156+ M. m.
650635
Tria autem quadrata funt ex feptem parti-
bus hoc modo, .
9- P e v-cub. 48465 .2 34878334,
P-Be.v. cub. 4846 M. 1. 23487833+
m. . v, cub. 2565 . B 650635
M. R V. 2567 M, B 650635
. B v. cub. 2562 p. . 6506 35
n. . v.citb, 2563 W, & 650631
His tribus quadratis cum cubo fex
uz fun = zquales p.

liquum erit foliddn

tum, pofita igitur fecan,

dine ', Pdﬁ €Tit 1. Cu. PL6.q
Tom. I V.

az latity-

’laqi
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quare res €rit . . 16. f. T CU. 4. M. 2.
& hoceft latas bafis colomnz gltitudo au-
tem eft 6, cuborum, plus igitur altitudo et
cabitorum . cu. 16. p. . cy. 4P 4+

Carvt XVL

De Cubo ac Numero equalibus guadratis.

. REecvwia.
H Oc capitalum per fe patet : ex de-

montratione feptimi capituli, regula
eft, duc ®. cubicam numeri, in numerym
quadratorum , producetur numerys rerum
@qualium cubo, & eidem mumero , inuentis
autem zftimationibus , duc . cubicam nu-
meri in {e, & produ@um divide per quam-
libet aftimationem inuentam, exibic (-
matio quzfita vtraque. Exemplum, 1. cus
bus p. 64. @quetur 18. quadratis , duc ;8.
in 4. ®. cubicam 64. fit72. numerys re-
rum zqualium cobo f. 6 4. huius xAimartio-
nes funt ex capitulo fuo, 8. & % 24. ., 4.
cum quibus diuide 16. quadratum 4. 3. cu-
bice 64. exit 2. & B, 96. . 8.& he fanc
eftimationes.

DeMoNsTRATI O,

Ec fi vnazflimationum habitaa b, volo
habere reliquam , facio quadratum a b,
quod ficac, &: de- c
trahoa b exnume- ;
ro quadratorum &
relinquetur ad , &
ducarara d, in ag-
gregatumexa b, &
quarta parte a d,&
{uperficiei pradu-
&z fumatur latus
quodin eam potett,
& ei addatur dimi-
diom a d,& fatef,
quam dico effe fe- 1.
cundam ftimatio- f
nem, fiat quadratil .
e f,& fumatureg, que cum ¢ f juncta =-
qualis fit aggregato ab&ad. Quia igitur
e f quadratumy zquale eft producto ex te-
tragonali inde, & dimidio ad in fe, & pre-
&o tetfagonalis in ad per quartam fecundi
Elementorum; eritquadratum e £, zquale
proditoa din.aggregaturn ex ab, & dimi-
dioad, & tetragonaliexdecimaexta fexti
Elementorum, igitare f tedia inter ad &
aggregatuma b & tetragonalis & diinidio
ad,dimidium autemad & tetragonalis con=
ftitaunte £, ex {uppsfito, € figicur mediaeft

. @

roportione inter ad & aggregatuma b, &
lc)fP uilus, quod it exab& a d,ina b &
ef, zquale elt ¢i quod fit exe f& e g, in

3 b & ef, quia ex fuppofito € 5
tantur a b,& ad & ab & ¢ fma-
;quod autem'fitexad inab &
uale eft ‘quadrate e f; igi-

' 8 e f,cumquadrato
cf,zq quodfitex e f&egine f3
 a b;abi¢@o igitar comuni quadrato e f, erit

quod fitex a b in aggregatii ab & e fizqua-
le produéto ab & cfine g,cum o quod ficex
Y. ef in
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e fina b, detracto igitur communi itersm
producto , a b in e £, relinquetur quadra-
wma b, xquale produCtoexa b & efin
e g, quare a b media inter e g & aggrega-
cum a b & e f, fuerat vero , vedidtum eft,
¢ fmedia , inter a d & aggregatum ab &
e f, {unt igitur tres quantitaces analogz, in
duobus ordinibus , quarum prima in vero-
que ordine cadem eft, videlicet aggregatum

‘abr‘f{Ef
ab Cf .
eg ad

ab& ef, igitur per 67. libri quinti huius,
egadad, vtab adefduplicata, quare ex
decimaleptimafexti Elementorum , e g ad
ad, vt a cad quadratum e f, igitur ex tri-
gelimaquarta vndecimi Elementoram, cor-
pus quod ¢x a2 din ac, zquale eft corpori ex
¢ g inquadratum e f,ted a b fuit zftimatio
rei, Igitur corpas quod ex adinac zqua-
le eft numero zquationis pofito aggregaco
ad & a b numero quadratorum, per de-
menitrationem habitam in capitulo ofta-
wo, igitur productum ex e g in quadratum
e f, ett wquale numero @quationis , ciim
igitur ¢ f & e g, fint xquales numero qua-
dratorum, quia aggregato ab & ad, &
ex g ¢ in quadratum e f, flat numerus equa-
tionis, erit per octanum capstulum, e frei
zitimatio, quod erat probandam.

REGc VLA,

Regula igitur eft, minue primam 2ftima-
tionci A numero quadratorum, & refiduum
duc in aggregatum ex prima zftimatione,
& quarta parce eiufdem refidui, & produdti
aecipe radicem, cui-adde dimidium ejufdem
refiduf, aggregatum eft zftimatio rei qufi-
ta. Exemplum , fit cubus cum 24. zqualis
8. quadratis , & ®@imatio cognita 2. abii-
cio 2. ex 8, namero quadratorum relinqui-
wr 6. hocducin 31, quod conftat ex 2.
prima aftimatjone , & 1+ gquarta parte 6.
refidui, fit 2 1. uius radici adde dimidium
refidui prima zftimationis, quod eft 3. fit
R 21 p. 3. xftimatio quafita.

CarvT XVIIL

De Cubo, Quadratis ¢ Pofitionibus equa~
libus numero.

DeMonsTRATIO.

SI t gratid exempli cubus a b,& 6. qua-
drata , & 20. pofitiones zqualia 1oc.
8 addam b c ad ab, que fit 2. tertia pars
pumeri quadratorum, & defcribitur cubus
vninerfalis a ¢, fécundiim Quod componi-
sur ex fuis ofto partibus , erit igitar cubus
a b, fd fuperficies cum fua altitudine , &
cubus b ¢ 8. quia b c eft2. &/ad corpo-

Id, 6. quadratis ab @qualia , & corpora

de 12, a b feu duodeciploa b ex fexio ca-
pitwlo huius libri , quia igitur cubusa b
& 6. quadrata & 0. pofitiones, zquan-
tur 100. addantur 8. pefitiones, que fint
reliquum ad 20. pofitiones, cubo a ¢, qui
iam xzquabatur cubo a b,& 6.quadratis,&

12. pofitionibus » & cubo b c, erit cubus
a ccum $. pofitionibus , zqualis 1 08. nam

e . 5
1zpﬂ

J i
6 quad 8
% 1%5 ¥7 °

cubus a ¢ excedit tria corporad a, d €5 in
cubo ¢ d, qui eft 8.at quia 3. pofitiones
ab deficiunt ab 8. poficionibus a-c cubi
maioris, in 8. be feu oduplo b ¢, quz elt
2. addemus igitur o&uplum b ¢ virique
patti, & fier cubus p. 8. rebus, zqualis
124. nota igitur ex capitulo {uoac, aufe-
remus b c, relinquituc a b. Sit rurfus cu-
busa b , & 6. quadrata & 12.res, zqualia
1oo. igitur additio communi cubo b ¢, erit
cubus a ¢ @qualis 108, & a ¢ . cubicz
108. & ab 2. M. quima c cognita, fit de-
nuocubus & 6. quadrata a b & 2. pofitio-
nes zqualia 100. additis igitur ro. pofitio-
nibus refiduis, ad complendum corporz de,
& addito cubo b ¢, fier cubus a ¢ zqualis
10. pofitionibus fuperadditis , & 108, fed
10. pofitiones a b deficiuni 2 1o. pofitio-
nibus a¢ in 10. bc, addemus igitor 10.b ¢
vitique parti, fiet cubus a ¢ p. zo. #qualis
1 0. politionibus . 108. abiice 20. ex vtra-
que patte, relinquetur cubus a ¢ zqualis re.
pofitionibus f. 88.inuenta a ¢ , minueb ¢
& relinquetur a b neceflarid cognita.

Cubyg

REcvr™A.

Regula igitur communis eft, duc tertiam
partem numeri quadratorum ( quam hoc
figno Tpquad. demonftramus ) ad cubum,
addéque numero , inde duc numerum qua-
dratorum in fui tertiam partem. & producti
differentia 3 numero rerum , eft numerus
rerum addendarum cubo, vbi prodattum
fuerit minus numero rerum propofitarum
vel addendarym numero, vbi productum
fuerit maius numero rerum propofitarum.
Si igitur differentia eft nulla  producti &
numeri terum erit cybus zqualis numero
iam coaceruato, inde fumpta radice cubica
numeri, minue ex ea Tpquad. & refiduum
eft rei 2ftimatio , quod fi pofitiones & cu-
bus , zquentur numero, duces numerum
pofitionum in Tpquad. & produdtum addes
numero iam aggregato , & habebis cu-
bum, & rés jam inuentas , 2quales nume-
o iam agggcgato » inde ab @quatione mi-
nue Tpquad. & refiduom eft zftimatio.
Quod i productum faerit maias numero re-
rum, duc differentiam , que eft sumerus
rerum , in Tpquad. & produttum minue
ex numero, quem habebas, aggregata, &
fi nihil fupereft, habebis cubum ; Zqualem

rebus
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rebus iam propofitis tantum , quare dedu-
cendo ad minorem denominationem habe-.
bis quadratum zquale numero, res erit .
quadrata numeri recum , 3 qua minue
Tpquad. & refiduum erit  zftimatio rei
Quod fiin detradtione produci ex numero
rerm in Tpquad. 3 numeroaggregato , {u-
petfic, numerus ille cum rebus iam propo-
fitis , zquatur cubo , inde ab zfimatione
minuge Tpquad. & refiduum elt zltimatio
quzfita. Sed fi productum numeri rerum in
Tpquad. maiuseflet numero iam aggrega-
to, differentia eft numerus, qui cum cubo
zquatur rebus iam propofitis , inde habita
zftimatione minue Tpquad. & refidyum eft
z{timatio rei.

Ex hoc patet, quod tale capitulum refol-
uitor in quinque capiwla , qua func hic
pofita, fi non poflunt refolui in plura, in

cubus & res xquales numero.
cubus 2qualis numero.

scubus xqualis rebus.

lcubus 2qualis rebus & numero.
cubus & numerus equales rebus.

aliquibus autem {equentium refolutio fit in
tria poftrema tantim , in omnibus autem
capitulis qhatuor denominationum , com-
mune eft cim fueriut refloluta in capitulum
trium vel duarum denominationum , vt
z(timationi inuente addatur aut minuatur
Tpquad. vt 1 hoc capitulo {femper minui-
tur, & commune el etiam omni capitulo
vt rerum numerus & numerus iple confti-
tuantur eodem modo , velut hic numerus
_rerum, eft differentia numeri rerum affum-
ptarum in capitulo quatuor denominatio-
num , ex numero quadratorum in fui
tertiam partem, & numerus capituliin qued
1efoluitur, eftdifferentia produdti ex nume-
ro reram iam inuentarum, in 1pquad. &
aggregati ex cubo Tpquad. & numero -
quationis primo,

QvesTtie L

Exemplum , Eft corpus quadratum vn-
dequaque, qued cum fuperficiebus & late-
ribuseft 22. dices igitur , cubus & 6. qua-
drata & 1 2.tes Zquantur 22. cubo igitur 2.
tertiam partem numeri quadratorum, fir 8.
adde 23. fit 30. deinde duc 6. numerum
quadratorum in 2. fui partem tertiam , fit
1 2. differétia coius A numero rerum eft nihil,
namres etiam fuerant 12. habemus igitur
1. cubum zqualem 3o0. & res eft 5. cub.
30. abiice 2. Tpquad. fit zftimaio rei, .
cub. 30. 1. 2.

Experientia autem eft, vtiungas 1. cub.
P- 6. quad. p. I2. rebus , & fiunt 22.

Sex quadrata 24. §. B. cub. 194400. M.
B. cub. 414720.

Cubus 22. M. &. cub. 194400. p. B.
cuab. 51840,

Duodecim res

B.cab.51840.0.24.
Aggregatum 22.

>

Tom. IV

QviesTtio IL

Exemplum fecundi , Inuenjag quattior
nuMeros continud proportionales , guorum
primus {it 3. & reliqui tres fint 1 9. pone ™
rem, erit tertius - quadrati, & Quartus cric
~ cubi, igitar 1. pofitio + quadrati, < cu-
bi, zquantur 10. due ad integra, habebis
cubum & 3.quadrata & q. res,zqualia 17 1.
nam emnia ducuntur per 9. adde igiwr cu-
bum tertix partis numeri quadratorum ad
171. &elt 1. fic 172.deinde due 3. nume-
rum quadratorum in f{ui tertiam partem,
fit 5. huius produ&i & 9. numeri rerum ,
differentiaeft 6. numerus rerum , que cum
cubo xquantur numero, quia produ&um
fuit minus , duc igitur 6. numerum rerum
n 1. Tpquad. fit 6. adde ad 172. fit 178.
igitur cubus & res aquantwr 178, & red
altimatio elt g. v. cubica . —929. p. S9.
p. . v. cubica g, 7029. 1. §9. ab hoc
minue Tpquad. que cit 1. habebis {ecun-
dam quantitatem . v. cubicam re. 7929.
m. R. v. cubiza . 7929. M. 89. M. 1. ex
qua habebis reliquas.

Exemplum terti) modi , Cubus 6. qua-
drata & 1. pofitio , axquantur 1 4. adde cu-
bum 2. Tpquad. qui eft §. ad 14. fiv 22.
deinde duc 6. numerum quadratorum in 2.
tertiam {ui Pill‘t‘:l‘;], fit 21. differentia cuius
anumern rerum eft 1 1. pumerus rerum -
qualium cubo cum numero , quia numerus
productus 1 2. fuit malor numero rerum ,
duc igitur 11.in 2. tertiam partem numeri
quadratorum, fit 22. differentia cuins &
numeri priaris aggregati eft nulla, quare
habebimus cubum zqualem 11. rebus, igi-
tr quadratum zquatur 11. res igitur eft .
I1. 2 qua minue 2. Tpquad. fitrer @ftima-
tio ®. 11. M. 2. fumpfifti autem differen-
tiam in numero & non aggregalli, quia res
@quabantur cubo, & non cubus cum rebus
azquabantur numere , vt in precedente
exemplo,

Qvastio IIL

Exemplum quarti modi, Ex oraculo ius
bet Princeps fieri facram @dem , cuius {pa-
cium fit 400 cubitorum , & lengitudo lati-
tudine maior fit 6. cubitis, latitudo altitndi-
ne 3. ciibitis maior, queritur quantitas. Po-
ne altitudinem rem , latitudo eric 3. p. &
longituda 9. p. duc inuicem , habebis 1.
cub. p. 12. quadratis p. 27. pefitionibus,
2qualia 4o0. adde ad 400. cubii 4. Tpquad.
qui et 64. fit 464. duc 12. numerum qua-
dratorumin tertiam fui partem,fic 48. cuius

altitudo 1. pol.
{latitude 1. pofl p. 3.
longitudo 1. pof. p. 9

productum 1. cub. [ﬁ 12. quad,
! p-27- pol-
differentia 3 27.eft 2 1. numerus rerum,que
xquitur cabo cum numero,quare duc 12.in
4-Tpquad.fit 84.fume differétiam 3 46 4.qug
elt 380. &eam adde rebus,quia aggregatit
Y 3 nume-
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numerum primum, fuit maius numero pro-
dudto fecundo , habebis cnbum =qualem
2 1. pofitionibus . 380. res igitur valer p.
v. cubicam 190. p. B 35750, P. Be- V- cub.
190. M.R.3§757.ab hac minue 4. Tpquad.
habebis altitudinem , qua habita, addendo
3. & 9. habebis latitudinem & longitudi-
nem, vt vides,
altitudo , ®:. 5. cub. 190. . B 35757-
Be. v. cub. 190. M. 3 35757, M. 4.
latitudo , m. v. cub. 190. P. B 35757 f
Be. V.cub. 190 L Bee 35757, M 1.
longitudo, 8. v. cub. 190. p;B. 35757 P-
3. v. cub. 190, M. R 35757 P+ 5+
Exemplum quinti modi , Cubus & 6.
quadrata, & 2. res, Bquantur 3. adde 8. cu-
bum Tpquad. ad 3. fir 11. deinde duc 9. in
fuam tertiam partem , it 12. differentia a
2. pumero rerum eft 10. numerus rerum ,
ducin 2. Tpquad. fit 20. cuius differentia
ab 11.eft 9. numerus , qui cum cubo x-
quarur 1o, rebus, quia produdtum fecun-
dum maius eft numero aggregato, voco
autem productum fecundum , quod fit ex
numero rerum fam inuento, in rpquad. -
ftimatio igitur rei quando cubus & 9.xqua-
lia {unt x0. rebus cft 1.vel . o—m.
abiice igitur 2. Tpquad. hent duz mflima-
tiones quafite , altera . 9+ M, 21 aba
m. 1.

CarvT XVIIL

De Cubo, ¢ rebus aqualibus quadyatis
& namero.

DeMonsTRATIO.

17 in eadem figura, cubus a ccum 33.

a ¢, zqualis 6. quadratis a cp. 100. (gra-
ti4 exempli) diuidatur cubus ac, pofita b ¢
tpquad. fcilicet 2. in fuas partes, erit eu-
busac, zqualiscuboa b, cubo b ¢, fex
quadratisa b, & 12. pofitienibusa b, at
33.acfunc33.ab, & 33. bc, qua fune
66. quia b ceft 2. igitur cubusa ¢, & 33,
a ¢, zquantur cuboa b, cubo be ,fex qua-
dratis ab, & 45.a b pofitionibus, & 6.
hz ¢ eadem igitur zqualia funt 6. quadra-
tis a ¢, & 100, at 6. quadrata ac, diuifa
acin b, per 4. 2. Elementorum , zqualia
funt 6. quadratis a b, & 6. quadratis b,
& 12. fuperficiebus a d, fed a d eft 2. po-
fitiones, quia b d eft 2. igitur 12. a d funt
24. pofitiones a b, quare 6. quadrara a b,
& 6. quadrata bc, & 24. pofitionesa b, &
100. Zquantur cuboa b, cubo b ¢, 6. qua-

~

6.quadrataab  24. pofi-

tionesa b - 124

cubusab 6.quadrataab 45, pofi-

[ tionesa b 74

\
cubus a b pP- 21, pofitioni
bus a b zquale; 50

" dratisa b, & 45.ab. & 66. numero , cu-
busautem b ¢ eit 8. & 6. quadrata b c funt

24 igitur 6. quadrata a b, & 24. pofitio- .

nesab, & 124. zquantar cuboa b, & 6.
quadrat. a b, & 45. pofitionibus a b, & 74.
fatta igitur dewra&tione fimilinm ex vira-
que parte, {cilicet 6. quad. 24. pofitionibus
& 7 4. relinquetur cabusab p. 2 1. pofitio-
nibus a b, zqualis §o. manifeftum eft igi-
tur qudd inuenta a b, ex capitulo fuo, &
addita bc =i quzeft 2. conflaturac. Ma-
nifeftum eft autem , quod vbi pofitiones ,
quax cum cubo erant, eflent ®quales produ-
¢tis , haberemus cubum @qualem numero
tantam , & vbi pofitiones que cum cubo
erant, effent pauciores , haberemus res ex
vna parte, & cubum ex alia, & tunc {i nu-
merus qui et eum cubo, foretzqualis alre-
ri, effent pofitiones zquales cubo, & fi cilet
minor , haberemus res & numerum cgia-
les cubo : & {imaior, haberemus ros @ 1ua-
les cubo & numero, ex eadem demonitras
tione, velut in precedenti capitalo.

Recvia.

Regula igitur eft ; vt primd ftatuas nu-
megum rerum femper, vein prarcedontt ca-
pitulo, & eft vt ducas pumeruns quadiato-
rum in tertiam {ui partem , & ditkientia
huius preduéti, a numero rerum, ¢l nume-
rus reram, qué fi nalla fir, habebimus cu-
bum mqualcm namero , {1 autem plodu—
Gum {it minus numero rerum , dkrentis
€rit numeyrus rerum, qu:x cum CUb\’) ifq'd?.ﬂ‘-
wr numero , & fi produdtum fuenc maias,
habebimus res equales cubo : & tunc §i nu-
merl erunt a:quales » enic cubus zqualis re-
buS, &ﬁ, (lul Pl’oducxmr ex numero reruin,
in Tpquad. fuerit minor sumero Equatio-
nis cum additione, erit cubus @quals repus
& numero , quod i productus numerus ©x
Ferum numero in qumd. fuerit maior na-
mero zquationis cum fua additione habe-
bimus res zqiales cubo & numero. Nu-
merus autem zquationis fic habetur, duc
pricrem numerum ferum , in tertiam: pat-
tem numeri quadratorum, & produdti ac-
cipe differentiam , ab aggtegato numen x-
quationis, & dupli cubi Tpquad. diferen-
tia, erit pumerus addendus cu. i produ-
&um faerit mains aggregato:.vel rebas G
fuerit minus , vel numerns zqualis cubo ,
vbi mullz fint res, inde habita 2ftimatione,
eam adde’, vel minue Tpquad. prout in
exemplis daceberis , & habebis quafitam
zftimationem.

Exemplum ‘primum , Cubus & 12. res,
®quantyr 6. quadratis & 2§.duc 6. in 2.
fui tertiam partem , fit 12. differentia cuius
anumero rerum nulla eft, igitur cobus -
quabitur numero , duc ergo 12. numerum
rerum, in 2. Tpquad. fit 24. abiice ex 41.
aggregato 16. dupli tubi 2. & 2. numcro
@quationis, relinquitur 17. qui £quatur cu-
bo, res igitur eft 5. cubica 17. adde ei 2.
Tpquad. fit rei flimatio &. cubica 17.
P. 2.

Exemplum {ecundum, Mereator fugiens,
pafcitur redditurum - debiti proportionali-
ter in tribus annis , ita quod fi pactus fuil~
fex redditarum 2 primo anno reddidiffet -,
fecundo %, tertio %, vt refidaa fint in-€a-

dem
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dem proportione,cum refiduo capitali,qua-
ritur portio cuiufque anni, reddendo folum
-+, & ponamus, quod capitale (it 4. ad vi-
tandum fractiones , vult igitur reddere 3.
pone igitur quod reftituat primo annorem,
igicar lecundo anno reftituer rem M. + qua-
drati, & tertioanno, rem m. + quadrati p.
- cubi, igitur in tibus annis reftitaer 3. res
p-cubim. % quadrati, & hociam fup-
ponitur 3. quare reducito ad integrum , cu-
bum ducendo per 16. habebis 1. cubum p.
48.rebus, zqualem 12, quadratisp. 4.8. duc
12.1n 4. tertiam [ui pattem , fit 48. igitur
differentia rerum nulla eft, & cubus equa-
bitur numero , ducigitur 48. numerum re-
rum, in 4. Tpquad, fit 192. 3 quo detrahe
176. aggregatum ex duplo cubi 4. & 48.
numeroxquationis, relinquitur 16, & hic
aquatdr cabo, igicur rei zftimatio eft .
cubica 1 . quam minue ex 4. Tpquad. fiet
altimario quafita 4. m. 8. cubica 16. red-
det igitur anno primo 4 m. p..cubica 16. &
{ceando .. cubicam 16. m. B, cubica 4. &
tettio, . cubicam 4. m. 1, & horum refi-
dua, funt proportionalia, cam 4. & iuncta
faciunt 3. & eit conuerfum primi exempli,
& rehduaipla funt 5. cubica 16, &. cubica
4. &1

Exemplum tertium , Cubus & 15, res,
aquantur 6, quadratis & 24. duc 6. in fui
tertiam partem, fic 1 2. cuius differentia a
1§. numero rerum , eft 3. & quia produ-
¢tum fuic minus, erit cubus & 3. res, zqua-
lia numero , duc igitur 1§. numerum re-
ram, in 2. Tpquad. ht ;0. minue ex 40, ag-
gregaio 24. & duplo cubi Tpquad. relin-
quitur 1 0. igitur 10. #quatur cubo p. 3. re-
bus, & rei zitimatio ¢ft g v. cubica . 26.
p- 5. m. R.v. cubica 26. m. 5. cui adde
2. 1pquad. habebis quafiam zftimatio-
nem. . )

Exemplum quartum , Cubus & 15. res,
aquantur 6. quadratis p. 10. iterum habebo
cubum & 3.1es, 2quales nomero, & nume-
rus productus erit 0. vt prius, verum ag-
gregatum ex duplo cubi 2. Tpquad. & 10.
rumerc equationis, eft 26, differentia igi-
tur eft 4. cim igitur cubus & 3. res zquen-
tur 4. rei zftimatio eft 1. & quia productus
numerus et maior aggregato,, id eft 3o.
maior eft 26. minyemus ;. zRtimationem
aquationis inuentz ex 2. Tpquad. & relin-
quetur 1. z{timatio quzfita cubi & 15.1e-
rum, zqualium 6. quadratis & ro0.

Ideo patet quod in hoc caflu, vbi cubus
& r1es, zquantur numero, fidifferentia nu-
merorum nalla foret, velut filoce ro. po-
{uiffemus 14. =fimatio rei effet Tpquad.
{cilicer 2. quia in quatione inuenta , nihil
haberemus addendum vel minuendum,quia
cubus & ; res, ®quarentur nihil,

Exemplum quintum , Cubus & 10. res,
quantur 6. quadratis p. 4. duc igitur nu-
merum quadratorum in tertiam f{ui partem,

. vt prius, fic 12. differentia cuius 3 numero
"zerum, eft 2. & quia productum eft maius
numero reram, jdeo z. res zquabuntur cite
bo , pro numero fraque dué 1o, numernm
rerum primum, in 2. Tpquad. fic 20. diffe-
rentia cuius a 2o. aggregato dupli cubi

Tpquad. & 4. eft nihil, igitur non habebi-
mus numerum, fed cubus zquabitur, vt di-
Gum eft, 2. rebus, igituc deprimendo,, qua-
dratum =quabitur 2. ergo rei zftimatio, eft
. 2.quam adde vel minue Tpquad. habe-
bis veram zftimationem quzfitam , . p-
B 2. vel 2. m. B, 2. & poteft etiam elfe
2. & fic habet tres zltimationes hic ca-
fus. -

Exemplum fextum, Sit cubus & 21. res,
@qualia g. quadratis p. 5. tunc vt prius ,
ducam . in 3. tertiam fui partem , ft 27.
huius differentia d 21, eft 6. numerus re-
rum, cubo zquandarum , quia produGum
27- eft maius 2 1. numero rerum, addoigitur
§4. duplum cubi Tpquad, ad 5. numernm
@quationis, fit 59. cuius differentia 3 63.
producto numeri resum prioris, in Tpquad.
eft 4. igitur quia predudtum eft maius ag-
gregato, addemus numerum cobo, & fier «
cubuss p. 4. xqualis 6. rebus, jam ingent,.,
huius igitr 2ftimationes funt tes , prima

Prima 5.
Secunda 2. p. ®. 3. !
lTema 2. M. Rev 36

eft 2. {ecunda . 3. m. 1. tertia fitam. =
3. p. 1. quas adde ad 3. Tpquad. habebis
veras zltimationesillas quasalatere vides.
Exemplum feptimum, Cubus & 26.res
&qQuantur 1 z.quadratis p.12.duc 1 2.nume-
rii quadratoram,in {ui tertiam partem,quz
eft 4. fic 48. cuins differentiad 26. nume-
rorerum, cft 22. & quia proedudum eft
maius numero rerum, res xquabuntur cu-
bo, deinde duc 26. numerum rerum it 4.
tertiam partem numeri quadratorum , fit
104.abiice ex 1 40. duplo cubi Tpquad. &
1 2. numeri fimal iunétis , fic 36. numeras
addendus rebus, quia aggregatum eft ma-
ius producto , econtrario , exemplo przce-
denti, cubus igitur 2quabicur 22. rebus, p.
36.quate eius erunt tres zftimationes , pri-
ma &. 19. p. 1. & eft vera, fecunda ficta m.
R 19. m. 1. tertiaetiam fifta, quz eft m,

Prima.' §e PR 19-
Secunda §. m. g, 19-
| Tertia 2.

2. has adde fingulas, Tpquad. habebis ves
ras tres eftimationes, quarum experientiam
3 latere hic pofui. : ‘

Ex hac patet , qudd numerus quadrato-
rm, in his tribos exemplis, in qaibus -
ftimatio rei triplicatur , femper componitur
ex tribus zftimationibys iundis fimul , ves
lut in quinto exemplo, 2. p. B 2. & 2. M.
. 2. componunt 6. numerum quadrato-
rum , & in {exto exemplo, §. & 2. p- - 3-
& 2. m. R. 3. componunt 9. numMerym
quadratorum, & in feptimo cxemplo, 5. p-
B 19, & §.m. R, 19. & 2. fomponunt 2.
numerum quadratorum , ideo duabus co-
gnitis , tertia fempet emergit &:caufa'e{’c
cognita in initio huius libri. Et manife-
ftum eft, qudd cim peruenimus ad res,
quz 2 cubo feparantur, feu numerus rebus;,

{eu cubo jungatur , femper emergunt tres
Y 4 =fti-
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cubus primz 410. p. 5. 167884.

25,165 130, Po B, 12.844.

aggregatum §4o0. p. . 273600.

I2.quadrata.  §28.p. B. 2736¢0.
numerus  12.

laggregatum 540. p. &. 273600,

cubus {ecandz 410. AL B 167884,
26.tes 130, M. B, 12844.

aggregatum §4C. M. K. 273600

12. quadra. §28. M. 5. 273600.
numerus 1 2.

aggregatum §40. . k. 273900,

cubus tertiz 8.

26. res §2.
aggregatum 6o.
12. quadra. © 48.

numeruas Ti.

aggregatum Go.

zflimationes, & caufa dicta eft {uperius ibi-
dem, vbi devera & ficta zltimatione locu=
ui fumus. Et patet eriam, qudd omnes mo-
di hi, ad additionem femper poflunt refegri,
quamuis minus ctim additur, vicem gerat,
“plus cim detrahitnr, oftenfum eft enim
quod tantum eft minvere 4. ex 12. quan-
tum addere 4. M. ad 12. vtroque enim mo-
do fiet 8.

Ex hoe patet qudd numerus quadrato-
rum , diniditur trifariam , & vna ftima-
tione habita aggregatum reliquarum co-
guitum relinquatur,

ArLia DeMoONSTRATIO.

Sit igitur cubus & 100. res ®qualia 6.
quadratis p. 1o. numero. Et ponatur a b
rei zftimatio, be Tpquad. a g autem zqua-
lis, b ¢, quare g beft differentia ab & b c,
cubus autem g-b, eft differentia cubi ab
cumtriplo ab. Inquadratum b ¢, A cube
b ¢ cum triplo b-c in quadratsma b, ex
{exto capitalo, cubus verd a b cum 100. re-
bus, zquatur 6. quadratis p. 10. ex fuppo-
fito 5 6. quadrara autem. a b, funt triplum
bein quadratum a b, triplum igitur b ¢
in quadratum a b, & cubus b ¢, qui eft 8.
funt 2. m. quam cubus a b cum rog, re-
bus, dico autem 2. m. quia cubus b ¢, qui
iungitur 6. quadracis, debuit eile 10. & eft
tantum 8. ar cubus ab cum 100. rebus,
fuperat cobum a b, & triplum a b in qua-
dratam b ¢ quod eft 12. res,in 88. rebus,
differentia igitur cubib ¢ & wipli b c, in
quadratum a b, & cubo a b, cum triploab
in quadratum b e, eft 88. ab, m. 2. huic

igitur differentiz, zqualiseft cubusgb, vt
diximuys , ponatur igityr b g res erit igitur

g ¢, fea ab, 2. m. re cuius quantitas fum-
pta 88. vicibus, vt di¢tam eft, 2quatur cu-
bo b g f. 2. igitur cubusb g, p. 2. . 88.
{uis rebus zquatur 174. quare i eam zfti-
mationem b g detraxeris ex b ¢, quz eft
tpquad. feilicer 2. habebis Quantitatem
a b, quzfitam. Et hac demonftratio fuit in-
uenta & Ludouico Ferrario, & oftendit cla-
rits zftimationem fupradictaram operatio-
num.

Aria DEMONSTRATIO.

Ponatur rurfus , cubus cam . rebus , -
qualis 6. quadratisa ¢ 10. & ponature fres,
d e Tpquad.differentia d e & e f, eh, erit-
que ex demonftratione confimili premiflz,

z Teal
b

vt cubus e h , xquerar 7. rebus p. 16. iade
inuenta @ftimarione , i ei addatur h £
Tpquad. que et 2. habebicur ¢ f res qu-
{ita, nec in hoc addam verba, quia demon-
ftratio eft fimilis premillz, & cperatio eius
in hac parte; eft clarior noftra demonfiia
tione.

REcvra.

Regula igitur fumptaex hac demonfira-
tione eft, i numerns rerum zqualis eft, pro-
dudte ex numero quadratorum in {uam ter-
tiam partem , duc rpquad. ad cubum , .
cubicamdiffirenti® huius, & numeri 2q ua-
tionis , -adde Tpquad. vbi cubus {it minor
numere; aut minue, vbi fit maior,& totum
eft zltimatio rei, manifeftum eft auten,
quodd vbi cubus Tpquad. & numerus, fint
zquales, non addemus nec minuemus , fed
Tpquad. efit ipfa rei zftimatio.

Exemplum, Cubus 8¢ 1 2. res, zquantur
6. quadracis, p. 8. tunc quia dutto 6. na-
mero quadratorum , in z. {ui tertiam par-
tem, fit 12. numerus rerum ad vnguem,
ideo duc 2. Tpquad. ad cubum, fit 8. cuius
differentia 4 numero ®quationis nulla eft ,
ideo zftimatio reieft 2. spquad. Et i cu-
bus & 12.tes , quantiii 6. quaditis p. 9.
tung quia cubus @quarur numero, abiicie-
mus 8. cubum Tpquad. ex 9. relinquitur 1.
cuius B.. cubicam quaelt 1. addo Tpquad.
quia cubus Tpquad. efl - minor zquatione
numeri , fit rei ®itimatio 3. Et cadem ra-
tione, fi cubus p. 12. rebys, ®quetur 6.qua-
dratis p.7. detra@o 7. a b 8.cubo Tpquad.
relinquitur 1. cyius . cubicam qoz el 1.
detrahe ex 2. Tpquad. relinquirur 1. rei
z(timatio.

Quod fi numeras pofitionum , maior fit
producto ex numere Quadratorum in foi
partem tertiam , differentia erit numerus re-
rum, vt in prima demontftratione , & fuis
regulis , hunc ducin Tpquad. & ei adde cu-
bum Tpquad. & huius aggregari , numeri-
que ®quationis differentia , {i nulla fic, =.

ftimaio rei eft Tpquad.Et fi numerus 2qua-
tionis
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tionis eft minor aggregato , ftimarionem
inuentam minue, & {i maior, adde Tpquad.
qued fiet, erit rei @Rimatio. Exemplum,
cubus & 20. res, zquantur 6. quadratis &
24. dufto 6. in 2. tertiam partesy fui, fic
11. cuius ﬁiﬁert’:ntiai 20. NUMEro reruin,
eft 8. numerus rerum , quz cum cubo z-
quantar numeio , duc igitar numerum re-
rum, in 2. Tpquad. fit 16. adde i 8. cu-
bum Tpquad. fit 24. differentia cuius nulla
eftd ;4. numerozquations, igitur zftima-
tio reieft tpquad. fcilicet 2. fit rucfus cu-
bus cum 20.tebus, zqualis 6. quadratis &
15. habcbimus igitur , vt pritis, cubum &
8. res, pro numero, duc vt prids , 8. nume-
rum rerum pofleriorem in 2. Tpquad. fit
16. adde cubum Tpquad. fit 24. abiice 15.
relinquitur 9. igitur cubus 8 8.res, zquan-
tur 9. & rei @ftimatio eft 1. quod minue ex
2. Tpquad. relinquitur vera ftimatio rei 1.
minuifti autem,quia 15. numerus zquatio-
nis et minor aggregato cubi & produdi,
quod eft 24. & fi bene animaduerteris, eo-
dem modo fit in prima parte regul, quan-
do numerus rerum zqualis eft producto ex
numero quadratorum in {ui parten tertiam.
Rutfus, cubus cum z0. rebus, zqualis fit 6.
quadratis p. 3 ;. habebis itaque cubam, vt
pritts, & 8. res, zquales differentiz 2 4. ag.
gregati , 8¢ 33. numeri zquationis, quare
cubus & 8.res zquabuntur 9. & =ftimatio
rei erit 1. addendum Tpquad. quia nume-
rus zquationis 33. eft maior numero ag-
gregato 2 4. quare rei zftimatioerit 3.
Qudd fi numerus pofitionam , minor fit
producto ex-numero quadratorum in f{ui
tertiam partein, differentia siihiloinus eric
numerus rerum vt prits , fed he non copu-
labuntur cubo, imd erunt ei zquales, dein-
de duc iplum nurieram rerum pofterioram,
in Tpquad. & produftum iunge. numero
zquationis huius aggregati ‘& ¢i. ‘Tpquad.
ditferentia eft numerus ®quationisfecundz,
fi igitar differéntia‘nulla et Zquas
bitur rebus “& . qi¥drata “nitine
addita Tpquad. eft #ftimatio rei ,
aggregarum {it haius cubo, etitdi
numerys qui ey rebus Zqus
Rabita v 2
vera zltitario.”
aggregato , différentia
cum cubo 2quatur tebus,
matione ; adde ei Tpquad.
eft rei vera zftimatio, & ‘tan
benda, vt inndftfa régula docui
quam quad ad regy
sioftra fit.” Exé
tes, zquales fint'6.°qc
merus refum fecund
Tpquad. fic 6. ad
tionis ,

diffecentia nulla ;!

igitur cubns £q

rebus, Fes igitur eft & 3. &
p- % 3. Rurlus, cubus p. 9. 1ebius, zqua-
lis fic 6. Guag . 4. habebimus ve pritis,
& ebus, pro namero duc’
i pofterioré in 2. Tpquad.
fi 6. adde 4. numetum’ Zquatiohis , fit 10.

abiice 8. cubum’ Tpquad. fit 2. addendus
rebus,, quia aggregatum elt maius cubo

Tpquad. igitur cubus zquatur 3. rebus, [8
2. &res erit 2. addito 2. Tpquad. fit 4. ve-
ra zftimatio. Iterum. fic cubus f. 21. te-
bus, zqualis 5. quadratis §. 5. erunt igitur
6. =esin pofteriore 2quatione , quia 9. nye
merus quadratorum, dudus in 3. tertiam fui
partem,, producit 27. duc igitur 6. nume-
rum pofteriorem rerum , in 3. Tpquad. fic
18. addeei ¢. fic 2 3. differentia cuius 3 ny-
mero pradiito ex cubo ¢ Tpquad. eft 4. &
quia aggregatum eft minus cubo , ideo cu.
bus & 4. aquabuntur 6. rebus, 2ftimatio
igitureft 2. velg. 3. . 1B fidka 3. 3. p.
1. quz eft . figitur his addas, ;. 7pquad.
habebis zftimationes quzficas 5. & 4. Py
3.8c2. p.®. 3. in harum qualibet verum
eft, qudd cubus 8 21.1es, @quales funt 9.
quadratis & 5. numero.

Carvt XIX.

De Cubo & Quadratis xqtmh’ém rebus
¢ numero.

DrMonNsTRATIO,

It etiam cub.a by & 6. quadrata , =-

qualia 20.rebus p. 200. gratia exempli,
& ponemus b ¢ 2. Tpquad. eric igitur a ¢
resp. 2. & eius cubus, erit cubus & 6. qua-
drata, & 12.res, & 8. iam antem {uppofi-
tum eft, qubd cubus ab & 6. quadrata, finc
zqualia 20. rebus §. 200. Igitur ponantur,
20. res & 200. loco cubi & 6. quadrato-
rum, & fiet cubus a ¢ 5 &qualis 32. rebus
p. 208. atquia 3z. resab, deficiunt 2 ;2.
rebusac,'in 32. b ¢, addantur verique par-
ti 32: b'c,erunc igitur 32 res f. 208. z-
quales cubo p. 64. tantom enim funt 32.
b c, abiite 64. ab vtraque parte , erit cu-
bus Zqualis 32. rebus f. 144" inde inuenta

_ zftimatione abiice b ¢, Tpquad. relinque-

wrab.
REGcv LA,

~Regula igitir eft, ducnunierum quadra-
torum 7 inf teirfarh fui parten , produltum
o, Tefutn' 5“8 aggregatum erit
i ' hunc numeram
in,‘.rpquad. & produ@i-fiing dxﬂi:tcnmm,
ablaggrégato ‘ex fuifiefo 2quationis’; &
cubo ¥ pquiad: que i nilla e, habebis cu-
buitty s¥qualeni rebus; i verd fit prodzdum
minus aggregdto, ‘différentia’ oft numérus,
qui cumrebus, zquatur cubo, quod £ pro-
dudtum fuerit maius afgrégavo , differentia
eft numerus qui cum cubo zquarur rebus,
indchdbita 2ftimatione; Tpquad. tcﬁdgu'm
chtzltimatio verajqufita: -
plutii ) Cubias & 6. quadrata , 2-
1t biis ‘& 56+ duc: 6. in 2.
s’ it 1'2: adde ad” 2o fit
iific 6 4. adde ad
erar onis 8. cubil Tpquad.
fit 4. differentia “produi‘ab 'aggregato
sinllz eft , res igitur 2quabuntur caboy qua-
r¢- deprimendo qadratum ‘zquatur 32. &
res eft m, 32. & verazftimatio x. 32. Ez
ur-
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Rurfus, cubus &6, quadrata, @qualia fint
20. rebusp. 112.duc 6, .in 2. vt prils, fic
12. adde ad 20, fit 32, numerusrerum ,duc
in 2. Tpquad. fit 64. abiice ex 120. aggre:
gato cubi Tpquad, & numeri zquationis,
relinquitur 65, numeras qui cum 3 2. rebus
zquatur qubo), res igitur eft &, 29. Ho 1.
minue Tpquad. relinquitur ftimatio rei .
29. m. 1. Rurfus , cubus & 6. quadrata,
zquialia fint 20. rebus f. 41. habebis igitur
vt prids, in fecunda ®quatione, 32. res, &
1§.numerum , nam detracto 49, aggregato
numeri zquationis » & 8. cubi Tpqitad. ex
64, produéto 32. in Tpquad. relinquitur
15. quia verd produéium elt maius aggre-
gato, erit 1 5. cum cubo xqualis 3 2. rebus,
&reserit 5. vel ®. 137 M. 25-, vel idta
Re. 13- f. 2+, abiice 2. Tpquad. habebis
aftimationem veram ;. & duas fictas per
1. feilicet 4= 0. R 1375 & 47T Mm.ow
13+ ficut diximus in capirulo primo.

Carvry XX

De Cubo equali quadratis rebus &
Rumero,

DEMONSTRATIO.

17 iterum cubus a ¢, zqualis 6. qua-

dratis, 5. rebus, & 88. ( gratid exem-
pli) & ponatur b ¢ Tpquad. {cilicet 2. ma-
nifeftum eft jgitar , quod cubus a ¢, =qua-
tar 6. quadratisab & r12. a b, & cubis
a b,8 b c,hzc eadem igitur &qualia funt 6.
quadratis a ¢, 5.rebus ac,& 8 8.abiiciaturiam
cubus b ¢ communis,{ cilicet 8.relinquérur,
cubus 2 b & 6. quadrataab, & 12. ab,
zqualia§. quadratisac ; §.rebas a ¢, p-
8o.at 6.quadrata a cs fuperant 6. quadra-
ta a bin 6. gnominibus a b quadrati, &
erant 24. es ex a ¢ mings 6, quadratis
b ¢, qua funt 24. igitur 6. quadrataa b &
92'1es2 ¢, & §6. zqualiafunt cuboa b,&
6. quadratis a b, & 1 2. rebus a b, abiician-
turjgitar 6. quadrata a b., communia , re-
linquentur 2 9.resac,p.s6.zquales cuboab
& 12.ebusab, & 29.resa cluperant 2.
resa b,in 29.b /& Quarein s8.quiabcefta.

igitur addatur nunierys numero, erunt 29,

ab & 144. 2qualiagubo a b & 12. rebus
a b, abiiciantur denua 12. tes communes,

hiza;zftimatione , addeeib.c,

erynt 17. res. 114.2quales cabo, inde ha- -

e REGV LA

Regula igitur eft, Dyc numerum  qua-
dratoram in reftiam,fuj partem , & produ-
Gum adde numera;yernim, aggregatum erit
numerus rem, 2qualium cubo, pre nume-~
fo.autem , duc numegum reram . fecundum
In Tpquad. & predudtym adde numero z-
quationis , i-quo mipue. ¢ubsm Tpquad.
refidunm eft numerus, qui cum rebus aqua-
tr cobo , indednuenta zftimatione , adde
et Tpquads & -habebis . veram zftimatio-
nem,

-

Qvastio,

Exemplum in hac quaftione , Quidam
dedic aureos 2728, ad caput anni vt di-
cunt, feu {ub viura rediuiua, €3 conditiong
vt reciperet tertio anno, ex capitali & viu-
ra, quantum eft dimidum capitalis & dimi-
dium eius qgod debuiflet in fine primi an-
ni , & dimidium eias quod debuiflet in fine
fecandi anni, vbi retinuiffet pecunias , &
voluiffer foluere {ub eadem vfura, Pone
igitur quod in capite primi anni haberet
144. res, in capite fecundi anni habebic
1 2. quadrata, in capite tertij anni habebit
cubum, & hic erit 2qualis dimidiis reliquo-
tum annorum fmul {umptis, igitur cubus
erit 2qualis 6. quadratis, 7 2. #ebus & 729,
duc igitur 6. numerum quadratorum in 2
testiam fui partem , fit 12. adde ad 72. fit
8.4. numerus rerum , duc 84. in 2. Tpquad.
fic 168, addeei 729. fit 897. abiice 8. cu-
bum 1pquad. fic 889, igitur cubuszquatar
84. rcbus 5. 889, zftimario igitur huius
erit &. v. cubica 444+ P- B 1756285
P- . v. eubica 444+, M. B, 175928
huic adde 2. Tpquad. habes quafitam =(ti-
mationem ®. v, cubicam 4447 P. B
175628 p. B v. cubica 4447 @ B
175928+ p. 2. cuius cubus eft quantitas
pecuniarum , que eidebentur tertio anno,
inde detra&o 1728. habehis fortem , per
terminos analogos.

CarvT XXIL

De Cubo ¢ Numero , aqualibus quadra-
" tis ¢ rebus,

DEMONSTRATIOs

‘I 1 cubys & 100. 2qualiactiam 6. qua-

) dratis & 24.1chigs, & fir cubus ille
ac, & hicTpquad. cumque cubusa ¢, ®-
qualis fit cubo a b & 6. quadradratisa b, &
12,1ebus 2'b, & cubo be,qui eft 8. exit cu-
busa b, & 6. quadrata a b, & 12,185 a b,
& 108, zqualia 6. quadratisa ¢, & 24. rc-
bus a ¢, fed 6. quadrata a b, minora funt
6. quadratisac in 6. gnominibus ad e, &
24. tes a b, minores lont 24. tebus ac, in
24.b'c, quare cubus 2 b, & 6. quadrara
ab, &r2.1e5 a b, & 108. @quantur 6.
quadratis 2 b, & 6. gnominibusade, &
24. rebus ab, & 48. nam 24. b c {unt 48.
igitur abje@is ex vtraque parte 6. quadra-
tisab, & i2.tebusab, & 48. erit cubus
ab, & 6o. zqualis 6, gnominibus ade, &
12.1¢busa’b, func autem 6. gnomones
ade, ig'resa b, f. 24. £ quod quali-
be fuperficieram ad, & d e, eft 2. res, ed
qudd bdeft 2. & quadratum bceft 4. igi-
tur 36.resa b, & 24. zquantur cubo a b
p. 60, abiice 24 ex veraque parte, erit cu-
busa b . 36. zqualis 36. rebus a b , inde
cognita a b addemus ei bc, quz elt

1 quad-8& conflabitur zftimatio.

R v-
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Ree v 1 4.

Regula igitur eft , Duc numerum qua-
dratorum in tertiam fui partem , produ-
&tum adde numero rerum, & conflabitur
numerus rerum , hune duc in Tpquad. &
producki fume differentiam ab aggregato ex
numerozquationis ; & cubo Tpquad. qua
finulla eft, erunt res 2quales cubo. Si ve-
10 produ@um fuerit maius aggregato, d:f-
ferentia eft numerus , qui com rebus zqua-
wr cubo , & fi aggregatum fuerit maius
producto( differeritia cft numerus , qui cum
cubo zquatur rebus, inde habita z{timatio-
ne , addes eam Tpquad. & conflabitur ve-
ra zftimatio. Memineris tamen , quéd
quando capitulum hoc peruenerit ad capi-
tulum cubi zqualis rebus & numero, ad-
denda erit vera zftimatio eius, & ex his
qua fi¢tz funt minor, per M. Tpquad. vt
habeas vtramque xftimationem capituli cu-
bi & numeri #qualis rebus & quadratis,
cum capitulum cubi, zqualis rebus & nu-
mero, vnam tantum yeram z{timationem
habeat.

Exemplum, Cubus & 64. 2qualia funt
6. quadratis & 24. rebus, duc 6.numerum
rerum in 2. tertiam fui partem, fit 132, ad-
de ad 24. fit 36. numerus rerum, quem duc
in Tpquad. fic 72, deinde cuba 2. fic 8. ad-
de ad 64. numetum =quationis, fir etiam
72. ideo quia differentia horum numers-
rum nulla eft, habebimus cubum zqualem
36. rebus , quare quadratum ®quabitur 36.
igitus res eft 6. ex capitulo fimplici adde ad
2. Tpquad. fic 8. zftimatio rei. Rurfus, cu-
bus & 128. zquetur 6. quadratis & 2 4. re-
bus, duc 6. in 2. vt prids,fitr 2.addead 24.
fit ;6. numerus rerum, duc 36. in Tpquad.
fic 72. differentia cuivs 3 1 36. aggregato
118, numeri zquationis,& 8. cubi T pauad.
eft 64. numerusaddenduscubo, quia aggre-
gatum 1 36.eft maius produéto 7 2. quare cu-
bus & 6 4.2qualia erunt 36.rebus,zftimatio-
nes autem funt 2. & g. 33. M. 1. quas ad-
dead 2. Tpquad. fiunt verz zftimationes
4-vel®. 33.5. 1. Rurfus, fit cubus & g.
=qualis 6. quadratis & 24.rebus, duc, vt
pridis, 6.in 2., tertiam fui partem, fit 12.
quem addead 34. numerum rerum , fit 36.
numerus rerum, vt prilss, deinde dué 36. in
2. Tpquad. fic7 2. differentia cuins 3 17.ag-
gregato 8. cubi Tpquad. & 9.numeri zqua-
tionis , eft §5. ideo quia prodiGum eft
maius aggregato, addemus ¢ 5.2d res, &
habebimus cubum , zqualem 36. rebus p.
5 5~ huius igitur vera zftimatioett, .. 17+
P- 27 falfa maior eft . 5. & falfa minor
M. v. B, 27+ M, 2=, feu vt claris intelli-
35, 2 M. B. 174, adde igitur hanc fti-
mationem , & fimiliter veram, Tpquad.
quz eft 2. habebis zftimationes quzfitas,
alteram 4+ P B 174, reliquam 4+ m.
Re 175

CarpvT XXIL

De Cubo, Rebus ¢~ Numero , equalibus
quadratis.

DeMonsTRATIO.

I 1 denuo cubus a €, cum 4. rebus, &

1 6. numero, aqualis 6. quadratis, & b ¢
fic Tpquad. vt prids,, refoluemus igitur cu-
bumac, qui zqualis eft cuboa b, 6. qua-
dratisab, 12. rebusab, & cubo b ¢, qui
elt 8. erit hoe totum, cum 4. rebus a ¢, &.
16. zquale 6. quadratis a ¢, quare cum 4.
resac, fintg.res ab, p. 4.bc & ideop.
8.eruntcubus a b, p. 6. quadratis 2 b, p.
16.rebusab, §. 32. zqualia 6. quadraris
a ¢, 6.autem quadrata a ¢, &qualia (unt ve
demonftratum eft, 6. quadratis a b , p. 24.
rebus ab, p. 24. igitur cubusa b, & 6,
quadiataa b, & 16.1es a b, & j2. zqua-
lia (unt, 6. quadratis a b, p. 24. rebus a b,
p. 24.ablice ex vtraqua parte 6. quadrara
ab, & 16. res, & 24 relinquetur cubus
ab, p. 8. zqualis 8. rebus,inde cognita a b,
adde et b ¢, Tpquad. & fiet a c cognita, rei
zftimatio, Rurfus, cubus & 4.res & 1. 2-
quentar 6. quadratis , erunt igitur 6, qua-
drata a ¢, vtprits, 6. quadrataad, 24. res
ab, & 24. Atcubusa ¢, cum 4. rebus a c,
p- 1. zqualis eft cuboa b, & 6. quadratis
a b, & 16. rebus , & 17. quare abiectis
communibus, 6. quadratis a b, & 16. re-
bus a b, & 17. erit reliquum reliquo zqua-
le, fcilicet cubus, zqualis 8.rebus §. 7.indé
cognita a b, habes a ¢, vt prils , addendo

b e Tpquad.
Resve A

Regula igitur eft, Duc nnmeram qua-
dratorum in fui tertiam partem , & a pro-
ducto minue numerum rerum, quod fi fiecd
nequeat, cafus eft impoffibilis, in vera =(ti-
matione, refiduum itaque eric numerus re-
rum, inde multiplica primum numerum re-
rum in Tpquad. & productum adde nume-
ro zquationis , huius aggregati & dupli cu-
bi Tpquad. differentiam accipe, quz fi nul-
la eft, habes cubum zqualem rebus folum,
fin duplum cubi Tpquad. maius eft , diffe-
rentia eft numerus addendus rebus, 6 dg-
plum cubi minus eft aggregato, diﬂerc?nna.
eft numerus addendus cubo-, inde aﬂ:xmg—
tioni inuentz adde Tpquad. vt habeas 2fti-
tionem veram.

Exemplum, cubus & 4. res & 8. Zquan-
tur 6. quadratis, duc 6. in 2. tertiam fui
pattem, fit 12. abiice 4. fit namerus reri 8.
duc etiam 4.numerum rerum, priorein,in 2.

+1pquad.fit 8.adde ad 8.numeril xquationis,
fit 26. huius & dupli cubi Tpquad. quod et
etiam 16. nulla eft differentia, quare cubus
zquatur 8, rebus , & rei eitimatio e&.l;;. 8.
cui adde 2. Tpquad, fier vera zltimatiora,
. 8 f. 2. Rurfus, cubus p. 4. rebus p.
16. zqualis Gt 6. quadratis, duce 6. in 2.
Tpquad. vt prilss, fir 1 2. abiice 4. numcri::]
reryim.
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rerym, fit 8. rerum numerys , duco 4. nu-
merym prierem rerym,in 2. Tpquad. fit 8/
adde ad 16. numerum quationis, fit 24.
abiice 1 6. duplum cubi Tpquad. relinqui-
tur 8. igitur addemus 8. cubo, quia aggre-
gatum maius eft duple cubi Tpquad. & fice
cubus p. xqualis 8. rebus, res igitur eft 2.

vel . g, M. 1. quare addiro 2. Tpquad. fiet

vera zftimatio 4. vel &. 5. p. 1. Ruclus ,
cubus & 4. res & 1. 2quentur 6. quadratis,
ertintque, vt prilss, 8. res, & duéto nymero
rerum priote , quieft 4. i 2. Tppuad. fic
8. addito 1. numero zquationis , fit 9. du-
plum cubi Tpquad. eft 16. differentia eft 7.
& quia duplum cubi maius cft aggregato,
erunt 8.1es, & 7. zqualia cubo, quare res
valet . 72 p.-+, vel in @quatione falfa ,
minor aftimatio erit 1.Mm. adde ;. Tpquad,
cuiuis , habebis duas veras xltimationes ,
{cilicet 1. & .75 p- 3 ’
Memineris autem eius, quod diximus in
pracedenti capitulo , etiam hic, quod cim
peruenerit zquatio ad cubum xqualem re-
bus tantim , quia falla zftimatio 3 vera
non differt in pumero, ideo pro fecunda
z(timatione, quia nihil additur , nec p. nec
. Tpquad. ideo ipfa Tpquad. erit xflima-
tio vera, in vtroque, vt hic zftimatio cubi
& 4. rerum & 8. zqualium 6. quadratis,
erit Be. 8. p. 2. vel 2. & in praecedente capi-
tulo , zftimatio cubi & 64. zqualium 6.
quadratis 8 24.rebus, erit 8. vt diGumeft,
“#¢ etiam eft 2. Tpquad. [cilicet, & hoc,
quia omnes additiones & detra&iones, ex
_tbertia parte ngmeri quadratorum fieri de-
ent.

Carvrt XXIIL

De Cubo. Dundraris ¢ Numero, aquali-
bus rebus.

DEMoONSTRATIO.

It etiam cubus, 6. quadrata, & 4.

xzqualia 41. rebuys, 8 ficcubus a b, cui
addamb ¢ Tpquad. eritque a ¢ cubus, =-
qualis caboa ¢, 6. quadratis, 12. rebus , &
8.1oco cubia b 6. quadratarym , & 4. po-
;AN 4 1. 165, his 2quales, erit cubus ac
=qualis §3. rebus a b, 8 4. qui eft differen-
tia cubi b c, 8 4. numeri xqustionis primi,
ad complendum igityr §3. res 2 ¢, addap-
e §3. be, erintque cubus a ¢ . 106.
zqualia 3. rebus 2 ¢ p. 4. abiice 4. ex
wtraque parte, esit cubus fi. 102. 2qualis
53 rebus fuis, inde 2'c ztimatione inventa,
abiice b ¢ Tpquad. relinquerur a b cogni-
&3, & res ipfa. :

REGV LA

Regula igitar eft, Duc numergm, qua-
atorum jn tertiam fui partem, produ-
&um adde nymero rerm , fiet numerus re-
rym fecundus , ab hoc minge quadsatim
Tpquad. & refiduum dyc in Tpquad. & to-
tum predgftym adde numero zquationis,

& conflabitur numerus , qui cum cubo ®-
quabitu rebus iam affignatis , inde ab eius
aftimationibus minue Tpquad refidua lunt
quefitz xftimationes , ideo futhicies ynum
exemplum.

Cubus & 6. quadrata & 12. zquantur
31. rebus, duc 6. numerum quadrarotum,
in 2. {ui tertiam partem , fit 12. adde ad
31. fit 43. numerus rerum, ab  hoc abiice
4- quadratum Tpquad. relinqueeur 3g:
quem ducin 2. Tpquad. fit 78. addead 12,
numetym zquationis , fit- 9o. igitur cubus
p. go.zquatar 43. rebus , res igitur cft 5.
vel e 245 M. 2+, 3biice 2. Tpquad. ha-
bebis veras cftimationes 3. vel ge. 24~ 1.
4=, & in iis ambabus, verum et qudd cu-
bus 8 ¢. quadrata & 12. Tquantur 3 1. re-
bus. Memineris igitur qudd omnes horum
capitulorum xftimationes , habentur, ad-
dendo femper veras & fickas zftimationes
capitalorum in quo refoluuntur Tpquad. &

" dummodo numerus relinquatur, etiam id

quod additur fic m. puram , illud retiétum
eft rei vera ztimario. Poflunt etiam refol-
yi in capitula alia ‘quatuor denominatio-
pum, vt liquet,

CapvT XXIV.

De 44. Capirulis derinatinis.

DEMONSTRATI Os

I 7 igitr ( gratid exempli) cubus qua-

drati, cum 6. quad. quadrati, aqualis
100. & fit cubus quadrati, corpus a b cd,
altitudinem habensa b, erit igitur quadra-
tum, guia lats cubi cum corporis a b ¢ d,
quod fupponitur cubus quadrati manife-
flum eft igitur, quod {uperficies abed, eft
quad. quadratum, quia jam a b fupponitur
quadratum, fexcuplum igitur a b c d {uper-
ficiei, cum a bcd corpore , zquale eft
100. €x fuppoﬁto » ponatur igitar a b res,
erir igitur corpus a b cd cubus , & fuper-
ficies a b ¢ d quadrarum , fuppofitum eft
autem, qudd corpus a b ¢ d, eum fexcuplo
abcd {upeeficiei , Gt zquale. 100. igityr

= ¥
. 9

cubus a b& 6. quadrata a b, zqualia funt
100. quare ex (uo capitalo a b cogaita, ac
a b in prima interrogatione fuit quadra-

tum,

s
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tum, igitur @timatio quadrati in primain-
terrogatione , quando cubus-quadrati, & 6.
quad. quadrara , @quantur 1oo. coghita
erit, cim (it eadem zftimationi rei in {ecun-
da quaftione. At nos volumus in prima
?uz&ione rei zltimationem , res autem eft
emper g. quadrati, igitur. g. a b ®ftima-
tionis inaenti per.fecundam quaftionem,
elt rei zftimatioin prima qualtione, vi pro-
ponebatur. Eadem ratione,. fi poluerimus
cubum quadrati, & 6. cubos, ‘zquales 1 0o0.
erit corpus abed, eubus quadrati, & a b
quadratum , cui i ponatur aliqaa {uperti-
cies quadrara zqualis, puta e fg. eritlexcu-
plum corporiscx e f in e f g, cum corpore
a b cd, zquale 1o0. ponatar modd corpus
efgres, quiaigitare Feft m.a b, ex fup-
polito erit cubus e f 5. cubi a b, igitur cor-
pusa bcd, quadratumicorporisex e f in
e g, pofito igitur corpore 2 b ¢ d quadrato,
erit cubus e fres, & fexcuplum eius fex
res, & iam fexcuplum cubi e f, cum cor-
poreabced, ®quabatur 100. & non mu-
tantur corpora, fed manent cadem , & fex-
cuplum cubi e f, eft 6. ves, & corpus abcd
quadratum , igitus quadrarem & 6.res , ®-
quantur too. igitut reseft cognita, fcilicet
cubuse f, fed cam e £ fic latus cobicum (ui
<cubi, igiture f cognita erit, qua eft 5. cu-
bica altimationis inuentz. At cum e f {it
xes, in prima quaftione, quia eft »., qiadra-
taab, & ab lupponitur quadratum, , pofito
a b cd, corpore cube quadrati, igitur pofiro
a bed corpore cubo quadrari, eritres ¢ £,
nota latus fcilicet cubicum =zRimationis
inuentz per {ecundam quzftionem, quam
volumus. .

Ex hoc manifeftz funt regule capitulo-
rum derigativorum omnium. Oftendimus
enim in vniverfum , capitala 16. primitiva
compofita & funt hzc. ,

Primum , Quadratum zquale rebus &
numero. 2™, res zquales quad. & numero.
3™, numerus zqualis guadrato & rebus.
4™, cubuszqualis rebos & namero. §™, res
zquales cubis & numero. 6™, numerus z-
qualis cubo & rebus. 7™, cubus zqualis
quad. & numero. 8", quadrata 2qualia cu-
bo & numera.. 9™, numerus zqualis cubo
&quad. 1o, cubuszqualis quad. rebus &
numero. 11™, quad. zqualia-cubo: rebus &
numero. ¢ 2™, numerus 2qualis caba quad.
& rebus. 137, res zquales cubo .quad. &
numero. 14™, cubus & namerus zquales
quad. & rebus. 157, cubus & res zquales
qoad. & numero, 16™, cabus & quad. =-
qualia tebas & numero. Manifeltum eft
autem quod ex hig-2,5™, 8, 11m, 13m,&
14", (ecundum naturam, habent duas fti-
mationes, ex toto diverfas, & a:dise:fis re-
gulis pendences. Vnde duplicatis. his.capi-
tulis fient capitula primitiva 22. compofi-
ta, & quia 55™ haber tres €Rimationes ,
erunt capita:z4. vnicuique autem eorum
debentur duo-capitula derivativa , alterum
ex natara quadrati ; alterum ex natura cu-
bi, nam edfi derivativa fint infinita , in
vnoquoque capiculo , omnia tamen redu-
cuntyr ad alterum horum duorum modo-
sum, loquendo de hjs, de quibus poteft ha-

Tom. IP.

besi reguta generalis. Igitar manifoftum efts
ipla eflc ad vnguem 48. Et mea nihil re-
fert de numero diccre , modo [cias, qudd
omnia primitiua, kabenr duo derivatiua di-
uerfi generis, & quod capitule primitiua
compofita, ad minus reduci nequeunt quam
18.igitur conwafto numerd quantumuis
crunt deriuativa {aleem 36, nam capuuia
rerum zqualium numero & cubo, & quadra.
torum zqualium cubo & numero, necefla-
rio {unt duplicata , manifeftum eft enim,
quantum vna {timatio ab aha diffrar. O-
blato igitur capitulo, ex tribus au: quatuox
denominationibus , (i non adfic numerus,
primd omnes denominationes per minorem
deprime, 1ta vt minot in numerum euvadat,
deinde accipe inferiorem denominationem,
& vide fi conflat capitulum, ex tribus deno-
mingtiopibus , an minor fit radix maieris
quadrata vl cubica, vel quod radix minoris
quadrata, fic &. cubica maioris, runc quares
ztimationem in confimili capitulo ex 16,
deinde eius @timationis, decipe talem radi-
cem, qualis et denominatio minor, compa-
rata ad minorem, vna vnius ordinis ad reli
quam, & ad facilitatem. Difpofui derivadi-
ua omnia , indireéo {uorum primitivorum,
in capitulo fecundo,etiam conftantia ex qua-
tuor denominationibus , in quibus fi bene
aduerteris , femper minot denominatio, id
eft, inferior poft numerum, eft radix quadra-
tavnios,& . cubica.alterins, denominatio
nis eiu{dem capituli. Exemplum , Igitur fi
quis dicat, , ,

Quad. quad, $. 2. quadratis, zqudntur
1o. vides quod eius primitivum elt quad. &
res , zqualia numere, quaxre igitur zftimas
tionefm quadrari f. 2. rebus, @qualis 1o0. &
eft &. 11, M. 1. & quia res €ft R. quadrita
quadrati dic quod zitimatio eft . v. %.
IS8 N ‘

Cu. quad. p. 2. cu. quatur 1o, eius pri-
mitiuem eflt etiam quad, p. rebus, zqualia
numero, cam igitar quad. & 2. res, zquan-
tur 0. xltimatiorei eft . 1 1. M. 1. cam igi-
tur res fit 5. -cubica cubi, minor {cilicet de-
nominatio minoris , erit zftimatio qualita
R. vocub. B 11, M. 10

Quadratum relati primi , & 2. rel prima
zquantur 1o. vides quéd relatum eft me.
quadrata, quadrari relati primi, dic igiwe
hoc efle derivativum ex genere quadrati, fi
igitur quad. & 2. res, 2qaantur 1o. ftima-
tio eft B. 11. M. 1. igitur cdmres {ir g rela-
ta relati, dicesquod z(timatio qualita, eft
Bt relata v jps 11.M@. 1.

Cubus quadrati p. 3. quad.quadratis,zqua-
lis eft 20.tunc vides, qudd eius primitivum
eflt cubus & quadrata, zqualia numero,cum
igitur cubus & 2.quadrata,equitur 1o. ili-
matiarei eft 2. & quia quadratum e¢ft radix
quad*, qd. quadi,ideo zftimatio reierit 3. 2.

Cubus quadrati . 3. quad. quadrans, p
rovZquantur 1. quadratis, vides qudd cs
primitionm in tabula, vel ex ratione d.é’tg.
eft cubus & quadrara & numerus, ®qualia
rebus , idee quere zftimationem cubi & 3.
quad. & ro. 2qualium 1 §.cebus. quzeft 2.
& quia res eft radix’ quadrata, quadrati,
ideo dices quod =ftimatio rei erit . 2.

' z Cubus

(o]

+>

5
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Cubus cubi & 3. cu. quadrata, & ro.
xquantur 1. cubis, dices vt ptilis, prirniti-
uum efle cubum & quadraza & numerom,
zqualia rebus. Igitur i subus & 3. quadra-

“ta 8¢ 10. 2quantur 1§, rebus, res eft 2. &

quia res et 3. cubica cobi, ideo dicemus
qudd 2ftimatio erit #. cubica 2. & quia
primmitivum habet duas zftimationes , vt
notum eft, totidem etiam habebit deriuati-
uum, & veriufque . cubica in hoc exem-
plo & quadrata in przcedenti, fatisfaciet,
& hoc eft generale omnibus deriuatiais, vt
habeant totidem zfimationes , quot fua
primitiva, "

Sit etiam €ubus cubi zqualfs 3. cabis
quadrati & 15. tunc quia ducta R cubi
quadrati quzeft cubus, in cubum quadra-
ti, fit cubus cubi, ideo res erit in capitulo
deriuatino generali, 8 eius primitiuum exit:
cubus zqualis quadratis % numero; G igitur
cubus zqualis fit 3. quadratis f. 16. 2ltima-
tio rei erit 4. quia igitur quadratum mi-
not denominatio in fecunda zquatione , eft
#.cob.cubi quadrati,ideo dico,qudd fuméda
erit z.cub. 4.pro 2ftimatione. Et ita de aliis:

Et fimiliter dices, decube cubi 8 cubo,
nam poteft referri ad rem & caubum, vt
enim res eft x. cubica cubi, fic cubus eft
®. cti. cub. cubi.Poteft & referri ad quadra-
tum, cubum quadrati , nam ex vtraque in
fuam radicem, producitar compar denomi-
natio, nam eX quadrato in rem , fit cubus,
& ex cu.quadrati in cubum, fit cubus cubi,
{ed prior modus eft facilior.

Carvr XXV.
De Capitulis imperfeitis & [pecialibus.

RE ¢ v © £ hz dicuntur generales, &
hoe duabus de caufis: prima, quia
modus in {e generalis eft, quamquam repu-
gnet nature 2timationis, vt fit vaiverfalis,
velue fi quis dicat , ommis numeros produ-
&us ex aliquo in fe ducto, quadratug. eft.
Regula eft generalis: nec tamen fequitur ;
quod per hanc regulam cognofcam om-
nem numerum quadratnm , quia non licet
cognofcere omnem numerum, qui ex alio
infe dudto producitur.- Dicitur & genera-
lis regula, quia-exhaurit 2ftimationis genus
vniterfum , quanquam zftimatio non ex-
hautiat regulam, particulares tamen funt re.
gulz, quia nonomnem propofitam quz-
ftionem per illas {oluere poffumus.

Cim igitur cubus zqualis. eft rebus &
numero , & ex numero rerum feceris duas
partes, ex quarum vna in alterius radicem,
fiat numerus zquationis , tunc adde quata
tam partem eius partis, cuius famenda cf-
fev radix alteri parti , & 5: aggregati, addi-
to dimidio g¢. partis, cuius aflumpfifti radi.
cem, eft zftimatio rei.

Exemplum,Cubus zqualis fit zo. rebuss
3z.tuncex 16. in geq.fit 32. igitur addo 1.

| 1. cub. 2qualis 2c. rebus §. 32.
1 G g,
| . BLI7.B. I
quartain partem 4.ad 16,6t 19.cuius SRS

dimidio B 4. eft rei zlhimatio, quare res eft
R.I17.p 1.

ro, & inueneris duos numeros, producentes
numeram zquationis , guoram vnus fir g.
aggregati , ex altero & numero rerum , ille
quielt 5. eft rei @ftimatio.

Sin: ille numeruseft radix numeri rerd &
partisproducentis numeram, igitar fi it xes
duéta in quadratum preducit cubi , & ducta
in numerumrernm producit res, & inaliam
partemex {uppofito numerum. Quare cu-
bus @qualis erit rebus illis cum numero.

Exemplum, Cubus ®quatur 24.5. 32.1e-
bus & {unt duo numeri, producentes 2 4.Gu#

cubus @qualis 24. f. 32. rebus.
G

4_5 2.
36.
G.

funt6.-& 4. quorum 6. eft gr.aggregati, ex
32. numero rerum, & 4. alio producente,
nam G.eft . 36. igitur 6. eft rei @limatio.
Cum fuerit cubus zqualis rebus & nume-
ro, & ex numero rerum fecesis duas partes,
ex quarum vtraque in alterius radicem mu-~
tuo, fiat dimidiam numeri @quationis, radi-
ces illarum partium, conftituant iunctz, rei
zftimationem.Nam cum aggregatum cubo-
rum & duorum parallelipedorum mutnorom
{e habeat ad reliqua quatuor parallelipeda
vt aggregatum quadratorii ad duplum pro-
dui voius in alterum: Eciam ex fuppofit.
& ill® partium numeri rerum qui numerus
eft 2qualis aggregato quadratorum , produ-
cant in ipfa quadrata mutud dimidium nu-
meri, his igitur producent namerum, erge
aggregatum illarum 5. eft res.
Exemplum , Cubus zquetur 10. rebus f-
24.&ex ro. flunt duz partes,g.& 1.exqua-

Gy , 12.

] .
| 5.>< I+

I2.

lcubus zqualis 10. rebus p. 24.

Fum mutua vnius in R, alterjus multiplica=
tione fiunt 9.8& 3. qui iun&i faciunt :2.dimi-
diim 24. igicur radices 9. & 1. g funt 3.
& 1. iunétz, conftituunt 4. rei eftimationé.

Cim fuerit cubus 2qualis rebus & nume-
10,& ex numero rerum feceris tres partes in
eadem proportione,ex quarum ductu mediz
in aggregatum;radicum prima 8¢ tertia fiar
numerus 2quationis, {ew ex tertia in 8. pri-
mz, & prima in R. terti@, quod idem eft,
tunctale aggregatum dictara radicum,eft rei
zftimatio.Quia proportiequadratorum par-
tum cum {uperficie media ad mediam fu-
petficiem eft ficut aggregati cuborum cum
quatuor parallelipedisad’duo reliqua paral-
lelipeda:& ilia duo quadraca habent fuperfi-

ciem in media proportione,igirur diuifo cube

Cum fuerit cubus &qualis rebus & nume- ?

N

iuxta rationeny bafis latere quadratorum, fi

producapt numenyn inuicé mutuo ductn fen
mediafit feperficies in rem,ex re in reliquas
tres partes bafls,fiér fex corpora refidua cubi:
ergocubus ille eft xqualis rebus & numero.
Exemplum , Cubus zquatur 19. rebus
P-30-& ex.19. fiunt tres partes analogz, 9.
G. 4.
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Icubus zqualis 19. rebus §. ;0.

4——-—6——-—-—9.

2. 3.
g 13——18

30

6. 4.ex quarum fecunda, quz ¢ft 6. in 5.
aggregatum radicum primz & rtertiz , ht
30. ideo §. aggregatum radicum,eft rei z(ti-
matto.

Cum fuerit cnbus zqualis rebus & nu-
mero , & inueneris duos numeros, quorum
aggregatum; ductum in productum vnius in
alterum , producar tertiam partem numeri
@quationis : & quadrata illorum 2qualia
fuerine aggregato ex numero rerum, & pro-
producto vnius in alterum , tunc aggrega-
tum illorum numerorum, eft rei zftimatio.

Hzc, n. eft conuerfa generalis regulz.
Quia, n.2 ¢ cum .
quadrato differen-
tiz eft zquale nu- g
mero rerum. Igitur
(per deméftratain
libro de proportic- ‘ € &_
nibus) totidem res

e
zquabuntur cubis & :l)"" bl
ab & be. Ibidem
ctiam eft demonftratum qudd productum
abin b ¢ quadratum, & b ¢ in quadratum
a beft zquale ductui a c in a e,pridis antem
{upponitur 2quale tertiz parti numeri , er-
go & hoc & triplum triplo.Igitur a ¢ cybus
@quatur numero & rebus propofitis.

Exemplum, Cubus zquatur 7. rebus f.
90s8¢ 3. & 2. dudli inuicem producunt 6.

cubus zqualis 8. rebus §. 9o.
9 3
] 4. 2.

D J—

l_ 13. §. w=" 30.

[ JR— N

qui ductus in §. aggregatum, producit
30. tertiam partem go. differentia verd 13.
aggregati quadrarornm, ab ipfo 6. produéto
vniusin alterum; eft 7. numerus rerum, ideo
5-aggregatum:illornm, eft réi 2ftimatio.
6 Cum fueric cubus*zqualis:reBus’ & nu-
mero, & inuentus'fuerit numerus cobicus,
cuius . cubica, duda in: numérum reram,
producat aggregatum,ex numero cubicoin-
uento, & numero zquationis , feu illorum
differentiari, tunc res . eadem:xz: cubica,
erit communis digifor cubi, p. eedem nu-
mero cubico; & humeti rerum cum numero
aggregato , £x numero. zquationis ; & nu-
mero cubo, vel res M. g cubica cadem,
erit communis diuifar, cubi . numero cyb.
inuento, & fiumeri rerum H: differénitia -
Quationis, & numeri cubi inuenti, inde per-
uenies ad rei #ftimationem. .7
Exemplum, Cubus zquatiir 16, rebas p.
21. tunc quia addite 2. numero cubo, ad
21. fir 48, qui-producitur ex-3. B5-cubica
27. in 16. numerum rerum, ideo dico,qudd
1és p. 3. €ritcommunis - dinjfor:, addito 27.
vtrique parti, (cilicet cabo &:16.. rebus .
21. inde facta divifione , " habebis quadra-
Tem. IV. .

lcubus xqualis16. rebus f. 21,

L 3. 27.

i 48. 48.
l 1.1es P. 3.

cnbus f.27. [16.xes . 48.

tum M. 3. rebus p. 9. xqualia 16. quare
quadratum zquabitur 3. rebus p- 7. & res
erit g, 94 . 1+ Bt Gmiliter, (i dicamus,
cubus zquartur 4. rebus, f. 15. hic abiecto
15.€x 27. numero cubo, differentia qua
eft 1 2. continet 4. numerum rerum , in 3.
radice cubica 27. ideo dico, qudd abiecto
COMMUNI 27. ex vtraque parte , fiet cubus

| cubus zqualis 4. rebus p. 1.
3

—27.

12. 12,
1.165 P. 3.
cubus M. 27.] 4. res M. 12.

m. 27.2qualis 4. rebus M. 12. inde dinifis
ambobus per rem M. 3. communem diui-
forem, fiet quad. p. 3. rebus §. 9.xquale 4.
quare zquaiio nulla {equetur, quamuis per-
ueneris ad modum ®quandi, in detra&io-
ne, nifi forfitan aliquando per M. fynce-
um. ;

Clim fuerit cubus 2qualis rebus & nu. 7
mero, & ex numero rerum aaferatur<- qua-
drati fei, & m:. refiduj addatur , aut minga-
tur, ex dimidio rei, aggregatum duum in
quadratum refidui , & refiduum ducim in
quadratum aggregati, producunt nusmerum
zquationis,

Exemplum, Cubus zquatur 14. rebus p.
8. & rei zftimatio eft 4. cuius quadratum

) .

cubus @qualis 14. rebus . 8.1es 4. qua-
dratum 16.
1 - quadrati 1 2mmm——T 42
‘ 2 p. yo 2.1 60 B B 320
T 6.

2.1, Rz. 2. m. R. 3 2.

|
| 8.

¢ft 16. huius - funt 12. abiice ex 14, nu.
fero téfarh fic 2. tefiduum’, cuius radicem
adde, & minueex 2. dimidio 4. ®ftimatio-
nis rei fiunt-2. P B 20 & 2. M. B, 2. di-
co igitur quod, ex vno in quadratum alte-
rius mutud fiunt 8. {cilicer numerus 2qua-
tionis, '

Ciim fuerit cubus #qaalis rebus & nu- 8
mero, & diiferis dimidium numeri  2qua-
tionis , per rei zftimationem, addideri{que
prouentum numero rerum, 8 ab aggrega-
todesraxeris - quadrati ipQius rei, ge.-vefi-
dui; -addita 8 detrata 5 3 dimidio zftima-
tionis ; oftendic partes ., ex.quatum: duéta
vnius in ;quadratum. alterius mutuo , . pro-
Jucitut - dimidism numerizftimationis. )

—z.,»E\xé'mpl‘um, Cubuszquatur 14.rebus p.
8. & zltimatio eft 4. ditide 4. dimidium 8.
per 4. zftimationem, exit 1. adde ad 14. fic
rg+abiice i 2. Jui funt 5 quadrati zftima-
tionis,relinquitur 3, cuis sadicé adde ac mi-
nue; €x 2. dimidio zffimationis,habebis 2.p,

Z: X 3.
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cubus zqualis 24. rebus p. 8.
x 44

1§ 2 e 3

‘ 2.p. & 3] 2. Bl 3

7. . 8. 48-} 7. p. 348 .

| 2. ] 2.

B 3. & 2. M. ®., 3. ex quorum duéte
vnits, in guadratum alterius mutuo , fic 4.
dimidiom numeri quationis.

9 Cim fuerine res zquales cubo & nume-
ro, & inueneris mumerum, quiduckus in
». aggregati, ex ipfo & numero rerom,
producat numerum zquationis, tunc dimi-
dia eius ;. addita vel detradta radici diffe-
rentiz numeri Equationis, & -- eiufdem ag-
gregati, conftituit rei ztimationem.

Exemplum , Cubus p. 12. ®quatur 34.
rebus , tunc quia addendo 2.ad 34. pro-

cubus & 2. 2qualis 43. rebus,

2.
36.
12 2B
34 3.
27-
‘7.

ductum ex ipfo 2. in 6. 8. 36. aggregati 2.
& 34. eft 12, numerus equationis, ideo di-
0, qued fi ad 3. dimidium radicis 36. ad.
datur vel minuawur g. 7. differentiz ;4.
numeri rerum & 27. quod eft £ quadrati
6. {eu talis aggregati . quod confurget rei
z{limatio 5 3. p. . 7. vel 3. . g 7.

Cim fuerint res zquales cubo & nyme-
ro, & fubtraxeris talem numerum ex nu-
mero zquationis, ita quod .. cuba differen-
tie, dudta in numerum rerum, producat nu-
merum detra@um , tunc ces m. . cobica
differentiz, erit communis diuifor, fada de-
trattione, & hec regula fimilis eft fextz,
ficut preecedens{ecundz.

Exemplum, 16. res zquantur cubo &
21. detraéto 48. relinquitur 27. cuius me.

cubus & 21.2qualis 19. rebus:

4.3.

27 _3.
48.

TEs M. 3-

cobus /. 27. 26.res 1. 48,

cubica 3. duéta in 16. numerym rerum ,
producit 48: igitur deradto 48. ¢x vtraque
parte, fient ‘cubus M. 27. & 16. res-m. 43,
inde diuifor comimunis erit ref_ M. 3. & pro-
uenient quadravim & 3. res & 9. zqualia
19, quare quadiatum & 3. 15, Zqua-
ll‘“““f 7+ & rei’zftimatio eric 5 B. o
m. } Srad} S .

Cim fuerint rés zquales cubo &. nu-
m-ro , & ex nométo rerum feceris tres
pactes proportionales; ex quarum fecunda,

ducta in differentiam radicum prime %

tertiz, feu ex ductu primz in . rertiz,
& tertix in ». prime , differencia zqualis
fuerit tertiz parti numeri zquationis , erit
differentia illaram radicum ret @®imagio, &
eft fimilis 4.

Exemplum , 19. res 2quales funt cubo
& 18. cum ex 19. fale fuerint tres partes

cubus & 18. 2quales 19. rebus. -
9. 6. 4-
3 1. 2.

318,

|
i 6

proportionales 4. 6. 9. ex quarum media 6.
duéta in differentiam radicam 9. & 4. qua
eft 1. fiat 6. tertia pats 18. numeri zqua-
tionis, ideo dico quod 1. differentia talium
radicam eft rei zftimatio.

Clm fuerint res zquales cubo & nu-
mero , & chim g. cubica numeri zquatio-
nis, digiferis numerum rerum & de co
quod exit, feceris duas partes , ex qua-
rum dutu vnigs in quadratum alrerins ,
flat numerus aquationis , tunc quantitas
proportionalis » inter 5. cubicam numeri
Zquaticnis, & partem, quam ducis inqua-

. dratum alterius , vt flat Zquartionis nume-

ms, eft rei zftimatio.
Exemplum, 18. res zquantur cubo §. 8.
digifo 18. per 2. g cubicam 8. exit 9. ex

— 2

2
: 9 —8.

|

' l 18. res 2quantr egbo p. 8.

8.

quo flunt duz partes 8. & 1. ex quarum
vina quz eft §. in quadratum’ alerius quod
eft 1. fic 8. numerus zquationis , ideo 4.
numerus medius proportione inter ‘8. par-
tem g:* quam duxifti in quadratum 1. al-
terits partis; & 2. . cubam 8. numeri
xquationis, eft rei zftimatio.

Ciun fuerit cubus & numeras zqualis
tebus, & ex tertia parte numeri rerum,, fe-
ceris duas partes, quz dudkz in:{uas radices,
producant. duos. numeros ;- qui- fundi,

@quales fint dimidio. numeri -zquationis,,

aggregatum illarum radicum , ‘el rei zfti-
matio , &eft fimilis tertiz regule.
Exemplum , r§. res, aquantur cu-
bo 3¢ 18. capio 5, tertiam partem 1. ex
quo facio duas partes, 4. & 1. que du-

1§. 1es zqu;les cabo’p. 18.
5.

I 4.
I. 2 ——1ICS 3.

————

{ ¥ i B9 ——9-

&z in filas radices , 2.-& 1. preducunt 8.
& 1. querum aggregatum o. eft dimi-
dium 18..nameri zquationis, ideo dico,

quod
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quod 3. aggregatum talium radicum, eft rei
zftimatio. Et jam {cis, etiam ex regula ge-
nerali , qudd quetiens ex numero rerum
poffunt fieri duz partes, quarum. vna du@a
in alterius radicem , producatur numerus
xquationis, quod talis g.. eft rei 2ftimatio,
& qudd hoc poteft efle duobus modis, &
quomodo cadat in Binomio velrecifa & in-
tegris, ideo quamais effent fimiles, prima
regulz , quia tamen ex capitulo generali,
quafi violenter in eam rapimur, {acis fueric
admonuifle hic.
14 Cum fuerit numerns zqualis cubo &
quadratis,, & {ciueris ex numero quadrato-
rum facere duas partes, ex quarum dudtu
vnius in quadratum alreris , fiat numerus
Zquationis, tunc duces partem quz non in
{e ducitur. in aggregatum ejus quz in e du-
citur, & quartz partis eius, que non in fe
ducitur, producti . detradto dimidio par-
tis » quz non in [e ducitur, eft rei zftima-
tie.

Exemplum, Cubus & z0. quadrata , =-
quancur 72. ex 2¢, flune dux partes, 18.

§ cubus & z6. quadrata 2qualia 72.
. 2s 18.

4T

2

618117
B.117. M. 9.

Po—

& 2. & ex wna in quadratum alterius fic
72.mamex 18. in 4. fit 72. dico, qudd fi
18. ducatur in 63 aggregatum ex 3. reli-
qua parte, & 4-, quarta_parte ipfius 18.
fiet 117. cuius g. detradto 9. dimidio 18.
oftendit @ftimationem rei ®:. 117..40. 9.
Cium fuerint quadrata zqualia cubo &
numero, & inueneris numerwn non mino-
fem quarta parte numeri. quadratorum,nec
maioem fertia paite, cum quo dinilo nu-

mero 2quationds , prouenict numerus qua-

e

mpiam,, LUBJS p. 49, TqUAtUr; 10..
quadratis, tunc quia 3. qui non eft minor
quarta patte 1o, numeri quadratorum , nec.

To quad. zﬁﬁalfcﬁbq & 43

i

EENY S

aior; digidens 48, produ-

cit 16. cuins medietas radicisqua eft 2. 2d~.
. nad'mgmm:(m“&"

1 2. quadruplun £.3: ideodico,quod.
fi duplo diuiforis quod et 6. addatus vel
detrahatur . prodo@i, ex:ay drapla:3, di-

quadra
wioris, in 1 differentiam 10, numerigeram,

Tom. IV,

8¢ 9- tripli 3.diuiloris, & eft tale produtum
etiam 12.quod conftituemus veramque -
ftimationem, 6. §. &. 12. vel 6./, Be. 12,
Et {cias, qudd per capitula cognofcuntur
regulz & queftiones{uper his formate cum
facilitate, quz alids vix foluerentur,ipfz ve-
ro regulz fumptz funt ex demonftrationibus
capituli fexti; & ego non appofui eas, quia
intelligentinoftros libros fuper Euclidé, {unc
per fe manifeftz,, & non intelligens non cu-
rabit illas nec quarer, quoniam non funt ¢i
necellariz. .
Operpretium fuerit nunc oftendere,qudd
ha regulznon poffunt effe generales, re(pe-
£tu eftimationis , & medus in vno f3fficiet
ad oftendendum in reliquis capitulis. Capia-
mus igitur capitulum proximius, & de quo
magis poflet hoc credi,propter multiplicem
ftimationem, (it cubus . numero, zqualis
qitadratis, & fit 2~ numerus pofitus, id eft
numerys,qui primo cognofcitur in fexto ca-
pitlo , regula fecunda , eric igitur ex
illa regula, rei ®ftimatio, . 16. p. 2+-,quare
6=, quarerefidoum ad numerum quadrato-
rum eft -, quare ex demonftratione pofita
in initio testij libri, produi 6-;in quadra-
tun, eft numeru§fradtus; & eft 22,8& ccon-
tra,ducto - in quadratii 6, fit fractus ngme-
rusetiam, {cilicet 143-,quare pofito numero
quadratorum integro, & #ftimatione fractis
numeris canflitura;numerus zquationis,qui
eft [uperatio parritim, quz funt rationales,
Quadratoriad cubiimsnunquam poterit effe
numeiys intéger, - {ed talis zquationis nu-
merus’ producitur ex  vria' parte numeri re-
rum,‘in alterius-quadratum:Hoc oftenfo,ca-
pic cpbum & numerum zquales 7. quadra.
tis: manifeftutn & aurem éx demonttratis in
feptimo {uper Euclidem, 8 ex regulis fexti
libri, déducendo numerum ad quadeatum &
cabum} quod: maxima produdtio partium 7.
in quadcatum alterias, eft §oi%, igitur pote-
ti dididi- 7. vt préducat’ numeros integtos,
peri multiplicationem vhius partis in qua-
dratum alterius; 4b 1. vique go. & non in
fratos;éx demion (ratis igitur ity integros, at
in integris non poteft fieri nifftriplex diuifio,

7 . L
I G, 36: 6-,
2 §s 50, 20.

3 ) 4-: oo 48,,7 36.

-~
w figura, nec produci plus quim
8, 30, fidui 4 §. numeri,
nullo modo per genushuins 2ftimationis cx-
hauriri poterunt, {pecialisigitur eft, ac valde
etiam {pecialis, nec tamen credas , quod in
aliis capitulis;-numérus.pro Binemij aut re-
cifi altera parre non pofliv inferuire , vt {=-
pius in exemplis docuimus. - - ‘
- Cum fueric ac numerus xqualis te-
o7, pugeri rerum feceris duas. par-

m duétu primie in duplum qua-
drari fecundz, & fecundz in quadratam-pri-
m; fiat numerus.quationis, tunc fecunda

TQUANLUT 25:
rebus, tuncquiaex 5. & 2 ;. finnc partes 3.
& 2.8x quarym-duéty 3. in 18 duplum

' Z; qua-

-. Exemplum, Gubiis & 48.

Not.

)

~
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4cubus & 48. zqualis 2 5. rebus.

24 3
4 18
12

—3

36

48

quadrati 3.&ex 3. in 4- quadratum 2. fic
48. ideo dico, qudd 3. pars , cuius quadra-
tum duplicatur, eft rei zftimatio. .
Cum fuerint cubus & quadraca , zqualia
numero , & duo numeri differentes in nu-
mero zquationis , duéki inuicem, produxsz-
rint rantum, quantnm ex cubo Tpquad. in
cubum differentiz ®:. cubicarum talium nu-
merorum , tunc differentia talium . cubi-

cubus & 22+ quad. zqual. 98

3375 f2y 27
98
75§ T}
421§
! 3375 .

carum, eft rei zftimatio, vtinexemplo ala-
tere patet; res enim facilis eft. 3

Ex his patet vnum admirabile: feilicet
qudd in his capitulis ciim numerus p[o’poﬁ-
tus fuerit compofitus, facilé, frequenterque
cueniet vt zfimatio poffit ineniri , at fi
primus rard admodum: quia_ non contin-
git duas partes numeri integr co'mmcnfas
ingicem feu fraftas oumerum integrum
preducere, quanto minus gn radicem vel al-
terius quadratum : quod 1n his plerunque
regulis prefupponitur. .

Quia ex regula 14. buius ex 22+ nume-
ro rerum poflunt fieri duz partes , ex qua-
rum vna in alterius quadratum , fient 8.
numerus £quationis & zftimatio eft diffe-
rentia . produdii ex yna illarum in {yam
quartam ac reliquam 2 dimidio eiuldem pri-
mz partis , ided pofita prima parte I. pol.
ducemus eam in: 22+ M. pof. & fient
224 pof. M. & quad. cuins ®. elt 2. p.
quam -+ pof. igitur - pof. §. 2. zquaturil-
Ii radici ergo prima pars et 107 p. B
10155 alia 12 1D, B Toli. '

Carvr XXVI,

Oitendit regulas maiores, que funs om-
nino fingulares.

V ANDoO quadratum quadrati &

. res,2quantur quadratisd numero, &
divifo numero rerum. ac numero @quatio-
nis, per numerum quadratoram , dimidium
exeiintis ex numero.rerum fuerit radix-pro-
uentus numeri.2quationis iam divify; tunc
accipe ge. numeri primi zguationis, & ei
adde:quartam " partéth numeri quadrito-
rum, & gotins accipe tadicem vnin tial m,
4 qua minue . eiufdem quartz partis nu-
meri quadratorum, tefiduum eft rei zftima-
£10. . . . \ o i
Exemplum , Quatyor iniers focictatem,

Primus pofuit quantitatem ; Secundus po-
{uit quadracum quadrati decime partis pri-
mi; Tertius poluit quintuplum quadiati
decima partis primi; Quartus poluic quin-
que, & tantum pofuit primus cum fecundo,
quantum tertigs cum quarto. Q.=ritur
quantum qeifque pofuerit  Pone quod pri-

-mus pofuerit 10. res, {ecundus pofuir igitur

quadratum quadrati , tertius §. guadrata,
quartus antem ve dictam elt, pofuic 5. Igi-
tur quadratum quadrati, & 1 0. res, Zquan-
tur §. quadratis & 5. dividendo igitur nu-
meriun rerum per numeram quadratorum,
exiret 2. cojus dimidium effet 5. 1. qui pro-
uenit divifo §. numero 2quationis, per j.
numeram quadratorum, igitur accipe g. §.
numeri zquationis, cui adde. quartam par-
tem nameri quadratorum , & fiet g. 5. p.
14 culns accipe®e. v. queelt B, 5. p. 14,
& ab ea minue quartam partem numeri
quadratoram, hab 'bis rei Rimationem p..
V.B §. e 1+ M. B 15 & habebung ve
vides

P* BV, B, §0000. f. I2§. M. B 1275,
2517+ P- Bt §00. . Be. V. B
H 611500, p. 781+

S ipRe 2 mRV.78125. 5056
4%s '

Eodem modo , vbi .quad.. quadratum,
zquetur eifdem conditionibus quidratis re-
bus & numero, regula tenebit finulis , &
in zftimatione erit idem modus , njfi quod
in. fine addemus . quart® partis numeri
quadratorum ; radick vniverfali , quam in
pracedente regula detrahebamus, ve in
exemplo, i quad. quadratum xquale forer
§- quadratis , 1c.rebus & §. numero, rei
zftimatio eflet 5o v. ®. 5. p. 15, P. B 15
" Et caufa in his regalis et , guod B
quad. quidrati, eft quadrartiirh’, & B 5
quadratoryin M. io. rebus f. 5. eft r. M.
Bl 5. quid fea . rebus g 5. igi-

cum illa, ‘quad: quadrati, . 10. rebus, -
- qualium* §.qiiadidtis & §. 8 éddem ratio-
ne, fi quad. quadracum 2quale eft §. qua-
dratis, 1o, rebis & . étit quadrarim
le rebus .. pedes 5. quaré i
Quzndo quiddratum quadra
ta & res; aqualia faerint cgbis & numero,
qui fit 2. p. numero quadratorum, fuerint-
que numerns:rerum & caboruny idem:, &
dimidium numeri rerum , radix numeri ,
tunc duc in' fe-quartam partem numeri re-
rum , & produfta adde 1. & ab hcc.minue
B aggregat ex quadrate dimidi) numeri
rerum & wvnitate ,:8 refidui g adde vel
minue &-quarta-partemiiieri rerumy; quod
fiet, erit rei zftimatio.
5 Quad. quadratirn & 34
2es; ZQUaniE 12. cubis &
ides quod cubi funt =quales re-
& ritimero, & dimidivim numeri rerum
et #:736. humeri, & numetus ipfeeft 2.5,
nymers quadratorum , ideodac’s. quartam
pattem 12. numeri rerym in fe, ficy. adde
1. pro

adrapit 8 Yes g 5. 2quantr ». 5.,
& =ftimiatip "eff nota , ‘quz eft” cadem

¢

™
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1. pro regula, fir 1o. abiice 8. 37, aggrega-
ti ex quadratodimidij numeri rerum & vni-
tate, fit 10. abiice 5. 37. huius 5. vaiver-
{alem minue vel adde 3. quartz parti nu-
meii rerum , habebis ftimationer rei , 3.
P R . 10. ML B 37, vel 30 ML vl 10,
m. K. 37. .

Et n odus inueniend; tales regulas habe-
tur ex regula magna , vnde etiam capitulo
huic nomen dedimus, & eft, vt foluas ali-
quam qualtionem (impliciter, deinde per
regulam magnam, vel etiam aliam , dein-
de obferuabis conditiones neceflarias, in
tranfitu ex vna in aliam, poftmodum obfer-
ua , guo modo perueneris ad rei xltimatio-
nem, & facies regulam nouam hoc modo
{uper capitulum ignotum.

Exemplum, Fac ex 6. duas partes, ita
quod cubus minoris, & quadratum maio-
1is, & produGum cx eadem maiore in 8.
hazc wia produta , fint proportionalia, dico
peruenies per regulam magnam ad hoc
quod proportio talum partivm erit s.. cub.
8. {cilicet 2. quare dividemus 6. per &. cu.
8.p. 1. & exibit rei zftimatio , at {equen-
do pofitionem, habebimus 1. quad. qua-
dratum f. 24. Quadratis f. 144. zqualia 8.
cub. f. 96. pofitionibus. Dicemus igitur,
quande quad. quadratum & Quadrata &
numerus zquantur cubis & rebus, & poiue-
rimus inuenire numerum afiquem., qui du-
¢tus in numerum quationis , producat ny-
merum cuius %. ducta per 6. pro regula,

G
1. pof. 6.1. 1. pof.
1.c0.|36.p. 1.quad.f.12.pof |4 8.10.8.pol.
48.cub.m.8.quad.quad.zquales ; 296.p.1.
quad.qd-p. 216.qd./.24.cub. . 86 4.pof.
72.cub.p.86 4.pof.zquales 9.quad.quad.§,
216. quad. . 1296.

8,cub.]5.;6—.;;of.zquales ! .quad.quad.;;
Quad. p. 144. -

producat numerum , qui diuifus per pri-
mum numerum, quem multiplicati, produ-
cat numerem. quadratorum , tunc fi- ipfi
prinio numeraiam dico,quem multiplicafti
in numetum xquationis , addas 3. pro regu-
la, & dutoin n. radicis numeri quem iam
ab initio produxifti, proueniac numerus, qui
divi{us per numernm primum inuentum ,
producat numernm cuborum , & numerus
rerum dutus per numerum primum, fuerit
quadruplus cubo eius ®. ®. tunc dico,
qudd detradto 1. *pro regula 3 primo nume-
ro quem mulriplicafti, & refidui fumpta g.
cubica, & ei addita etiam vnitate pro regu.
la, & cum aggregaro divifa talig. 5. quod
prouenit, eft rei @timatio. Et caufa in hac
clt, quddin tali quzltione numerus quad.
quadrati, progenit ex multiplicando , vni-
tate addita,; numerus cuborum, ex ‘dividen-
do 1w multiplicandum , f. 4. numeras qua-
dratorum verd , ex fexciplo quadrati divi-
dendi, numerus rerum ex quadraplo cubi
dnidendi, numeras zquationis eft quad,
quadrati dividendi. Dividendum vaco in
hac queftione ¢. multiplicandum aytem 8.

Exemplum , quad. quadratum p. 6. quadra~
tisP. 4 zQuantur 3— cubis p- 7. rebus, po-
ne primum numerym quadratum, duc in 4.
ficar 4. quadrata, huius m. eft 5, res » duc
in 6. exregula, fiunt 12. res quas diuide
per quadrata, exit quod ®quatur 6. igitur
6. quadratazquantur 12, rehus, res igitur
elt 2. Nos autem in pofitione pofuimus
quadratum, igitur numerqs primus feu mul-
tiplicandus erit 4, & cum czterz condi-
tiones conueniant , quz didz {unt, erir ».
numerus dividendus, quo diuifo per g:. cub.
3. p- 1. exibit @ftimatio rei , & de hoc dixi-
mus capitulo {exro.

CarvT XXVIIL

De tranfitu capituli Jpecialis in capitn-
lum fpectale.

F T etiam tranfiwws capituli fingularis in
fingulare,, hoc modo : Cubus,& 2.qua-
drata, & §6. @=quantur 41. rebus, & rei
zltimatio vnaelt 3. p. 3. 2. quarain ca-
dem z@timatione, cubus cum 7. quadratis,
quot rebus zquabitur? & cum quo nume-
ro ? duc differentiam numeri quadratorum,
quzcft 2. in duplam partis, quz eft nume-
rus in #ftimatione, {cilicet in 6. fit 30. cui

1cubus B 2. quad. & 56, zqual. 41. rebys.
cubus & 7. quad. zftimatio rei.

s 5'};' E[_.l.
G. Qe 2
30. 7.
41, 5.
71. 1€s 35
5G.
numerus 9I.

adde 41. numeram rerum , fit 7:1. nu-
metus rerum , deinde duc partes zftima-
tionis in fe , fiunt 2.& 9. quorum pro-
ductorum differentiam, quz eft 7. duein 5.
differentiam numeri quadratorum, fit ;5.
quem adde ad §6. quia 3. eft maior B. 2.
fit numerus xquationis 9 1. igitur cubus &
7. quadrata & o 1. quantur 7 1. rebus, =fti-
matione exiftente 3., %42. & vbi 3. fuil-
fer maior numero. detrasiffes 35. a §6. &
remanfiffer pumerus 21.

Dico ctiam , qudd nen licet tranfise 3
capiwlo in capitulum , flante eodem gene-
redenominationum s & quod fimatio rei
fit eadem, & non ravonalis, id eft, non nu-
merus integet , ayt fractus. Exemplum fit
cubus §. 3. rebus, @qualis 10. zRtimatio rei
cft 5. v.cubica &. 26. f. 5. m. & v. cobi-
€a X 26. . §. dico qudd fub has zftima-
tione, non poterit cubus cum aliquibus re-
bus zquari vlli numere, viqae in infini-

{ cub. f. 3. rebus zqual. 10.
| cub. p. 6. rebus zqual. 18.

\ ) . .
tum, nam fit (gratid exempli) cubus . 9.
rebus, zqualis 18. quia igitur res eft ea-
Z4 dem,

bl

-
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dem , mn. cubica (cilicet di@a , erit cubus
idem in vtroque permutatim. Igitur ex ter-
tio libro , cubi cubus p. 9. £=bus p. 10. =-
quatur cubo p. 3. rebus . 18, abiiciocom-
munem cubum, fient 9. res f. 10. Zzquales
3. tebus . 1 8. igitur 6. res zquantur 3.
igitur zftimatio zej eft 1~ , numerus ratio-
nalis, & non g:.cubica dicta, quod eft con-
tra fuppofitum.

3 Similiter nec plures cubi cum pluribus re-
bus, 2quabuntur alicui numero , ftante ea-
dem zftimatione, patet ex przcedenti, nam
diuifis cmnibus per numerum cuberum, ha-
bebimus , vt prids , cubum & res zquales
numero, qued iam oftend! fore impoflibile.
Eadem ratio igitur miljtac in omnibus,
nam [i dixero cubus ®quatur 6. rebus p. 2.
vel quad. quadrat. zquatur 6. rebus §. 2.
dicam igitur in eadem ftimatione cubus
aut quad. quadratgm nullis rebus & nume-
ro rationazlibus &quari potett, dico rationali-
bus s quia non prohibet, qued affumptis
aut rebus aut numero irrationalibus xqua-
tio non fequatur.

Et ex hoc fequitur etiam, qudd in czte-
ris regula tenet deneminationibus, vbiafti-
matio ref non fit nec numerus rationalis,
nece &, fimplex ex genere mediz denomina-
tionis, Exemplum, 2. cubi & 10. 2quan-
twr 1. quad. quadrato & rei, zftimatio non
eft nec numerus, nec B. cabica fimplex ali-
<uius numeri rationalis, dico quod quadr.
quadratum fub eadem zftimatione, nullis
cuabis ac numero ®quari poterit, pater, quia
fatta cran{mutatione, 8 abie&to quad. qua-
drato, relinquentur cubi ®quales numero,
igitur zftimatio rei, erit neceffarid 3. cubi-
<2 numeri , vel numerus , quod et conrra
fuppofitam, .

CGarvr XXVIIL

De operationibus radicum Pronicarum
Jeu mixtarum & Allellarum.

!

Ty I A » oftendimus in fupetioribus , tres of-
{e [pecies Pronicarum radicum. Mino-

rem , quando radix quadrata comparatu

quadrati {ui & fuimet aggregato, Ipfum ag-,

tem aggregatum dicetur pronicam minus,
Medium, ctim cubicatadix comparatur ag-
gregato ex fe & fuo, cubo , ipfum autem
aggregatum dicetur Pronicum medium, fed
maior radix pronica eft; cum radix radicis
alicuius numeri , comparatur aggregato ex
{eipfa & eius numeri, cuius eft racix radi-
cis, ipfum autem aggregatum dicetur pro-
picum maius, vt in exemplo, Pronicam
maius 3. eft 84. & 3. eft radix prenica ma-
ior 84. Non contingunt autem- his , ¢im
fint velut anomala verba in Grammatica ,
operationes' quz funt communes , neque
poffunt maleiplicari, vel diuidi, addi vel mi-

.nui, fed habent propriam quandam opera-

tionem, que diciturtranfitus.

2 Cum igitur duxeris pronicum minis  in
{uam . pronicam , productéque addideris
ipfam pronicum ; %. quadrata aggregati,
erit pronicum medigm B, quadratz radicis

pronicz minoris, vt in exemplo,duco 3. B2
pronicam minorem 1 2. in 12. fit 36. addo
ei 12, pronicum minus fic 4 8. huigs 5, ( &
elt . 48. eft pronicum medivm ». 3. qua
fuit . pronica minor 12. nam duéta r. 3.
ad cubum, fit 5. 27. cui addita ipla .
3- producit 5. 4 8. igitor 5. 3. eft . pro-
nica media R. 48. vt propofitum eft.

Ciim duxeris pronicam medium in fuam 3
Be. pronicam, producitnr pronicum minus
quadrati radicis pronicz mediz. Exem.
plum » duco 3. radicem pronicam mediam
3c. in 30. fit 9oo. pronicam minus g.
quadrati ;. quod fuit ®. pronica media
ipfius 30.

Clm pronicum maius in {e ducitar , & 4
productam dividitar per quadrarum radieis
{uz pronicz maioris, qued exit, ad cubum
eiufdem radicis pronicz, eft velur 1. quas
dratum p. 2. pofitionibus §. r. Exemplum,
capio 18, pronieam maius , duco in fe fit
324. diuido per 4. -quadratum 2. R pro-
nicx maioris 18. exit 81. quod eft 1. qua-
dratum £. 2. pofitionibus p. refpectu 8. cu-
bi 2. eiufdem radicis pronicz.

Allellz dicuntur radices, com ex maltipli- 5
catione mutua duorum numerorum , in
quadratum aleerius, duo numeri cunfur-
gunt , velur capio 2. & 3. ipfi dicun=
tyr radices allele 12, & 18. nam ex 2.
in 9. fit18. & ex 3. in 4. fit 12. inueniun«
tur agtem radices hoec medo, duc vtrun«
que corum in f{e, & dinide produdum per
reliquum , & . cubice proucntys funt al-
lellz. Exemplum , volo 3.

allellam 4.8& 8.duc S.infe, - l 4 t]
fit 6 4.digide perg.exit16. 116 64
duc etiam 4. 1n (e, fic 16. I 2——16

dinide per 8. exit 2. igitur :

®. cubica 16. & . cubica 2. funt allellz
4. & 8. & itaallellz 6. & 18.funt 5 cubica
548 R cubica 54. & Be. cubica 2.

Ex quo patet, quod omnes & allel
funt ®. cubicz numerorum , fe habentium
in triplicata proportione, in qua {e habent
{ui {olidi propofiti priores , & hi {unt medij
proportione.

Operationes igitur in his, ex hoc funt6
manifeftz , nam cium inuentz fuerint , re-
ducentur ad radices cubicas , cum quibus
operaberis rutfus, perfe&ta operatione, re-
duces ad allellas.

Iz, Corm.

CarvT XXIX
De regula Modi.

Tc1Tv R heeregula (quia modum
D exhibet fabricandi- regulas quotlibet
mercaturz) Modi, vtiliffima magiftris Ari~
thmetice vt facilioribus quibuidam inyen-
tis, artem docerent, cnivs etiam auxilio ,
maximam fexti libri pattem confecimus.
Eft igitur regula hzc, {olue quamuis que-
ftionem propofitam , modo que potes fea
pofitione, fen auxilio fexrilibr, deinde au-
feres pafitionem , & regulas alias, & ferua
operationes, qUas quam potes maxime , ad

_breuita«




Cap. XXIX. De regulamodi. 273

breuitater redige , & habebis regulam de
modo pro omni confimili queftione.
Exemplum, Sericl viridis paffos 7. & ni-
gri paffus 3. veneunt denariis 72. & eodem
precio fericiviridis paflus 2. & nigri paffus
4. veneunt denariis §2. quaritur precium.
Pones pofitionem, efle {timationem vnius
pallus ferici viridis , igitar 7. paflus viridis
veneunt 7. pofitionibus, quare 3. pal. nigri
veneunt 72. de. . 7. pofitionibus, & pal-
{us valebit < horum, {cilicer 24. de. . 2+
pofitionibus , & 4. patlus nigri, valebune
96. de. m. 9=~ pofitionibus, at due paflus
viridis valent 2. pofitiones ex {uppofito,
igitur 2.paflus ferici viridis & 4.nigri valent
de.96. m. 7 pofitionibus , & hec eadem
zitimabantur §2.de. igitur de. 96. m. 7+

7. 3D712.
2. 4D§2.

A 7.pof. | 72.m0 7. pol.

pallus fecundz pofitionis, & cum refiduo
diuide preci) 2. & produdti differentiam ,
exibit zltimatio paflus numerofioris, in pri-
ma pofitione. Exemplum, divide 7. & 72.
per 3.exit 25 & 24. duc per 4. fiunt 97,
& 96. 2 91 abiice 2.3 96. abiice 5. re-
linquuntur 75, & 44- diuide 44. per 7~
exit 6. precium paflus vnius ferici vin-
dis.

Inde ex hoc brenior regula emergit , vt
intertia figura, dinide 4. per 3. {cilicet nu-
merum palluum eiufdem generis ferici in
duabus petitionibus, exit 1+, quem duc in
7-&72. fiunt 91, & 96. 4 quibus abiice
numeros {upripofitos fecundz pofitionis, &
funt 2. & 3. direCtos 3 direis, relin-
quuneut 74 & 44.dinide numerum dena-
riorum 44. per 74 numerum paffunm, exit
6. precium pallus viridis ferici, & ita con-
fticues breuiffimam regulam, ex tam longa
pofitionis operatione. V nde meritd hzc mo-
di regula, mater regularum dici poteft.

3.
24. M. z——;— pof.
4 Carvrt XY¥UX
96 m. 95~ Pz 01;:::!' . De regula Aurea.
i 66. . 7+ pof. l [E c regula rerum, quz in vium ve-
: §2. niunt , maximani partem amplecti-
PR tur, nam qualtione ad pofitionem deducta,
44 m. 7+ pol. perfetique operatione , proximam quas
; 77 rit zftimationen , quz fic habetar. Pri
| 6. 'mo venare proximiores , integros numeros,

i

pofitionibus , ®quantur §2. de. quare de.
44- qui funt differenda 96. & 2. 2qua-
buntur 7+ pofitionibus , igitur pof. valet
6. denarios, & tantam zftimationem paffus
ferici viridis effe conueniet. Quare 7. paf-
fus viridis veneunt 42. de. & 3. paffus nigri
reliquis de. ad 7 2. fcilicet de. 30. quare pafl-
fus vnus de, xo. ferici igitur viriufque pre-
tium habes. Hucufque pofitione ‘operatus
es, nune venio ad regulam dicéqiie; in ta-
libus diuide paffus numerofiores, {cilicet
7- & numerum rerum de. ®- feilicet 72.
per paffys pauciores, fcilicet 3. 8¢ quod
exit , duc per paflus pofitos infecanda po-
firione, correfpondentes paucioribus , & 4
produéto numeri paffim, detrahe reliquos
Jvirid.  pigri.  precium.

pal7. pal. 3. de. 72

pal2. pal 4. de. g2,

L 7l 37 1e
{ | 24
\4./ )
9% 96.
2. §2.
744
6.
z 4>
7 : =72,
9 T s 96,
73 6 44

maiorem ac minorem , qui @quationi fa-
tisfaciunt , quos non diﬂ?cile erit habere,
horum minorem vocabimus primum in-
uentum, & maiorem fecundym inuentum;
& differentiam prodiitoram, differentiam
maiorem, differentiam verd produéti primi
& numeri zquationis differentiam primam,
differentiam autem produdti {ecundi & nu-
meri zquationis , fecundam differentiam.
divide igicur differentiam’ primam , per dife
ferentiam maiorem , quod exit addatur pri-
mb inuento , & perficiemus ®flimationem
imperfe@am quam deducenius ad zquatio-
nem , {cilicet per denominationis zquatio~
nis, vt in primo & fecuido inuento , &
quod producitur , fubtrahe 3 produto fe-
cundo, deinde fubtrahe zftimationem im-
perfedam , ab inuento fecundo, refiduum
duc'in differentiam fecundam habitam-, &
tale produdtum diuide per differentiam pro-
dudti zftimationis jwiperfedtz , & fecundi
produdki, qued exit, detrahe ex inuento fe-
cundo , refiduum ‘eft @ftimario rei valde
proxima, cui per iteratas ‘operationes {em-
per propinquitis licé¢ accedere. Idem fier ,
vbi zquatio it deriominationis alicuius, ad
numerum, ac denominationes, vt in exem-

plis patebit. ot
Sit igitur primo, quad. quadratum & 3.
cubi, zqualia 100. vides quod fi res eft 2.
quad. quadratum’, & 3. cubi funt 40. & fi
reseft 3. erit quad. quadratum & 3. cubi
16 2. igitur inuentum primum eft 2. & pro-
duGum primum_4o. & inuentum fecun-
dum 3. & productum’ fecundum 162. &
122, maior differentia, & 6Go. differentia
prima,
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prima, & 62. differentia {ecunda, & nota,
qudd inuentum primum femper differt vni-
rate ab inuento {ecundo , aliter non re@e es
operatus, his cognitis , dinide 6o.per 122.
exit >, quop adde ad . primum inuentum,
fir imperfecta zltimatio 23+, hanc ducito
ad quad. quadratum & tres cubos , fit 85.
fere, fubtrahe sgitur 85. productum zftima-
tionis imperfeckz , i 162. produto fecun-
do, habebis 77. fubtrahe etiam 23, ex 3.
inuento {ecundo , relinquuntur -, ducin
G2. differentiam {ecundam , fic™23-, dinide

1922

Pper 77- exit -1 detrahe ex 3. inuento {e-
cundo , erit zftimatio [atis proxima quad.
quadraci p. 3. cubis zqualiam 100. hzc,
23775, & hivelles , poles alrernatis opera-
tionibus quantumlibet propiusaccedere.
Qudd fi'quadratum & 20. ®quentur 1o.
rebus tanc i res’ eflet 7. haberemus qua-
dratum §. 20. zqualerebus 97-, & fi res
effet 8. haberemus quadratum p. 27.2qua-
letebus 105-, igitur vt prils, inuentum pri-
mum eft 7. produum primum 9, inuen-

7- 8.
9 [0 107~
|

i 85 1 9ws

tum -fecandum 8. produéum (ecundum
10+, differentia maior =, differentia prima
L, differentia fecunda £, dividemus jgitur
differentiam primam, per maiorem diffe-
rentiam, exibit 2 & addemus hoc ad 7. in-
uentum primum, fiet -zftimatie imperfecta
7%, cuius quadratum p. 2o0. eft zquale o.
xebus & 12, ideo quia hoc infenfibiliter
differt feré, 3 1o. numero rerum , ideo non
vtimur alia operatione, fed dicemus 2ftima-
tionem propinquam effe 7. -
Sit etiam cubus, zqualis 6. rebus p. 2.0.
dicemus, fi 3. effent 1es; 6, res & zo0. zqua-
gentur 1= cubi, & fites eflent 4. effent 6.
1658 20. xquales ;- cubi, igitur inuentum
primum eft ;. & productum primum 1375

o]

5o

3- . 4o
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inuentum {ccundum erit 4. prolactum fe-
cundum 5, differentia prima !, difcrentia
fecunda - , differentia maior &%, cam qua
diuide differentiam minorem, exit =%, quam
adde ad 3. fiet zltimatio imperfedta 517, fo-

quere zquationem , [cilicerellumendo 6.
; - L.35L561°4 4 . .
1es P. 20. & €LUBE 13g, yim (ui cubi, hoc

autem eft praximum ad -, ab hec detrahe-
mus produum f{ecundum, & relinquentur

£+ & %, fimiliter fubtraho 355, zftimatio-

nem imperfeGtam , a 4. inuento fecundo,
i H 115 Pe 51 :

relinquitur 2%, hoc duco in % differentiam

3133

_fecundam, vt etiam primo exemplo, fit ;5% ,

dinide per differentiam produéti fecundi, &
producti &ftimationis , & eft 25, exit 7153,
detrahe & {ecande inuento, vt prits, refin-
quitar zei ftimatio 37357, & hoc eft pro-
yimum ad ;3Z, &ideoad 3%, & 6. res f.
20.funt o5, & cubus 3=, cft 307, & 4
velles proximius, polles operari tertio , ficut
primd fecifti , & proculdubio pernenices ad
infenfibilem differ n-iam & ratio hxe vni-
uerfalis eft, nec indrget alia regula.

Er fimiliter operaberis, vbi effent tres de-
nominationes zquales duabus ahis, aut tri-
bus, fed cum duplici ingreflu, vel wriplici ,
potes ctiam deducere ad numeros omnia, vt
1n primo exemplo, & operationesin eo ca-
fufunt lenge faciliores,velut fi dicam quad.
quadratum & 6. quadrata & 200. ®quan-
tur 16. cobisé 1 2. rebus , exit primom in-
uentum 6. & productum m. 152. differentia

6. io.
1§2. M p.Go8.

152

LE3: .833'

quia 10. cubi & 12. res {uperant quadr.
quadratum 6. quad. & 200, & lecundum
inuentum erit 10. & productum [ecundum
erit 680, p. quoquad. quadratum & 6. qua-
drata & “200. fuperant 10. cubos & 12.
& tunc differentia prima , zqualis eft
& differentiaYecunda, pro-
sciindo.& maior differentia eft.ag-
gregatum-ex vtroque , & tutic {ufficiet pro
prima operatione ; diuidere vt prils, diffe-
renriam primam per differentiam maiorem,
& quod exit, & eft %, addemus primo in-
uento , & fiet: &ltimatio imperfedta 955
deinde fi vis proximius accedere ,/ produces
hanc zftimationemd {uas denofninationes
vtrinque, & collige differentiam , qux yo-
cetur a. quam  multiplica per differentiam
z(timasionis- imperfe&z & (ecundi inuen-

-ti, & produttum divide denuo per maio-

rem differentiam, & quod exit, adde aut mi-
nue , {ecandiim quod aportet ; & habebis
inuentum; & hoc modo liceret etiam ape-
1ari in fecundo & tertio exempla, fed nos
voluimus declarare: virumque modum , ad
maiorem ifo¢cafionibus Tacilitatem; idem
dic de radicibus extrahendis,

-4 Carvr
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CarvT XXXIL

De Regala magng.

H & c regola eft pro magnis queftioni-
bus folucndis , & ex ea inuente funt
reguiE auri , & ~argenti confolandi ; Acuic
ingenium, & fit per demonftrationes , exi
gitque hem nem expertum, dacetiirque per
quaitiones, quoniam eft muliiformis, Fun-
damentum regule elt commyratio,

Qvasztio L

Fac de 8. duas partes, ex quaium cubis
inuicem ducbis, fiar 16. Dices igitur, ex
vna in aliam fiet . cubica 16. dwide 8,
in duas partes, ex quarum ductu ipuicem
fiar g cubica 16. & erunt 4.p. . 16. M.
B, cnbica 6, & 4. 1R . Vi 86, B B CUF
bicars.

QvE£stro 1L

Fac de 8. tres partes proportiofales, qua.
rum quadratum prime fit #quale reliquis,
igitur fiene prima duz partes,quardm vnius
quadratum ., {it zquale alveri; deinde ma-
iorem dinidemus in duas partes exiftentes
in comtinua proportione cum mincre , 8
2ruat.

pra. 84 Mmoo
2RV R631- @l 10 s 2
3 8 Mg 187 M R v.6315 M 1o

'Qu_',v#'s Ti¢ ILIL

Facde 8. wrespartes incontina propor-
sione, quaram quadratum maioris ; fic me-
dium -proportione inter cubum veriafqae
pattis, dices igicug, cubus minoris eft g cu-
bica cubi- maioris, & hoe s quia proportio
cubi maioris, ad faum quadratuin s eft ipfa
maior , & hze eadem eft quadrati maioris,
ad cubum ‘mitiords, igitar cubus minoris, eft
B quadsati-thaioris, & aqualisipfimaiord,
quare &. conflat ex minere- 8¢ {6 euboy
igitur 1. cub. p- 1. 1e, zqualis eft 8. &
zthimatio rej eft minor pars.

Qvisiio IV.

Fac ex 8. duas partes, it2 qudd fepru-
plum maishid;-Grproportiene medium in-
ter quadiztam mdieris; &, -
cubum mgipris. Sica e,
ior, & c.qqadratuny eius, -
& b mifiod, & d cubus
eius, fit ériam e fepruplom .~
a, cam igitarex aing fat B8 exain 7. ¢,
erit a-ad 7. vt ¢ ad'®, qUite ex 11,55, ve e
add, igifiirex a ind s ’fit fepruplum e, at e
eftfepruplut-d) igiturex aind, fit 49. 2,
igitur d eft 49. quadratum 7. quare cubus b
mitiotis eft ' 49. & bef §: cabica 49, &Ko
refidygm.

QVEST{D Y.

Fac ex 8 duas partes, ita quod fepru-
plurm mudioris , fit proportione medium in=
ter cubum maiofls & quadratum minorig,
fit a maior, & ¢ cubus a, &

b mirior, & d quadratumb, 8.
& ¢produGumex 7. ina, a8 7. b
quia igltur ex 2 inquadta- ¢ e 4

tum 8, fitc, & in 7. fic €,

erit quadratia ad 7.vec ade, quare vtad d,
proportio autem quadrati a, ad quadratym
b, toempenitur ex proportiene quadrati- a
ad 7. & 4. ad quadratum b, quare expro-
portione e ad d, & 7. ad quadratum b, fed
d eft quadratum b; igitur proportio quadraw
ti 2 ad -quadratum bycomponitur e propots
portione fepeupli a, & cfte ddd & 7.ad ip-
fum d. Proportic igitur quadrati 2 ad d,
componitur ex proporrione e ad d, & 7.
ad d, igitur ex regula fex quantitarum, fen
€x proportionum compoﬁtione, ex7. in ¢,
fit quadratnm ‘a in d, {ed ¢ eft feptuplum a,
igitnr ex 49.in a, fit quadramum a in d ,
igitir ex a in d, feu in quadeatum b, fit 49.
quare ex capitulo cubi & numeri zqua®
livm quadeatis, b eft 2. 75 5.5, & 473
.. 7.

- Qvastie VE

Fic ex 8. duas pattes’; ‘quarum produ=
&um totius in minérem., fit proporticnt
medium inter produéta ‘maioris in: mines
rem, quia igitur minor duditurin maiorems
& totum €ric illoruity produ&iorum propor-
tio vt totius ad miaiorem’s: ftem  quia to-
tum ducicur in mafoiega’& fnitorem 5 erie
pr‘odu’&étum s V& ‘faiotis ad minorem 5 l.’ed
produita funt analoga.: Igitur ex 11. quins
ti Elémentorum ,’ eotius ad thaiorem. pats

reitt vE maioris ad'finoréyigitur 8, divifum

eit fecandiim propottioném habentem nies
dium & duo excrema ; quaré parees funt
manifelt#; &. So. 51. 4.& 13. 60! 86,

Qvastrd VIL

- Fdede 8 doas-pictes’s ‘ita qudd pidde

Suth waiorls ih miticréin ; (it propoitiond
medium inter quadratuth irits & ‘decd
plum eiufdém’ tindrid , 'diees igiehit > quld
shinibr'eft illa , qudmuliphcatt in (& ,
aioteid, & ih 16:° quolriisr éft prepot

tionalis inter tinoreini’ &Y. igitor quas

dravich-mioris., #tattic deduplo minorisy
& tes fotd et , nath miaiof it gy o5
8 niiof ¢ 3+ 1 840 WoyE 1

Qvestic VIIL

Fac de 8. dnas partes, quarum qua'éta.-
tum - mgioris-fit proportione tediom intet
quadratum niinoris & produdtum ex e
in‘maiotemm, pohe maiorem . C
2y & b 'minorem; quid igis: | . 8
tur quod fit ex 8.inay pro: € @' b
porciotiale ¢it inter 84 & S
quadratgm 3, ex dembnfliatis in fecu‘lll"‘

®

f
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do fuper Euclidem , erit 64. quarta quanti-
vas in continua.prpportione ;-cum illis tri-
bus produdtis, quare 64.ad quadratum a ,
vt quadrati @ a_quad;axum b duplicara,
igitur 8. adiay ;;adshiduplicata ex deci-
maleptima’ Texti:Elemeatbrum , nam vira-
que eft media proportionum fuorum qua-
dratorim , quare cubus 2 zqualis &ft-pro-
du@o. ex 8. inquadratum b, hoc enim in
feptimo libre demonftratum eft , quage po-
nemus a quadratum,erit cubus eius, cubus
quadrati ®. a, qua fit ¢, igitur quadratum
b, eft zquale & quadrati cubi c, igitwr b
et ;. B + quadrati cubi ¢, quare cum B
cubi quadrati fit cabus; erit b zqualis cubi
c patti ®. 5 & clm a fit quadratum ¢,
erit 1. quadratum p. cub. ®. 5, xquale: §.
& ideo multiplicando omnia per x. 8. eric
cubus §. quad. B 8. =qualis 5. 512. folue
igitur per capitulum decimumquintum , vt
in numers notis a.c veris operando per rew
gulas tertiy librk, - -~

[

Qvg-sixo IX.

. Fac ex 8.:res partes in centinua pro-
portione, quartm aggregatum prima & fe-
condz, & aggregatum fecundx & terriz,
& ipfom 8. ﬁrng surfus in continya propory
tione ? dicoyinuenies primd proportionem
illirum qugpgiﬁtm\;m proportionalium, qua-
Tum aggregatu ecundz & teitiz, eft pro-
portionale inter aggregatum prime &:-fe-
eand, & aggregatum-omnium , fint igicur
tales'quantirates.a.b ¢ & quia preportio
ab.c,ad b.c,eft-vebe, o
ad a by ex fupgiofito quz- la b c d
ftionis. Et bcad-a-b, vt ! ;
c-ad b, .ex duodecima ‘
quinti Elementorum , eritab ¢, ad b c, vt
b ad c.exvndacima einfdem, fed ex propor-
tione in-b, fie:c:;igitur ex proportione in b
¢ fic a b, fit igitar, vt.ex:proportionein ¢
fiat-d., clim jgitur ex i 2
;.8 ex eademiin c fia
tioneinb.¢ & ex eadem in“h-cfie-
bat etiam a b, igitur abc, “zquatur c d,
abiecto autern ¢, zekinquitura b, 2qualis d,
eft autem d ‘quarta quantitas ‘proportiona-
lis; igitur oportebit inuenire quatuor quan-
titates , in contintia proportione ;' quatum
quarta fic zqualis duabus primis, pefita igi-
susprima 1. fecunda 1. re , tertia, 1, quadra-
bo , erit cubus 2qualis 1.
capitulo, quantitas
divides igitur 8. in
es. lub. €2 proportione
continuatas, vtinfexto libro docetur , fol-
ﬁ:nu‘s &alicer hanc quationem in quarto

ibro. ‘

QvaesTio X'

-Fac ex 8. duas-paxtes, q varum {eptuplum
Majoris ,: propartions; medium fit inter. cu-

um minoris, &:productum maioris in mi-
notem.. Sic 2 minor., - eius cubus ¢, b au-
tem maior," & produ@tum b in a fice, &
fEP‘“Pl“m_'b fit &, quiagiturex b in.a , fic
& &ex:bia 7. 6cd,erit aad7. vigad d,

- .

feudéReg Alg.

quare aad 7. vtdadc, Igi-
tir ex a in ¢, fit fepruplum- l
d,fed deftfeptuplum b, igi- 1a
tur 49, b,zqualia {unt qua- fe
drato quadrati a,-igitur beft -
aquale ;> quad. quadrati a, quia igitur a
cum belt 8, & belt & quad.quadrari a;igj-
tur a cum.;quad quadrati fui; equacar 8.
quare res & ;5 quad. quadratum P, 49. re-
bus, zquatur 392. & quamuis buius non Gt
capitulum generale, pulchrum tamen fueric
huevlque perduxifle quaftionem.
Deprehenditur & quapdogue eodem mo-
t!i)o quod propofitz quaftiones fint impoffi-
iles. DI

3.
b 7.
d e

Carvrt XXXIL
De Regula aqualis pofitionis.
Hzﬁc regula , eft vtilior pofitione fim-

plici , in omnibus quzltionibus, vhi
partes zqualiter multiplicantur , {ecus vbi
inzqualiter, mam in his fimpléx facilior eft,
vt fidicam, diuide 8. in duas partes, qua.
rum vna dufta in quadratum alterius , vel
in cubum, fiat 20. per Gmplicem pofitio-
nem,peruenics ad 8. qtadeata 1. 1. cubo,
2qualia 35, velad 8. cub: 51 1. quad, qua-
dratosequalia 20, in fecanda ‘quieftione,ted
ponendo 4. 1. pofitione; & 4. m. 1. pofi-
tione, perueniesad 16. pofe f. 44- zquales’
1. cubo f. 4. quadratis, & in fecunda que-
ftione , ad 128. pofitiones 7. 236. zqualid-
I, quad.‘quadrato . 8:-cubisy manifeftuny
eftigitur, quam-ha fint prioribus difficilio-
ses. Inpolitions etiain fimplici, inuenimus
prima: operatione , 1¢i 2ftimationem in =~
quali differentia’y quz addita-dimidio dini-
dendi, & detrada oftendit numeros quefi-
tos, qui: vert {unc#Rimatio-tei, quanquam
pafuerimys cem-efledifferentiam ; voco au-
tem pofitienem fimplicem s cim dico, diui-
il 1655 ] centes:zo. tune
¢in , aliath ro. f.
re, {ed zqualen ‘Pono pattern vnam
5. p.re & aliam 3.1 re; ideo cim fimplex
iam per fe nota fit, de zqualiper.queltio-
nes & exempla:dicendum: exit,: cm certe
frequentiffimus it cius vigs ac valis.

ponim

Qvasrrol

Eft trigonus , cuius laterum differentia
primi ad {céundum,, eft 1. & iterum fecun-

diad testium, eftetiam 1. & areaeft 3. po-
nes {ecundum igitur pofitionem , & pri-
mum

~

~




ti @, & qladrati: Zqua-
lis 3. quare % quad. quadrati ®quabitur -
quadrati p. 9.ideoque 1. quad, quadratum,
zquabitur 4. quadratis p. 4.8, & res erit per
capitulum derluativorum, Re. v. 5. §2.p. 2.
& hoc eft latus fecundum’, adde igitur 8¢
minue 1. habes reliqua latera, vein figua
vides, -

Qvastro 1L ¢

Fac de 10. duas partes , quarum cubi
cum quadratis iuncti, faciant 400. pones
primam partem §. p. 1. pofitione, & {ecun-

25. p. 1. quad. f. 10. rebus.

125.p. 15. quad: f. 75. re-
busp. 1. cu.

\ 2§.p. 1.quad. M. 10.rebus,

.M. 1.pol. | 125. f. 15. quad. M. 7. re-
bus m. 1. cu.

5+ e 1. pol.

300.p.3 2. qd. zqualia 400.

dam partem §. M. 1. pofitione , fequere
problema , reducendo partes ad cubam, &
ad quadratum, colliges tandem cadentibus
vicillim partibus, 3 2. quadrata p. joo. -
qualia 4o00. quire’ quadratum ®quabitur
37> & res qua cft differentia, erit g 31,
igicur partes funt §5.5. B 3+ & §. M.z,

Qveaestio -IIL
Fac ex 6. duas partes , quaruni: quadra-
terum aggregatii - 2qualedifferéntiz
cuborum. Pories'nia 13 3P T i
ne, & minorém §i i

quz&ior'nem;ihab'ebis,'agg‘r’eg:i‘rqin -quad
-quadrata“§. 18: &d ntia
‘ ‘pofitionibus 8
gitn

: fequiere
eft diffes

'd;Bércmi‘étd

‘oubusi&C27..-

ERUIR

v pofitione, feque-
re propofitum , h;bcbis-prodh&ku’m«'ma'io-
ris, in 9.¢lle 36. p.9. pofiionibus , & ma-

9. | 4.m 1 pof
4.p. 1. pof
36. p. 9-pol.| 16. m.1.quad. 4. m.1. pof
I 256. p.1.’quad, quad.m. 32. quad.
| 144.m. 9. quad.

I ‘12.p. 1. quad. quad. zqual. 25-;-1?

ioris in minorem 16. m. t. quadtato, &
noiem 4. m. 1. pofitione , & hec funéiiy
cadem preportione , igiwe dudto 36. p. o
pofitionibus, in4. M. poficione, fir quadra-
tum 16.m. 1, quadrato, ducito igitar inui-
cem 36. p. 9. pofitionibus ,'& ‘4. m. 1. po-
fitione , & cadent policiones propter mu-
tuam proportionem, quare producetur 1 4.4.
m. g, quadratis, & hoc eft zquale quadrato
16. m. 1, quadrato, quod eft, 256. p, 1.
quad. quadrato m. 3 2. quadratis, quare red-
dendo . parti aduerle , r12. . 1. quad.
quadraco, xquabuntur 2 3. quadratis, habe-
bis zitimationem rei, Be.v. 11+ m.g20t,
id eft ®. 7.quam adde & minbe A 4. erunc
partes quelite, 4. p. B 7. & 4. 0. R &
quamuis potuifles [oluere per fimplicem,
veniens ad. capitulum cubi & rerum, equa-

liumn quadratis 8 numero,:fuifler tamen ne-.

gociumyinexplicabilins s fine;vlla compara-.
tione ;s nam plufquam. deceri -aliis - inidiges
operationibus ; 'éﬁxequam»p;tgcnias ad ve-
ramzftimationem , quademper eftin‘naru-
ra Binomij, vel recifi veni, non impre-
pri}. . :

&

Q,VA-: s¥10 V.

: e
quad. p. ro.pof. | 1
3peroquadimarocpol.| 97.
75+ m. 1. quad. m. o pof. refid.
72.1hi 1.quad. p.. xo.'-pof:f[rle/(:xd.

1.quad. m. To.pol. m. r.v.867co.
§v$§q,u,ad.m.l,'1560.pol.7z.m.x.quad.

i :p,élo.;kpcif; : R .

129%. m. 20. rebus. o
18 v.867co.m.1156.quadm. 11560- pol.

{86700, m. 1156, quad: m. 1 1560,.':}191‘;
5264 p.go0. quad. m: 11630, poky;

11436 p. 120. pof. xqual. i556.quad.
. 1§56, S

[ quad. =qual. 3¢, pofip. ﬁ
R

detra-
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278 ArtisM
demahe ex 100. & minus ex 97.'abebis
refidua , vt in figura, quoram . junétz,
debent zquari 17.igitur 17. M. voa illa-
rumr adicum zquatur reliqua, quare duce-
mus in{e, 17. M. B v. 75 M. 1. quadrato
m. 10. politionibus, & habebimus 364."
m. 1. quadrato . 10. pofitionibus m. &. v.
$6700. M. 11§6. quadratis m. 11§60. re-
bus, zqualia quadrato alterius radicis, feili-
cet72. M. 1. quadrato p. 10. rebus, abiice
fimilia ex vtraque parte , & radicem vni-
‘werfalem {olam ex aduetfo omnium colloca,
in tertio libro docuimus , ac in quarto
habebis 292. m. zo. rebus , xqualia B. v.
86700, m. 11§6. quadratis m. 11560. €
bus, quare ducendo denuo partes in fe, ha-
bebis 86700, . 1156, quadratis m., 11 §60.
pofitionibus, zqualia 85264. p. 400. qua-
dratism. 116 8o0. rebus, duc ad xquationem
reducendo ad 1. quadratum habebis rei
zfimationem efle . 2222 p, &, fed ®.
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L eft 22, igituraddicis 5, fient 553 s igi-
tur res eft 1. & partes 4. & 6.

Qvastio VL

Eft etiam, vbi pofitio zqualis,non {oluit
omnino quzitionem , & fimplex (oluit, E-
xemplum, fac de 8. duas partes, quarum
quadratum maioris, fit proportione me-
dium inter productam maioris in minorem,
8¢ decuplum totius, vipote 6o. pofita itaque
maiote 1. pofitione, habebis 6o. & 1.qua-
dratum & 8. pofitiones rii. 1. quadrato pro-

50.] 1. quad.| 8. pef. . 1. quad.
.. quad. quad, «quaal. 480. pofl. .
60. quad.

|

portionalia, quare duGa media.in‘feipfam,
habebimus 1., quad?: quad : '
480. pofitionibusim, 60,
me, & fiet cubus'&
& ideo resnotaeft;
xqualem, perueniesad capitalam: conftans
ex quinqug denominacionibus; : pofler

tem folui, & “per fegulam’ magnam , fed
hocad rem nihil pertinet. A

‘CarpvT XXXIL
De Regula inequaliter-ponendi féu pro-
portionis;

HJE c regula nos docet, vt politis nu-
h meris inzqualibus, pofitiones. pariter
%qualcs anneftamus, fic ve in mulriplica-
tione, vicifim fimiles excidant pagtes. Do-
cebo autem hoc per exempla, quamuis
quaftiones, que per hanc faluuatur, eriam
per regulam retro-agendi pofitionem , de.

quain capitglo quinte diGtum eft , diffojyi
pofliac.

<

onz, feude R egAlg

QvasTio 1.

Exemplum , Sunt duo numeri, quoram
differentia eft 4. & quadratum miroris cum
quadrato dimidi) maioris, & 3. aggregati
ipforum quadratorum , conflituic 1 1o. pol-

fes hanc retro agendo dicere, igitur 1 10

componitur ex aggregato quadratorum, &
. aggregati , igitur pofito aggregato qua-
draro, erit 110. 2quale quadrato & vni rei,
quare res eft 10. aggregatum joo. ideo
facies ex 100. duas partes, quarum duplum
Bz vnius, excedat aliam . in 4. & folutio
clara eft, verum hoc modo nos ponemus.
Sit primus numerus minor 2. pofitiones ,
quia pars elt -, erit maior 2. politiones p.
4+ inde accipe partem fecandi , qua eft in

2. pol. [ 2. poll f. 4.

2. pol. | 1.pol.p. 2.
T 9 s
Y 5 o ——
Fe—
Beat

1, pol. m. +

1o polp. J

4. quad. p;; m. - pul

toquad. p 2% . - pof.

§- quad. p. =

{e ducenda, & eft —, erit igitur pai§ multi-
plicanda 1. pofitio p. 2. & primus numerus
vt diGum eft, z. pofitiones s hoc habito 4
pofitum eft, non permutata queftionts na-
tura, pattes umeri ita aptarc cum rebu_s,
vt in quadratis res ex toto exéidant (ic
igitur facies. Confidera fecupdum nume-
: Gendum,; qualis pars e primis.
in‘éxemplp, 1. pofitio ps 2. qUE pars eft
&hitionam , inuenies quod eft < p- 2.
itir -denominatorem & numcrato-

| ge s & ha_.

dic numera~

ferentiz;: ft 47 fic etiam 4. pro diui-
Cye v o g H
dendo; dinideigitur 4.2per 5. eXit hoc'au=

feres ex 2. pofitionibus, (ciliget maiore pat-
te, habebis ‘4. pof, .+, deinde divide *
per -~ partem, exit 5> hocaddes ad pofitio-
nem; habebis 1. p,o(f p. = eece-vides, quos
niam habes 2. pofitiones @, + , &.1. pofi-
tionem p. 5, & proportio-- ad A, eft vt 2.
poﬁtioues.;gd i poﬁ;i‘on’em,',,&‘ ﬁ felnpfsrls
duplum maioris:; fcilicet 2. pof. P35>
Tuperabit: minetcm feilicer. 2. pof. /. <%in
£. advnguem yhocperacto, ex regula vni-
uer(ali, duc pastes in f¢ ; habebis 4. qua-
drata.f).ﬂ';“; rﬁ ;,‘—,‘—"'pqﬁt‘iqnibus, & ‘,41,‘!‘!?“‘?{_‘.
tii p. 2 p. - pofitioni gé babebis 5.
quadrata p. 35, he adice zquan-
tur 1o igitur K. @QUALLLL - lmc ag-
gregato,igitur 1067 §: quadratis, zqua=
tur . v. §- quadratis p. 34, duc partes
in fe , habebis 5. quadrata p. 35, zqualia
11406 §. 25, quadr. quadratis . 1068
quadraris; redde reddenda . alteti parti,
& divide per numeram  quadr, quadratc-
tum’, qui eft 25. habebis 1. quad. quadra-
wm p. 45655, zqualia 423 quadratis,
- ideo
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ideo resvaletie.v.2 1 oM. g4 72 fed . 41220
oft 17 igitur res eftge.1 9:% fed haceft 43,
igiturres fuit 4 ;- fed prima parsfea ma-
ior, fuit 2. pofitiones M. -, igitur ipfa fuit
8. & minor fuit 1. pofitiop. <, igitur fit
€. & ews duplum fuit 12. qni excedit 8. in

4 & hoceft quod voluimus,

Qveaestio IL

Eft trigonusa b c, cuius bafis a b, eft 8.
P- cuthcro ed, &aduiplaelt d b, & qua-
dratum b ¢ cum latere ¢b, eft 182, pofita
igitur cdre, & ab, re & 8. feucd 4. re-

4. pof. . .. 1polp. 2
-4 [y 7.
_l L 7 —=8%
48 .- —.11‘

7 X Q‘ "’;
4. pol m. L1 4. poflp. 22
16. quad. p. 2% . & pol.
-l- quad. p. 2~ p. = pof.

—

bus, 8 a b 4. rebusp. 8. erit bd res p- 2.
& proportio <, ideo vt pritis, duc 4. in {e,
fir 16. duc 1. infe, fit 1. iunge, fic 17. dutie
for, inde duc 1. numeratorem < infe, fic
1.ducin § differentiam , fir 8. dinide per
17. exit %, pats minuenda ex 4. rabus ,in-
de dx?ide 77 et proporrionem quz-eft -,
exit '}, pars addendz vni rej -erit:igitar b
dv. pofitio p. £, & cd , 4. pofitiones. .
7> duc parresin fe, habebis quadrata c d
& b d pariter aceepta , & ex confequenti,
quadratum b c, effe 17. quadrara, P 3,
fequere vt in pracedente , .addendo e latas
b, eritque .-v. 17, quadratorum p. 2
P- 17 quadratis p. 33 zqualis 182. quare
1785 @, 17. quadraus Zquatur . v. 17.
quadratorum p. 333, {equere sigitur opera-
tionem, vt prius, habebis rei 2ftimationem
elle 37, clim igicur b d fit 1. pofitio p. 22,
etit bd 5. &ab 20. quadrupla b d, quare
cd,que elt 8. m.quama b, erit 12.

Qvastio IIL

Et fimiliter, i diceret , funt duo numeri,
quorum differentia eft 12. & quadratum

minoris cum quadrato 2 maioris , & qua--

drato agegregati » Fquatur 1000. tunc vt
pritis operaberis, ducendo numeratorem ac
denominatorem-in fe, & iungendo , fic di-
uifor 109. deinde duco 3. numeratorem in
fe, & produ&dm inr2. fit 108 dimdo per
109. habeo partem rhinuemdam ex 10. po-
ficionibus, deinde diaido22, per L, exit ==,
pars addenda . 3, pofitionibus, fi igitur 3.
pofitiones p.%2, ducantur in 2=, numerus
Tom. | I,

xog 1o 20p

3. pol. p. 753

10. pof, . =%

ioy

qui producetur, erit 1z. p. quim 10. tes m-
1o & talis eft proportio X2 ad 22, qualis
10.ad 3. & ideo , quia regula hzc haber
infinitos modes, velut i dicamus, - primi
& - lecundi stumeri, differentium per 12,
in (e ducti addita radice, faciunt 1co. tunc
quareseodsm modo fuain regulam, per re-
gulam de modo, quia hic regula eft ramus
illius, querendo numeros differentes, primo
in 12, quorum -- vnius ita diudatur, in =
rem & nomerum , & reliquus 1 - rei &
numerum; ira ve producta rerum fint 2qua-
ii2. Ponendo vnum numerum §. alium i,
& innenitur per capitalum nonum , cum
quanticate {urda, vein talibus, ponam re-
gulam exemplo adiun@am , dice qudd fi
Quis dicat,

"QvesTio IV.

Inuenias duos numetos , quorum diffe-
rentia fit 14. & vnins in e duftum ;
cum - altenus in fe dufto, & com . ag-

[ 41 ————— %
., 102,
3PN it

. 168

33— 4

9 et e 1 6 et 3.5

3
2. "~
2 3 > 16g
. l"l——"‘ 3 -~ 3%
135 - 4
. -
pol‘.m. I3y

& polpa |
4 quad. p. 255% 1;- pol.
77 quad. p. 555 Pl?_’_li(f_

‘ 2 quad. p. 753

P

gregati talium productoram, fiat 110. digo
primd, duc nominatores in nominatoeres vi-

- ciffim, videlicet 4.in 1. & 3.in 1. & pro-

du@oram quz funt ctiam 4. .& ;.viu.nge
quadrata, habebis 2. pro diuifore, deinde
duc dencminatores inuicem, 3.iu 4.fit r2.
& quod fit in differentiam que fuir 14. fir
168. hoc ducito jn produtum numerato.
rym, quod fuir . fir ctiam 168. pro divi-
dendo, divide igitur 168. per 25, exit 775
hoc multiplica in ipfas partes , vidcixﬁet T
& +» habebis 25, addendum, & 17 mi-
nuendum , quia femper vt dx&um eft , mi-
NOE:-pars nikmerl, minuitqr a ma}ore, ch. ma;
ior additur minori, duc igitur 5 P?ﬁfmmss
. 15 in fe, & fimiliter- pohuqusp. 25
in fe, & collige produéta, habebis 7 qua-

103

drati . 713, ablque rebus, quare fequeris o-
perationem, vt in pricribus. Aliud exempld,
inregula parum difficili , iiuenias duos nu-

Aa z neros




meros differentes in 4. quorum % minoris
in fe duta, & -maioris in {e duca, & ag-
gregato produttorum addita radice, fac

1 Lo duces igitdt in crucem,, 3. in 3. & 4.

2 L___._____-__—-“ 282
e 12— g —— 4% 145
- _2 —
§———% sde

in 2. & fient 9 & 8. quorum quadrata iun-
&a funt 145. pro divifore , fimilicer duces
3.in g.denominatores,fit 1 2.ducin 4. diffe-
rentiam numerorum , fit 48. duc in 6. pro-
dutum numeratoram, fit 288, pro diuviden-
do, inde dinifo 288. per 145. exit 7, duc
in+ & in <, partes acceptas feorfum) ha-
bebis % & 37, partes addendas ac minuen-
das vt prils.

Qvastio V.

Et fimiliter dicemus de aggregato, velu-
ti fi dicat, fac ex 1o. duas partes , quarum
vnain (e ducta, & alterius dimidio in fedu.
&to . & accepra radice aggregati, totum fit
30. dico operaberis per regulam dictam, in

&K .
4. M 1. pof.
2. p. 2. pol.

quzftione prima fcilicet , quia eft de inte-
gris ex vna parte;inuenies igitur numeros 4.
& 7. & i maiare minues 1. pofitionem, &
minoriaddes 2. pofitiones , & ideo in hoc
differt a regalis numeroram differentium ,
catera paria funt;, & ideo fequendo opera-
tionem, habebis rei «ftimationem, g:. v. 2.
m . =, quod eft dicere 1. ideo pumeri
funté. & 4. .

CarpvT XXXIV.
De Regulm medg,i.

H/E c fic vocata 2 meeft, quia medium
nquiritar , {cilicet proportio , & quia
ad vnitatis confufionem vitandam , poni-
mas partem voam, dimidium vnitatis, & eft
eius vius folum ad quzrendum quantirates,
quz £qualiter ‘mulfiplicantur , & propor-
tionem {eruant y clim autem eam non {er-
uanering, vfus regule non eft viilis, verim
in duabus quantitatibus {folum explicatur,
de pluribus autem n’ capitulo rrigeimonn-
nodicemus. Pa cvautem, quod h quis di.

12, féude
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cat, inuenias duos numeros, quoram qua-
dratz iun@a fint 30. quod regula hzc non
feruice , quia proportio 3o. ad ro. que &l
tripla, non feruatur inter cubes & quadra-
tos , variata quantitate, at regalam ipfam
oftendere quemadmodum & alias per exem-

plavtile fuerit. -

QvasT1O 1. :

Inuenias duos numeros, quorum diffe-
rentia dudta in quadratorum differentiam
faciat 20. & aggregatum illorum in qua-
dratorum aggregatum., faciat 20. Pones
jgitur vediGam eft voumillorum , pofitic-

Numeri ropofl. =
Differentia numeroram 1. pof. f, :
Aggrega. numerorun 1.pof. p. :
Quadrata 1. quad. E
Differentia quadratorum 1. quad.m, :;
H

Aggregatum quadrat. *i".'quad. i

4

produétadifferent. - p. 1. cu.f. = quaz
m. 5 pol,
productum quadrat. = p. 1. cub.

b7
quad. f.&- pof.

ll-'

5. 2, cub. . 1. quad. M. < pof,
B. 2.cub. p. -quad. p. + pol.

. 1. cub.zquatur 1- quad. p. i~pol.
1. pol. . — [ 1 pol. F#
r.quadim. S polp.i- | 1+-pol. .

nem, alium >deinde inuenies differentiam,
& aggregatum , & quadrara partiom, &
differentiam quadratorum , & aggregatum,
ve.it'magine, inde ducito differentiam par-
tium-in differentiam quadratorom, & ha-
babis % f'1; cubo . ~quadrato ™. po-
fitionis; 8¢-hoc-deber efle dimidium produ-
&i aggregatorum numerorum fcilicet ac
quadratorum ,'quia 10. cft dimidiam zo.
igitur erit dimidium ~p. 1. cubo f. ;- qua-
drato f. < pofitionis, quate - §. 2. cubis m.
1. quadrato . - pofitione, zquatur - - 1-
cubu p. -quadrato p. .- pofitionis , igituc
reddendo pattesifi, ad f. erit vt ;- p. 1. cu-
bo, ®quetur 1}-quadrato p. i~ pofitionis ,
quare diuifis partibus , ad faciliorem opera-
tionem, quz femper poterunt dinidi, habe-
bimus 1 pofitionis , qualem 1. quadrato
., - pofitione .-, diuifor, namque com-
poniturex partibus ab inicio {amptis , fcili-
cet 1. pofitione & -, quare 1. quadratum
p- > zquabitur 2. pofitionibus , & res eric
1. p. & -, funeigitur quantitates in pro-
portione 1 p. ®. ;- & -, quare in pro-
portione 2. P. B 3. & 1. Iterum igitur
queramus duas quantitates in hac pro-
portione , quarum aggiegatum in  ag-
gregatum  gquadratorum  dudom , faciat
20, nam tales neceifario habebunt e-
tiam reliquam conditionem . pencmus
igityr ynam illargm rem , aliam res 2,
p.Re.
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Cap. XXXIV. De Regulamedij. 2 81

Numerus 1. res 2. f. 5. 3.
Quadrataquad. 1. quad. 7. p- B 48.
Aggreg. numero.  res 3 PR 3.
. IAggreg. quad.  quad. 8, p. R 48.
[ Froduétum cubi 36. p. & 1200.

P Be-3. & quaremus fua quadrata,quz jun-
gemus, & erunt quadrata 8. p. B 48. ¢
ducemus in aggregatum numerorum , (cili-
eetres 3. p. B 3. & fune cabi 36. p- B
1 200. dividemus igicur zo. per B 1200. p.
36. 8¢ exibit 7 | m. g §2:-, cuigs Be. Cu-
bica erit numerus minor quafitys , maior
autem habebitur, duominore in 2. PR
3+ Quare numeri quelit erunt,

Primus g. v. cubica 72 MR § 27

Secundus ®. v. cubica I9§. m. B
354375 P& 33075, m. B 55490,

Qvastio IL

Inuenias duos numcros,quorum differen.
tiadu&a in differentiam cuborum , produ_
€at 10. & aggregatum in aggregatum cu.

Numeri 1. pol. iy
Differentia numer, r.pofm. 1.
Aggregatum namero. 1. pof. p.- 1.
Cubi 1. cub. 1.
Differentia cuborum 1. cub. m. 1.
Aggregatum cuborum 1. ¢yb. P

D

Produe. Aggregatorum.
- quad. quad. p. 1. cub. p. 1. pel. p. 1.
Produ@um differentiarnm.

1. quad. quad. m. 1. cub. m.1. pof.f.1.

-———

3- quad. quad. m. 3.cub.m. 3. pof. p- 3.
1- quad. quad. p. 1. cub. f.1.pol f.1.

2.quad. quad. §. 2.| 4. cub. §. 4. pof.

1-quad. quad. p. r.]2.cub. j. 2. pof.

borum conftituat zo. hac in quzftienc ,
procedes ve in precedenti , verdm- pones
Partes 1. pofitionem & 1. ad faciljtatem ma-
iorem, & fequeris vt in pracedenti, donec
veneris ad 1. quad. quadracum. p- 1. zqua-
le 2. cubis p- 2. -pofitionibus-, igitor
habeo quinque quantitates continut pro-
porcionales , quarum aggregatum ‘primz &
quintz,- eft duplum aggregato fecundz &
quartz, igitdr per capiulum quinque quan-
tiracum in° continua proportione conftitu-
tarum quero proportionem, affumendo pu-

12 2. & 4. qiorum 4. eft dup.us alteri, & fa--

ciendo de 4. primam & quintam, & de 2.
fecandam & quartam, igitur talis propor-
tio erit ve - B B - B B Vo3 65 m. 25
P Bev. B. - m. -, ad vnitatem , pones

igitur dénuo res {ub his numetis.; videlicet .

1. remy &ires - ﬁ.} B Be. V. Be. 65 m.
23 P B vodm. -, inde ducito ad coubum
partes per regulas tertij libri, quod non dif-
ficile fiet; inde duces res ‘5. . 15 B V. B
6 - m. 24 P B vige S my, £, differentiam
falicer numerorum, -in differenttam cubo-
rum, que habetur detrado 1. cubo, ex cu-
bo it jam compofiti ex quatyer nomini-

bus, & productum. zquabitur 10, digides
10, per tale productum & eige quod exic
Be. B €rit z_e’ftlmano‘prim:e.quan:itatis, qua
ductain < p- m{—}p B VB 65 m. 2 p.
Bee V- B m. -, confurget fecynd, quan-
titas feu fecundus numeruys.

QvasTtio I1L

Inuenias duos numeros quornm relati
primi iundti faciant 20, & aggregatum cu-
borum in aggregarum quadratorum  du-
¢um , faciat 25. pones vt in ‘przcedente,

1. pof. 1.
1. pMm 1.
,. 1. cub. ‘p.m 1,
1. quad, p. 1.

L pB™ p, :—;Ap—__
r.quad.p. 1.
§orpip. 5.
+-1' p p. 4. cub. p. 4. quad. p. 4.
L™ p® p,
l vquatur 4. cub. p. 4. quad.
l r.pof.p. 1.
1.quad.quaé?n.z.cub. p-1- quad. m. 1. pof.
P- 14.quad.
l 1-quad.quad.p.1.] 1. cu. p. 3.quad.p. 1.pof.

pattes, 1. pofitionem & 1. & relati primi
carum,{unc 1.p™ & 1. & produdum ag-
gregati quadratorum in aggregatum cubo-
rum eft, 1.p™ 1™ p. 1. cubo p. 1. quadrato
p- 1.8 hoc fe habet ad 1. pm ™ p. 1. vt
25-ad 20. & vt 5. ad 4. igitur per regulam
quantitatum proportionalium , & duéto 2.
p°z°p. 1. cubo p. 1. quadrato p. 1. per 4.

faciemus quantum duéto 1. p°® p. 1. per

5- igitur 4. p* ¢ p. 4. cubis, p. 4. quadratis
P 4- Tquantur 5. p* 1’ p. 5. quare tandem
habebimus p= = p. 1. fatta detratione , z-
quale 4. cubis p. 4. quadratis, divide partes
per pofitionem p. 1.quad. quadrato m. 1.cu-
bo p. 1. quadratom. 1. pofitione p. i. zqua-
lia 4. quadratis, igitur 1. quad. quadratum
p- 1-=quatur 1. cubo p. 3. quadratis p 1
pofitione , funt igitar quinque quantitates
continué proportionales, quarum aggrega-
tum primz & quintz , eft gratid exempli
1o. & aggregatum fecundz & quartz cum
triplo tértiz etiam, 10.igitur nota erit pro-
portio, per capitulam §- quantitatum conti-
noe p:opomems, 8 eric . . s
RBe. 3Tm. I. P. B, V. Be. l—_,-' m. )

2.0 B 15

eft proportio illarum quantitatum, in fecun-
daigitur pofitione, pones 1. rem, & tes in
numero {upradicto feu proprtione , vel re-
duétam proporrionem , vt in przcedente
queftione , fada divifione per numerato-
rem ad relatum ducito , per fuam regu-
lam, cui adde 1. relatom: primum de 1.
& cum aggregato divide 20. & ®. re-
lata prima , prima‘, proucntus eft nu-
merus miner , inde muolt'plica iplum in

Aa ; pro-
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roportionem » & proueniet maior, & per-
ficere talem operationem eft res quafi fupra
humanum laborem , & nifi effent regulz
terti libri, vix omnino poflibile foret.

CarvT XXXV
De Regula aggregati.

Recvria L

Tc v T ex precedente, & regula ite-
S rata, proportio ipfa queericar, fic per
hanc habemus aggregatum , Eft autem vti-
lis valde, ybi inter partes nulla {upponicar
proportio. Nam medium ad quazrendum
plures numeros fimal , eft vel proportia,
vel aggregatum, aut differentia, cm igitur
ex przcedente & regula iterata propottio
habeatur , cim hac autem & aggregatum
& ditkerentia, fatis conftar, quanto hzc il-
lasantecedat interuallo. Vocauimus & hanc
regulam dupli, qudd duas continear partes,
feu duos numeros quafitos, ratio vero eius,
vt reliquarum, per exempla pater.

Qv&asTtio L

Inuenias duos numeros, quorum quadra-
ta iun@a fint 20. & produtum vnius in al.
teram , cum ipfis numeris , fit 1o. dico
{quamais ex fexto libro folui poffit ) fic per
regulam faciemus. Pone aggregatum 1. po-
fitionem, feu rem , & quia ex vno in alee.
rum fit 10. minus aggregato, igitur ex vno
in alterum fiet 1o. v fac igitur ex poii-
tions, duas partes prod centes xb.za.x.poﬁ-
tione, & erunt ex regula capituli d\c\opera-
tionibus in {exto libro pofita , partés,, ~—
+ pol § . v. 7 quad. P 1. pof. . 10,

—pol. f- r.v.1 quad. p. 1. pof. m. 10.

}% quad. p. - quad. §. 1. pol. M. 10,

% pol. R ;‘i qu‘ad;’ﬁ. 1. pol. m. 1o
+ pof. M. Be. v.+-quad f. 1. pal. @ 10.

+ quad. .+ quad. f.1. pof. m. 10.

1. quad. B. 2. pof. f. z0.

politionis §. 5. v. + quadrati §. 1. pofitio-
ne M. 10. & + pofitionis, m. B. v. +
quadrati §. 1. poficione M. 10. horum ita-
que quadrata iuncta debent efle 20, & quia
vna pars eft Binomium , altera recifum re-
{pedtu -+ pofitionis , {ufficier ducere partes
in fe, non vnam in alam, ve in librs ter-
tio & quarto & quinto docnimus, ideo du-
&a - pofitio in {e, fir + quadrati , & ducta
. V. + quadrati p. 1. pofitione M. 1o. in
{e fit - quadrati p.1.pofitione m.10.& tan-
tund € ex alia parte, vt in figura,quare qua-
drataBinomij & recifi iunéa,funt 1. ;. cra-
tid p. 2. pofitionibus . 20. & horzquatur
20.ve dictd eft, igitur 1.quad.p.2. pofitioni-
bas zquatur 40 .~ “rei 2itimatio erit Be.41.

o !
m.i.facex n.y:. m.1. duas partes,quarum |

quadrata iug.t1 i nt 20, & erunt per no-

ag. 10-Mm. 5 P B V. 104 M-
pi - 10-m- 5 p- B v,
23 B 10 Mo L RV 70— M. —

uam pofitionem; vel per regulas capiculi de
operationibus in quarte libro partes quas a
laters vides.

QvasTio 11

Inuenias duos numeres , qui iunéti fa-
ciant tantum , quantum ingicem duéti, &
& eorum quadrata iun&a fint 20. fi 1gituc
aggregatuin eft 1. pofitio, productym etiaim
vnius in alterum eft 1. pofitio, fac ex 1.
pofitione duas partes , producentes 1. pofi-
tionem , per regulas capituli de operationi-
bus in fexto libro pofitas , {en per quinram
{ecundi Elementoram, & erunt partes quas
a latere pofui, harum igitar quadrata iuncta

{—,’; pol. p. 8. v. + quad. . 1. pof.
+ pof. . &. v.+ quad. m. 1. pof.

-—

- quad. p. + quad. m. 2. pof.

funt 20. quare cm habeant vt in prxce-
denti rationem Binomi) & reaifi, {ufficiet
ducere partesvnius eorii in {e, & duplicare.
Igiur habebimus pro aggregato quadraro-
rum 1. quadratum @, 2. pofidonibus,equa-
lia 20. quare res erit B. z1. . 1. ideo fa-
ciemus ex ipfa partes, vt propofitum eft, &
erunt vt vides.

‘vaﬁsr 10 IIL

Inuenias duos numeros,ex quorum myl-
tiplicatione producatur aggregatum , &
quadrata ipforum cum ipfis numeris faciant
20. fac vt in preecedenti, & habebis aggre-
gatum B. 20+ P. 5» quod eft 5. & ‘quia
quadrata partium cum ipfis numeris debent
&quari 20. igitur quadrata ipfa fola abfque
numeris erunt 1§, .fac igitur ex §. duas par-
tes, quarum quadrata wnéla fint 15. & ha-
bebis numeros quos vides. Memineris an--
tem , quod in prima.ope-
ratione, quando pervene-
ris ad 1. quadratum m; 2.
pofitionibus pro aggrega-
to quadratorum , vt addas
1. pofitionem , quod eft aggregatum nu--
merorum, & peruenies ad 1. quadratom m.
1. pofitione, ®qualia 20.

Qv@sr 1o IV.

Inuenias duos numetos, qui invicem du-
&i producant aggregatum , & divifo 11.
per vtrumque , ~quadrata prouenientium
iuncta cum aggregato dividentjuin faciant
80., hzc comi piecedentibus eft fratris Lu-
¢z, in quodam Lcripto quod perierat, Pone
aggr’égacum rem vnam, eam diuide in par-
tes, vt vides, cum quibus divide 12.vt in -
gura. :

Igitur




Cap XXXV.De Regulaaggreg. 283

I2.

Pattes [ - pollp. g v. L quad, ..z, pol.
I2.
Tpol g v, X quad. 1. pof.
L _ 144

. quad. . 1. pof, P ®. v. % quad. quad.i.
3. cub.

quadmm] T4,

x T yudd. m, 1. pol. p. BV,
+ quad.gd. . 1.cpb.

I44.quad.'m. 288. pof.

Aggregarii quadratory —_

partium |

1. quad.

Igitur ex partibus ipfis factis quadratis,
iuncti que, vt in quinto libro docyi te; ha-
bebis aggregatum quadratorum , cui adde
aggregatum dividentinm , fianidem rem
viiam habcbis’ 144, quadr. Elﬂienibm. 4

x. quad,

I. pofitione, zqualia $o. muliplica omnia
per pofitionem, fient 144. poficianes rn.
288. 5. 1. quadrato, zqualia So. pofitioni-
bus, quare quadratum & 94. pofitiones,
&quantnr 288, resigitur eft x. 1312, m.
32. fac igicur ex ®. 13712, M. 32, duas par-
tes, producentes m. 1312. M. 32, & illz
erunt numeri quafiti.

Qvaestio V.

Inuenias numeros quoram quadrata iun-
&a fint 20. & produum vnius in alte-
fum, zquale fit quadrato differentiz , * hazc
quamquam clara f[it,quoniam neceflarium fir
€os numeros effe in proportione, quz dici-
tur habere medium & dub extrema. Poffic
ctiam folui ex regula pofitionis ®qualis ,
nam plures queftiones, multis ac diefis
regulis {olui poffunt. Sic tamen ex hac re.
gula faciemus, pofico aggregato re, digide-

I—,’— pol. M. g, v. 10. /. -+ quad.
<pol. . B.v. 10. /. &-quad.
Differentia gz, v. 40. /1. 1. quad.
1 Quad differentiz 40. . 1. quad.
| productum - quad. . 1o.

mus eam in partes , quarum quadrata june
&a fint 20. & erunc vi vides sigitar qua-
dratum duferentizeft 4. .1, quadrate,8¢
hoc zquatur produdto partium invicé,quod
elt -quadraui m. 10.quare 1< quad. 2qua-
tur so. igicurres eft-ge. 3 35, ex hoc fac-duas
partes;quarii quadraca iuncta fint 20.& erit
B 85 P B 1, Kg 84 Mg L Ee
hac regala deducuntur oto quzitiones ,
quas ego ob vehementem fimilitndinem
florores appellaui, ad capitula melius, quim
ia.
Sequuntur ofte quaftiones , qaz vocantur

Sotores . quarum vltima fola pro aliarum
exemplo declaratur. .

Qv};‘s T10 VI

Inuenias duos numeros, quorum quadra-
taiunéta funt 1o, & cubi fint 0. pones

aggregatum numeruium politionem, & fa-
Cies partes ex ea, Quarum quadrata iuncta
fint 10. inde iunge cubos illarym partium,

& habebis cubum §. Go. zqualia 30 re-
bus.

Qve&estio VIL

Inuenias duos numeros, quorum qua-
drara iun&a fint 10. & differentia coborum
illorum, fit 15. pone aggregatum eorum v
prius, rem;, & habebis 1. cub. quadratum,
zquale 300. quadratis §. 11 co.

Qvastio VIIL

Inuenias duos nameres, quorum quadra-
ta iunéta fint 10. & ex dudty cuiuflbet eon
tum in quadratum alterius , produca iun-
¢ta faciant z0. pones codem modo aggre-
gatum pumerorui, rem, & habebis i. cub.
quadratum p. 300. quadratis §. 8co. pofi-
tioribus , ®qualia 40. quadr. quadraus §.
16q0.

Qvaestio IX

Inuenias duos numeros , quorum qua-
drata juna fint 10. & produda vnius in
alterius quadratum matuo , differant per 4.
Pones ve prilis aggregatum , xem, & habe-
bis 1. cub. quadratum f. soo. quadratis
@qualia 40. quad. quadratis . 1936.

Qvestio X

Inuenias duos numeros, quorum differen-
tia quadratorum fit 10, & cuborum aggre-
gatum it 100. Pones aggregatum nume.-
rorum, rem, & faciesex ca partes, quarum
quadrata differant in 10, & eas duces ad
cobum, & habis 1. quad. quadraturo f.
300. qualia 400. pofitionibus.

Qvestio XL

Inuenias duos numeros, quorsm quadra<
torum differentia fit 10. & cuborum diffe-
rentia (it:100. Pones veprilis, aggregatum
numeroram, rem, & habebis 1. quad. qua-
dratum f. 3 3+»'%qualia 13- cubis.

Qv&estro XIL

Inuenias duos numeros, quorum qua-
dratorum differentia fit 1o0. & aggregatum
produ&otuth vnius in quadratum alrerius
mutuo’, it 10o. Pones vt prilts aggrega-
tum iilorum, rem, 8¢ habebis 1. quad, qua-
dratum aquale 4c0. rebus p. 100,

Qvaestio XIIL

Inuenias duos numeros , quorum quadra-
torum differentia fit 10. & differentia pro-
ductorum vniusin alterius quadratorum, fit
100. hanc explicabo diligenter , vt fic for-
ma operandi, atque excmplar in reliquis,
non foliim feptem przcedentibus, fed & aliis
mulds, quz forman poffuntin hoc genere.

Aa 4~  Ponam
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Ponan greurdlorum aggregatum, tem, &
per regolam de modo , vel capituli opera-
tionum in quarto libro , faciam ex ea duas
partes , quarum quadratorum differentia fie
10, & @b, vt digidas illam differentiam {ci-

= por.:;z o ['—l pm’. x‘—. E;nr.
“-quad.p o, 2 5 - quad. p rqua, P 50

it pol m. 1+

"~ = 5
lpoi. R
\Dxﬂ';rcntia 17 polo M. -C zjualia 100.

r. o ad. quad. ®quale 4 .cub. . 100.

licet 10. per duplum diuidendi, quod eft 2.
pahitiones, exiens quod eft | ;L addes &'_ml-
nues dimidio dividendi, quid it + pofitio,
habvbis parres, & quadrata illaram , que
fuppone permutaco ordine fuis radicibus, vt
in figuta patet, duces igicur inferiora in fua
{uperiora,, {ufficicque in his, quorum volu-
mus ditkrentiam muluplicare , partes diffi-
miles, d eft que in vno preducant f.in alio
. ficut in aggregandis fufficic multiplica-
re parces {imiles, nam reliquz per {e cadunt,
d,uc ig rur 7-—[1011-'1011.. inm. Mg ‘}’
+ quadrati f. e, qui2 vbivna producit pe
aiia producit m. w detrahe . 3 p. & hoc
nen eft aliud, quam duplicare vnum illorom
productorum ; habebis differentiam vnius
producti ab altero , 2> poficiones m. 1%
igitur hoc @quatur rco. dinide omnia per
27> & mualtiplica per. 1. cabum, habebis
1. quad. quadratum zquale 4o. cubis §.
100. & itain aliis , & . cffes fuper hoc fta-
tuere regulam de mode, dicendo , clim duo
numeri , quorum quoadratorum differentia
eft conttituta ex multiplicatione wiciffim in
quadrata , debent producerc aliquam diffe-
tentiam inter 1pfa producta, runc erit quad.
quadratum zquale quadrato differentiz
quadratorum, & totidem cubis , quotus eft
numeras, qui prouenit, dinifo numero djffe-
rentiz prodadtorum per quartam par-
tem differentiz - quadratorum , velut fi di-
cam, inuenias duos numeros quorsm.quas~
dratorum differentia fir 6. &. produtorum
vnius in quadratam  alrerjus differentia . fit
6o. dicemus igicur 1. quad. quadratum z.
quabitur 40.cubis f. 36, & ite de aliis,

REGVLA 1L

. Et & alius modus regulz aggregati, lon-
g¢ fubtilior pracedente , & facic duas pafi-
viones fimul & duas conuerfiones , & nihil
¢ft {ubrilius his in regulis , & inueni ipfom
in quodam fragmento fratris Luc, & tan-
dem reduxi ipfum poft multos labores, quia
vix poterat legi in‘hac parte, vél percipi
imago huius rcguige > & ego explicabo eam
facilicer, & nitiefler, quod non et multum
generalis hi¢ modus , quantum ad often-
d_epdam Zitimationem rei, licet quo ad po-
bitionem fit ampliffimus, nihil aliud poflet
eXcogitari prz .antils , & exemplum ac re-
gila edein quafionibys.

Qvaestio XIV.

Inuenias duos numeros, ex quorum du-
&u vnius in alterum producatur 8, & qua-
drara iuncta cum ipfis numeris , faciant 40.
Pones aggregatum illorum numerorum -
quantitatem , & alteram ex illis 1. pofitio-
nem , reliquus igitur eft - quantit. M. 1.
pofitione, duc inuicem , fiunt+ quant. pof.
m. 1. quadrato , & hoc @quatur 8. igitur
habes quadratum p. 8. ®quale quantitari,
cuidam rerum. Sequere igitur capitulum,
accipe dimidiom numeri rerum, id eft +
quantitatis, vein capitulo quinto doceris,
quando quadratum & numerus zquantur
rebus, duc igitur - quanticacis in fe, fit -
quad. quan. abiice 8. numerum 2quationis,
fit 7 quad quan. m. 8. accipe 3. v. quam
adde, ac minue, ad - quantitatis, dimi-
dium numeri rerom, fiet rei ztimatio, feu
numeri quiiti, quoram vaus eft , - quan-
titatis §. &. v. -5 quad quan.m. § & al-
ter, ¢ quantitatis m. 3. v.;5 quad. quan,
m. 8. horum igitar quadrara, addito aggre.
gato humetorum , id eft - quantitatis

+ quan.
1. pol. |+ quan. m. 1. pof.
+ quan. pof. m. 1.quad.
zqualis 8.
+quan.
s quad. quan.m, 8.
+ quad. f. &. v. ;7 quad. quan. m, 8.
< quan.m. B. v. = quad. quan. m, §.

+ quad. quan. m. §.
+ quad. quan. m. 8.
: ’ =+ quan.

+ quad. quan. m. 16. . + quan. z-
qua]is 40.

1. quad. quan. p. 2. quan. 2qualis 22 4.
l zftimario rei B 225, m. 1.

2quantar 4o.quadrata igitur partium, ca-
dentibus viciffim multiplicatienibus
quantitatis in B v. & quad. quan. m. 3.
quia {unt zqualia, m. & p. erunt4 quad.
quan. m. 8. & + qued. quan. ‘m. 8. junéta
igitur - quad. quan. m. 14. zqualia cum
-+ quantitatis , aggregato numerernm ad
40. pone igitur pro quancitate rem , exit +
quadrari p. - pofiione 2quale 5&. igitur 1.
quadratum f. 2. pofitiohibus; quatar 22 4.
quare-res valet g, 225 m. 1. idelt 14. &
tantundem valet quantiras, fed nos pofui-
mus dimidium quantitatis aggregatum , igi-
tur aggregatum numerorum eft 7. fac ex
7. duas- parres, ex quarum - du&ks iruicem
fiat 8. 8 érunt 32 f. ». 45> & 3+ m. R,
4-, numeri quafiti, quorum quadrata cum
numetis ipfis {unt 40.

E fi quis querat, quid profit hzc regu-
la, curque; poffic: opitalari-preter primam 2
Refpondeo , Prima indiger regula fpeciali
fexti libri in operando, hxc autem libert vl
quein in finemagit,deducendo, quod quim
pulcherrimum vltra id quod veiliffimum eft,
nallo alieno indigere prafidio, Eft & aliud
exemplym.

Qv &-

Norandnw,
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vasr:o XV.

Inpcnias duos nugmeros » €X quorum mulj-
Plicatione producaryr 6, & quoram  cubi
lancti faciant oo, Ponemus £ quantira-
tc.m Plo aggregaro ,& pattem vnam rem,
alia CIIt - quantitas M. ‘re, dyc partes inyi-

+ quan.
1. pol. [ +-quan. i, 1. pol.
+ qQuan. pol. 1, [, quad.
Izqualis 6.
I% quan. f. &.v.+; quad. quan. f.6. | pof.
T quan, M. gy, - quad quan.m. 6. | pol.
secub. ‘quan. . 4 - quan, Icubus.
- cub. quan. m. 4+ quan. ] cublus.

+ cub. quan. @, 4, quan. equalia 100,
L.cub. &qualis 7. res p-8cc.
— -

———

cem, habebis = qQuan. pof. M. 1. quadrato
2qualia 6. fequere zquationem tanquam
= Quantitas eflecaliquis numerus , & habe-

is eftimationem , duas zftimariones pol.
fcllicctﬁ, T quantitatis p. . v. = quad.
quan.m.9.& - quantitatis m.g.v. 7 quad.
Quan. m. 6. horum cubi debent Fquari
100. duc ad cubum, dimittendo partes,quz
Invno funt 5. in alio . habihis < cub.
Quan. m. 4 - quantitaubys, pro fingulis par-
tibus, quare in totum i cub. quan, m, 9.
quantiratibus, 2qualia 200, permuta cub.
Quan. in cubum rei, & qQuantitatem in rem,
& reduces ad 1. cubum), habebis cubum,
*qualem 72. rebus §. 800, & rei zftimatio
erit 2ftimatio Quticatis,(cilicet B.v. cubica
400.p B. 146176, huius igitur dimidigm,
quod et ».. v.cubica 50-P. . 2284.5. m.
v.cabica,§o. . 3. 25 87. eft agpregarum
qualitersm numerorum, & partes func ,

B v. cubicz quafite, fed hoc apparet alia
©peratione. .

Qvastio XVIL

Inuenias duos numeros, quorum -qua-
dratorum diftrentia fit 10. & ex majore
illorum jiang ov{uis quadratis , fiac 40.
Pones aggregatum  pumeroram. rem, &
vham partem < quantitatem, reliqua erie

X
1. pol.
l,i Quan. ] 1. por- m, —'l- quan.

+ quad. quan. | 1. quad. p. 4
, Iqua‘dfqu:m.xﬁ. 1. quan. pols
IT quan. p. 5 v. T'quad.Qu;n.m.lo. i pof.

5 Quan.m.g.v. - 95 Quan. p. ro.| pof.

-

l% quad. quan. | +9d quidiito. |- quan,
1 .quad.quan.ﬁ.x. quan_xquantur 100.

1es M. - quantitatis, duc in fe partes 5 “ha-
bebis - quad. ‘quan. & ;. quadratom p. -
Quad. quan. f. 1.quan. pol. fum: differen-
tiam, qux-erit1.q pol m, 1. quad. &
hoc zquatuar 1o. igitur rei ftimatio eft =-
quantitas p. &. v. ¢ Quad. quan.m. ro. &
~ Quantitas m. K. v.2-quad, quan. m. 10.

Lorum  quudus Tquatur . politioni , &
iam poficio diuifa fuir in + Quancitarem, &
pofitionem . -* quantirace > Mgitur cum -~
quanticas fit communis vtroblque eric gz, v.
+9uad. quan. @. ro. aqualis 1, pofigio-
Al m - Quantitatis, igitur quadrary par-
tivm, quz funt + quad. quan.& — quad.
quan. m-1o. cam vna partium , (cilicer «
Quantiate , zquantur 40. qQuare g, quad.
Quan. p. 1. quantitate, &quantur 1oo, res
igitur Quaelt Quantitas , eft B 100+ .
+> & quia nos pofuimgs— quantitatis, erig
¥ia pars, R 257 m. -+, dimidium fciljeer
B 1004 M.+, & minor eri B. V. 15+
m.m. 6.5 Et gencraliter in hac':vrc-guln,
Quiplus valet ingenio, plus valet in opera-
tione, nam modi funt complures y & de
ommbus dicere longum forer. 1Ifta igitur
fufficiant , & ad exempla. prima regule de-
1uo tranfeamus, querentes hoc modo,
Qvaestio XVIL,
Inuenias duos numeros, quorum quadra-
tum {ecundi, zquale fit ductoi primi in ag-
gregatum, & quadraca illorum iuncta ot
10 vides manifefte, quod fi ponatur agere~
gawm illorumres, ipla etit diwdenda fe-
cundiim propertionem habentem medium

& duo extrema, erinique partes, . v. 2

Quadrati m. - pofitiomis : & 1+ politiones
m.g v, quadrats harum igitur quadrata
erunt 5.quadrata . . 20. qiad.quadrate-

B V.2 BB g, ﬁ.}y,v. 2=mMm. B. §.

B V27 PR S, LBV oab m.Re.§.

rum, & erunt @qualia 1o. igitur ex capitu-
lo argumentando f.& M. 5.quadrata m. 1o.
Zquantur R. 2o0. quad. Quadratorum , qua-
Ie partes erunt vt vides,
Qvastrio XVIIL'

Inuenias tres numeros in continua pro-
portione , quorum’ primus & .fct_:und_us z-
quentur tertio, & Quadrata primi & lecun-
diwnéa fint 1o, Panes tertiuvm 1. pofitio-
nem, fac de 1. pofitione duas partes , qua-
rum qoadraca-ivnéta ﬁngig 0. & erunt 'T
politionis p. &. v. 52,10 4 :quad{'nu & —
pofitiom. B. v. i M, + Quadrati, duc :.
pofinonemin minotem, & producetur qQua-
dratuin maioris, alitét divides 1. pofitio-
nem fecundiim . proportionem . ha bentem
medium 8¢ duo extrema,, inde duces partes
ad quadratum, & quadrata iun@a erunt
Io. partes igitur erunt.

p?|B V. 227 P B 405. M. B V. 127 B

5 .
Bee V. 125 PoBe. 12§ M. R V. 25 b

!
B §- -
3*|Be.v. 10. P }3&~SO-

Qv £-
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Qvastio XIX.

Similiter, fi quis dicat. muenias tres nu-
meros in continua proportione, €x quorum

ductu primi in fecondum fiat ;0. & pri-
mus cum fecundo aquentur tertio , eodem
modo procedendo habebis quantitates.

P“&“Mﬂ%'
L AR T NP e

Carvr XXXVL
De Regula libere Po@riani:.

E S T regula pro quaftionibus, quz con-
{equuntur proprietates numerorum v-
niverfales , quas homo ignorat, inde quz-
rens regulas , laborat inaniter , non enim
propottionem exigunt, nec tamen in emni-
bus quantitatibus inueniri queunt, tales au-
tem {une,

Qvesrro L

Inuenias quingue I 1. qsad. 1. pof.
quantitates, quarum | 4. quad. 2. pof.

fequndz quadratum, 4. pol.
@quale fir aggregato I 8. pof.
€aramm , cum quadrato 16. pof.

pimz , fintque hz :
quantitates n? conti- ; Iq::? =qualia
nua proportione , po-

nam igitur in quacun- .

que voluero proportione, ab vna pofitie-
ne inchoando, velar'in figura vides, erftque
indupla (exempli grati4) quadratum fecun-
dz, 4. quadrata, & hoc Zquarur ;. qua-
drato quod eft quadratum primz & ;1. re-
bus, igitur 3. quadrata zquantur 31. re-
bus, & res erir 107, & reliquz fecundum
duplam p’ropor,‘tipnem, vt vides, 1 055207,
4155 825, 1655

—

Qvaestio IL

Inuenias dues numeros ; in proportione
dupla, quorum quadrata, vel cubi, vel rela-
ti, fint zqualia ipfis, & fit exemiplum de te-
latis , tanquam magis admirandis. ‘Pone-
mus igitur in proportione dupla, 1. pofitio-
nem-& 2. pofitiones, quorum relata erunt,
32.rélata prima’, & ‘1. relatum primum ,
funge , fient 3 3. relata prima, zqualia 3.
tebus, igitur per capitulum fimplex, res
erit . B, -, divifo 3. per 3 3.reliquaquan-
titas igicur ‘erit %. . 1%, fcilicer duplum
Re. Beeirs

-

Qvaestieo IIIL

Inugnias tres quantitates in continua
Proportione , quatum proportio fir tripla,
& 5-aggregati, in 'e dudtumd, producac -

lecun L quantitatis. Ponemus igitur quan-

titates, 1. pofitionem , 3. pof. 9. pol. harum
aggregatumeft 1 3. pofitiones, cuius 4 eft
3+ pofitiones, & quadratum eft 1077, &
hoceft - de 3. pofitionibus , -igitur 7375
quadrata , zquantar 3. pofitionibuss quare
pofitio eft 33+, & quantitas fecunda erit
13 & tertia crit T2

Y TE

Qvaestio IV,

Tnuenias tres numeros in continua pro-
portione, quortm fecundus fit 1o. & 57 ag-
gregati omnium in fe ductum , producat {e-
ptuplum {ecundi, ponemus primum rem ;
igitur tertius erit ;_l:rf’ & quia ;= aggrggz?u
in [e ductum, producit feptup!}um‘féx\_:]undl s
igitur producit 70. & ®. 0. eft g5 aggre-
gati , igitur aggregatum et %. 28000. &
ideo prima & tertia , erunt R :.805:0- m.
10. & hoczqualeeft 1. pofitioni . ™.
igitur 1. quadratum p. 100- Zquatur P.Oﬁ'
tionibus ®. 28000. M. Io. igitur prima
quantitas fuit §. 7000. M. §.M. RV 62 5.
. Bz, 700000, & tertia quantitas eric Re.
7000. fi. §+ . B. V. 692§, f. Rt 700000.
poflet etiam breuius fieti, fed ablque pofi-
tione. :

Carvr XXXVIL
De Regula fallum ponend:.

" REevia L
H & ¢ regula triplex eft, autenim po.
nit M. aut quEriER:. M. aut queric
quod non eft. Primo igitur quarimus qua-
ftionum folutiones, quz per p.vera re mini-
mé licet, velut fi quis dicat , qué(ftgtum -
quatur 4. rebus p. 32. & in cadem zftima-
tione, quadratum equatur 1. £ei p. 20, tanc
fi velles fequi zltimationem veram,, in pri-
ma res effer 8. in fecanda autem quaftione
§-{ed §i dicas conaertendo , igitgr quadra-
tum p. 4. rebus, 2quator 32. & res erit 4.
& in hoc etiam verum erit, quod quadra-
tum & res, zquantur 20. dic igitur, fi 4. .
feruit his quzfitis, igitur 4. M. o nati
1. quadrati: zqualis 4. rebi
quadratum zquale 1. rei p
uérees cipicy
mus, & fi cafuseftimp
quzftio falla eft, per p. & per m. &
eft, pet p.in viio, erit vera per m. in alio,
& ciufcemodi generis eft quzflie hxc.

Qvaszro L

tci” 400. plus peculio
néo, queritar dos, & pecu-
rancifcum habere rem

pattes in [e, fient 1: quadratuin
& 16650. p. 1. quadrato m 200! fipofitioni-
bus, horum differentia’eft 4o0. aurei , igi-
tir 1. quadratum p. 400, p. 200. pofitioni-

bus
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. x.pof.‘ 100. f. 1. pof.
] 1.quad. | 10c00. f. 1. quad.
\ -
1 m. 200. PO[‘-

s differentia 10000. M. 200.

l pol. zqualis 400.

bus &quantur roooo. . 1. quadrato , abii-
ce communia, habebis 9600, zqualia 200.
pofitionibus.Igitur res eft 43, & tanium ha-
buit m. id eft debiti, & dos erit relidoum ad
1go. {cilicet 52. igitur Francifcus habuic
48. aureos debiti, fine vilo capitali vel pe-
calio: Scdos eius vxoris fuit 2. aureorum,
& {ecus operando peruenires ad queftiones
difficillimas , ac inextricabiles. Talis modi
etiam hzc eft. .

Qvaestio 1L

Ego habeo aureos 12. plus Francifco,&
cubus meotum eft, 1161. aurei plus cubo
Francilci, ponatur 1. res . Francifco , ego
habeo 12. aureos m. 1. pofitione duc ad
cubum partes, fient 1. cubus . 8¢ 1728. p.
36. quadratis m. 432. rebus m. 1. cubo, &
horam differentia, eft 1161, igitur 1. cu-
bus f. p. 422. rebus p. 116 1. zquabitur
1728.p. 36. quadratis m. 1. cubo , abiice
m. 1. cubum & 1161, ex vtraque parte,
fient 432, res zquales 36. quadratis p.
$67. quare 2, quadratum p. 1 § < ,.2qualia
1z.rebus , igitur res eft 1+, & hoc habait
m. Francifcus, & €go 107 p. & tot funt
aurei quafiti.

Qveasrtio IIL

Et eodem mado, fi dicam egjam fic, aurei
mei func 1 2. p.quam illi Francifci. Et qua-
dratum meorum eft 118. p. cubo aureo-
tum Francifci, dubimus rem vmam m.
Francifco , ego verd habeo12. aureos m.
1.1¢, & quadratum meoram erit 144. p. 1.
quadrata M. 24. rebus, & hoc =qualeeft
m. 1. cubo p. 128. igitur 16. p. 1. quadra-
to p. 1. cubo, 2quarur 24. rebus, Et res

-

ucty ;. producatar <30.

aut 40. manifeftom et quad-cafusfen quz-
' fic tamen opétabiniur,

fiet eiuis me-

DeMoNsTRATIO.

Vi igitur reguls verus:-pateat -intelle-
¢ o

Qus, fitab iinea,que dicatur 10. diniden”
da induas parces, quarum reGtangulum de
beat efle 40. eft autem 40. quadruplym ad

25

ro. quars nos volumus quadruplum totius
a b, igitur fiat a d, quadratum a c , dimidij
ab, & exad auferatur quadruplum ab,
abfque numero, Re. igitur refidui , fi aliquid
maneret, addita & detracta ex a ¢, oftende-
FEL paries , at quia tale refidunm eft minus,
ideo imaginaberis g. M. 1 5. id eft differen-
tizad, & quadrupliab, quam adde &
minue ex a ¢, & habebis qualitum , {cili-
cet 5. p.B. V. 2§. M. 40. & §. M. B V. 25.
M. 40. feu 5. fu e M. 13- & 50 M. R m.
15.ducs. p. . m. I§.10 §. M. R M. 1§.
diumitlis incruciationibus , fit 2 §. m. m. 15.
quod eft p. 15. igitur hoe produtum eft
40. natura tamen a d, non eft eadem cum*
natura 4o0. nec a b, quia fuperficies et

§.p. Be. M. 1.
§ . B 0L 1§

l;_;, m. m. 15. quad. eft 4¢.

remota i natura numeri , & linez, ‘proxi-
mius tamen huic quantitati, qua veré eft
fophiftica, quoniam per eam, non vt in pu-
ro nu. fiec in aliis operationes exerccre licet,
nec venari quid fit:Modus eft, yc addasqua-
dratii medietatis numeri numero producen-

do, & i B, aggregati minnas ac addas di-

midium dividendi. Exemplum, in hoc ca-
fu, diuide 10. in duvas partes , producentes
40. adde 25, quadratum dimidij to. ad 4o-
fit 65. ab huius .. minue 5. & adde euam
5. habebis partes fecundum fimilitudinem,
B 65. P. §- & B 55, m. 5. Ar hi pmmeri
differunt in 10. non iancki faciune 10. fed
Be. 260. & hucufque progreditur Arithme-
tica_{ubtilitas , cuins hog exuremum ve di- -
xi;  aded eft fubule; Ve fit inutile. ~

Qvaszio IV.

‘Fae'de’8. duas partes , quarum quadrata
iuncta fint so. lizc foluitur per primani,
non per {ecundam regulam, eft enim d‘i pu-
ro m. ideo duc 3. dimidium 6. in fe fiv 9.
minue ex dimidio 5o. quod eft 2§. fit refi-
dunim 16. cuius B 4. adde & minve i 3.
dimidio 6. fiunt partes 7. & 1. m. harum
quadrata iuné&a func so. & aggregatum
eft 6. \

QV:ElSTIO V.

- Per idem foluitur quzftio hzc, facex 6.
duas partes, quarifn vnain reliquam dota,
producatur m. 4o. duc 3. dimidium 6.in {e,
fit 9. adde ad 40. fit 49. huius B quz eft

7. ad-
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L]

7. adde ad 3. dimidium 6. & minve habe-
bis 10. f. & 4. M. qua ducta inuicem pro-
ducunt 4o0. m. & ionéta, faciunt 6. ita 10.
M. & 4. p. producunt 4o. m. & iunéta , fa-
ciunt 6. . ideo etiam, hze quzltio, eft de
puro . & pertinet ad primam regulani.

Ex hoc patet . quad fi quis dicar , fac de
6. duas partes, ex quarum multiplicatione
inuicem, producatur 4o. qualtio cft de .
{ophiftico, & pertinet ad {ecundam regu-
lam. Etfi dicat, fdc de 6. duas partes , ex
quarum muitiplicacione inuicem produca-
wir 4o. f. vel ex 6. m. flant dux partes
producentes m. 4o. viroque modo erit que-
ftio de . puro , & pertinebit ad primam
regulam , & tales partes erunt quz ditz
funt, & {i dicat, quod ex 6. m. hant duz
partes, quarum produétum fit 40. p. quzftio
erit de m. fophiftico , & pertinebit ad fe-
Cunddln l’t'gl.llal“) & erunt Partes f;\- 3. }-)--
Re. M. 1§, & M. j.M. B m. 1§,

Reecvia IIL
Poffumus verd venari genus *m. alind ,
quod neque et purum m. neque R. m. {ed
res omnino falla, 3z componitur hxc regu-
la quafi ex ambobus , & dabo huius vnum
exemplum, quod eft hoc.

Qvaestrio VL

Inuenias tres numeros in contintfa pro-
pertione , quorum g primi detracta 3 pri-
mo, facit {ecandum, & . fecundi, detradta
4 fecundo , faciet tertinm. Ponemus igitur
primum, r.quadratum , & fecupdus eric
1. quad. m. 1. pofitione, & tertius:eric 1.
quad. m. r. pofitiene m. ®. 1. quadrati m.
1. pofitione, duc primum in tertium , & fe-
cundum in fe , habebis quantitates iplas,

! wlmt|m - mop.m. &

operanda vt vides , & produétum primi in
tertium , eft m. = p. 8. &, quod eft -~ m.
+, & tantum fit du@o {ecundo numero

infe.

[y

CapPvrT XXXVII I
Qidomodo excidant partes ¢ Jmomina—
tones multiplicando, -

Rzevia L
T s 1 hoc & generale fit,& abidt in li-
4 bro tertio & quartodemonftrati,nihilo-
minus denuo ad facilitarem & vtilitaté repe-
tendi erit, fit autem hoc duobus modis, to-
tidemque regulisindigemus, quarum prima
particularis eft , & inuenta-caifa capitulo-
rum illorum , quz poftmodum Geom trici
ratione, in quatudr denomipationibu. fipes
ritts a pobis {unt demonftrata ; nunc inveri-

tisi Ls, ens veilitas magna ex parceextindta
elt, d:cebimus tamen eam ob arus locuple-

tationem , & ingemj cids admirationem
cim etiam ad alia vtilis fit, ad que trans-
ferri commod¢ poteft, quanquam nullo v{ui
generali pollit conuenire.  Iguur eius regu-
la hec et. Vel vis numeros differentes 5
quorum quadratum vnius , cum cubo alee-
rius faciant iundti, numerum : tunc divides
differentiam illam in duas partes , quarum
triplum quadrati vnius, fit zquale duplo al-
terius , per pofitionem , inde inuentis parti-
-bus, poves rem, p. patte, cuius {umitur tri-
plum quadrati, pro parte cubanda, & par-
tem quadrandam , rem m. parte , cuits {u-
mitur duplum , inde peracta operatione,
peruenies ad cubum, ac quadrata xqualia
numero, excidentibus rebus,

Qveaestio L

Exemplum, Inuenias duos numeres,quo-
rum differentia fic 8. & cubus vnius, cum
alterius quadrato junétus , faciat 1o0. fac
primd per pohitionem duas partes , quarum
triplum quadrati vnius, fit &quale duplo al-
terius, quas inuenies effe 2. & ¢. nam tri-
plum 4. quadrati 2. eft 12. quod eft du-
plum 6. refidui, igitur pones partem cu~
bandam pofitionem p. 2. & quadrandam
pofitionem m. 6. iunge cubum 1. pofitio-
nis, p. z. cum quadrato 1. pofitionis m. 6.
habes 5.cub. p. 7. quudraris p. 44.=zqualia
100. igitur.1. cub. p. 7. quadratis, &quatur
§6. & rei zftimatio erit . v. cybica 155

pof. p- 2. .

of. m. 6. .

cu.p. 12.7pol. f. 6. quad. p: 8.
a. 12.pol. f. 1. quad. p- 36-

cub. p.%.quad. p. 44

zqualis 100.

p- R. 723 p.Bz. v. cubica 1557 m. B 725
m. 2, & quia partes fuerunt, tes p. 2. &
res m. 6. ideo-huic adde 2. & minue 6. ha-
bebis partes ;. vt vides & latere. Eft aucem
manifeftum ,. quod vna illarnm eft w. pu-

Eteodem modo facies, fi volaeris, quod
ntmeroram differeritium in aliquo. num
" cubus & quadratamdifferde in aflignato nu-
‘Teguld inuenics’ p rees diffe-
inuéntis,pones econtr:

~Qv&sr10 L. -

‘Inuenias duos numeros, quorum differen-
tia
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tia fit 8. & differentia cubi vnius, i quadra-
to aiterius, fit 100. facies ex 8. duas parres,
vtdi®umeit, & erunt 2. & 6. pones igitur

pof. . 2.

pol. p. 6.

cub. f. 12. pof. 1.6, quad. . $.
p- 12. pol. p. 1. quad. §. 36.

cub. m. 7. quad. M. 44.

&qualis 100.

rem . 2, & rem p. 6. cubarem m. 2. &
quadra rem f. 6. & {ume differentiam, ha-
bebis cubum m. 7. quadratis . 44. zqua-
lem 100. quare cubus zquabitur 7. quadra-
tisp. 144. & rei zftimatio erit ®. v. cubi-
ca 845 P- Bt 70135 f. B v. cubica 842
M. k. 70135 pe 2 & quia nos pofuimus
partes, rem m. 2. & rem f. 6. ¢runt nume-
ri quafitl, vt vides.

Et fimiliter, fi dicat, duas fac partes ex
aliquo numero, quorum quadratam vnius,
cum cubo alcerius iundkum, faciat aliquem
numerum , facies enim duas partes ex na-
mero dinidéndo, vt fupra, quaram vni, {ci-
licet cuius fumitur triplum quadrati , addes
rem, alteri cuius fumitur duplum ipfius, de-
trahes rem, inde perficies operationem , vt
in exemplo.

B, v. c0. 8432 B. &, 7013+ . B. v. Cll
8457 M. B 7013+ p. +
§ '3 v.’lcu._845 p- . 70135 P. B. V. cu.
8457 M- Bre 7013+ P. 84+
Qvastrio 1I%

Fac ex 8. duas partes , quaram cubus
vnius, cumn quoadrato alterius , faciat 400.
facies ex 8. duds partes, vt prilts, quz erunt
6. 8 2. & pones 2. p. re, & 6. m.re, duces
2. p. 1.pofitione ad cubum, & 6. . 1. po-
fitiong ad quadratum , habebis inngendo 1.
cub. §. 7. quadratis 5. 44.'zqualia 400.igi-

3. P

6. m. 1. pof. . .
8. p. 6- quad. p. 1 2. pof. f. 1. cub.
36.p. 1. quad. @, 12. pol.

44 P 7-quad. p. 1. cub,

quare rei zftimatio, eft 5. v. ‘cubica 1
P % 270615°p: B v cubica 16500 &2
2716 125 I 3+, qirare clm partes fint 2. p.
1. politione , & 6. 1. pofitione 3 iple
crunt quales vides , 8-, . . cubica
1652 p:§. 27161 Mo v. cubicaa6 5o

- B.47161 B, V. cubica-16| %_p B,
271682 p. g, ¥, ,wubica 1655 M. m.
271612, 2.

Et fi dicic de divilione numeri-affignat |
in duas partes; quarumi differetitia cubi
vhius 3 quadrato altetiug, fic humerd dato
xqualis, tunc femper pones, - . 1. pofitio-
ne,pro parte que cubari debet, & refiduum
numeri dividendi , detradto -, 1. pofi-
tione, pro numero in (e ducendo, inde fa-

Zom, I V. '

Pe ¥ quadratis, dequiarur 356
16t

&adetradtione, habebis cabum & res zqua-

les numero, quare erit cognita viraque pars
confeltim.

QvEstio 1V,

Exemplum, Diuide 8, in duas pattes .
quarum cubus vnius, excedat Quadratum
alterius, in 1o. Ponemus itaque partem pri-
mam -, & {écundam 75-, & addemus ad
7> rem, & fiet - p. 1. pofitione , & minye-
mus rem ex 74, & fiet 7> M. te, in-
de fequemur operationem , & habebi-
muas pro cubo, - p. ‘1. pofitione , hoc ,

P i ‘pol".

NP

77 @ r.pof
= P 7 pol. p. 1. quad. p. . vu.
585 m. 15+ pol.p. 1. quad.

159l71 15 pol. p. 1. cub.

hoc , incubo p. 1. quadrato p. - pofi-
tionis p. ==, & proquadrato, 1. quad. .
155 pofitionibus p, §87-, horum differen-
tia erit 1. cobus p. 15 'Eoﬁtionibm m.
58 & hoc zquatur 1o. igiur cubus &
155 pofitiones, &quantur6 8% , & rei 2fti=
matio coguita eft, cui addemus - pro pri-
ma parte, & minuemus eam & 7+, pro fe-
cunda parte , & fi voluiffernus ;, qudd
qiadratum (peraffec cubum , ‘detraxi-
femus 10. numerum =quationis, ex §82%,
& haberemus 1. cubum'p. 153 pofitioni-
bus, zqualem 48>, & modi hoius primz
regulz funt innumerabiles , & funt quafi
pars regulz demode.

~ Rievia IL
Verum alia regula quz multum apud nos

in viwelt, & facilior, talis eft , & etiami
exemplis vt reliquz Ficilius explicabitur.

Qvaestio V.

_ Facigiturex 8. dtas partes, quarum afl-
fumptis quadraris fimul, item cabis fimul ,
ductdque vno aggregato per alteram , fiat
numerus pesfectus, poflem dicere, qudd
faceret etiam nurerum terminatum , vt
10000. vel alium, " datut etiam maximus
quem poteflt preducere, & eft 327638, &

. producitur excubo totius, in quadratum to-

tios , datgr ‘etiam’ minimbs quio mirorer
producere non porefty & elt 4o96. Viden-
dum eft igitur primd, an inter hos duos nu-
meros, cadat numerus perfedtus , & eft
81 2 8. qui fi non cadérer, effer queftio im:
poflibilis, ponie igitur vnam partem 4. s
1. pofitione , aliam 4. p. 1. pofitione , &
fient quadrara, 16.p. 8. poﬁtioni‘bus p- i
quadraro, & 16. m. $8: pofitionibus p. 1.
quadrato , quz iuidta erant 2. p. 2. Gua-
dratis, excidentibusrebus, cubi etiam erunc,
64 p- 12. quadratis p.48. pofitionibus p.1.
cubo , & 641 p. 12. quadratis M. 48, po-
fitionibus 1. €ubojqui iundt, font 128.
P24 .quadratis;quare ducemas 32. p.2. qua-
dratis,in 1 2 8. p.24: quadratis, & fient 4996.
i1024.quadratis p.48.qd. quadratis, & haz¢
unt qualia 81 28. igiter habebimas;facd
Bb detra-
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detractione & diuifione 1 quad. quadratum
p. 21 quadratis, ®qualia 84. quare res eft
B.v. B 197 = ML 10+, partes igitur func
4-p- difka radice & 4. m. dida radice.

Qvastie VI

Fac de 1e. duas partes , quarum radices
quadraiz cubicarz faciant 26. pone qudd
tales . fint 1. pofitio, fac ex 1. pofitione
duas partes, quarum quadrata iundta iint
10, 0 quod radices talium partium debent
aggregate 1. pofitionem , ex regulis igitut
{exti libri, vel ex Euclide, habebis partes ,

o . . ! 4

vt vides, id eft, - pofitionem p. B. v. 5.m.

}— pof. . & v. 5. f. quad.
|+ pof m. 5. v. 5. i 3~ quad.

- quadrati & - pofitionis . . V. §. M.
quadrati, itz reducend= {untad cubum, &
quia in cubandc Binomium, oportet dace-
re quamlibet pactium in fe, & triplare, &
addere quadrate alterius partis , & produ-
¢tum ducere in illam alteram partem.,
ideo, cim talia produca affimilentur, &
fint zqualia, & vnum fit §. aliud M. quan-
do duceremus triplam quadrati prime pat-
tis cum quadrate fecundz in {ecundam,
ideo fufficier ducere triplum quadrati fe-
cunde partis , quod eft 15, M. - quadrati
cum quadrato primz partis,quod eft - qua-
drati, & fiet totum Ig. .- quadrati, in
primam partem qua et - pofitio, fed quia
hac operatio geminanda eft , proprer duas
partes habebimus multiplicationem 1 §.m.;-
quadrati, irf 1. pefitionem , quz eft duplum
— pofitionis prime partis, igitur tandem
producentur 15. pofitiones m. - cubi, qua-
lis 26. quare 1. cabus p. §2. zquabitur 3o.
pofitionibus, & rei zftimatio erit ex eapi-
tuo fuo , %, 27. m. 1. inde habebis partes,
vt vides & in verificatione operationis, mul-

|8 6Em. - p.rv. 3. 65 m. 2.
|3 62 m. - m g ¥, B 6 m. 2.

td magis hac reguld indiges ad facilitatem,
verum de hoe diximus in tertio libro {uo
loco.

Qvaestio VIL

Et ad banc reducitur queftio illa. Qui-
dam emit Croci lib. 1.Cinamomi lib 2.
Piperis lib.' 5. preciis iater. fc eandem fer-
uantibus proportionem fig, vt fe habuit pre-
tium totius piperis, ad precium cinamomi,
fic precium cinamomi ad precium croci,ita
qudd precium croci fuit minimii, & piperis
maximil, & cinamemi medium,& hzc tria
precia,iuntta (imul, fuerant 6.aurei.Denuo
{ub eifdem preciis emit croci lib. 30. cina-
momilib. go.pipetis lib.40.aurels xo00,quz-
runtur (ingilorum precia.Hec queht o;a fra-
tre Luca pofita eft,(ed in numeris proprrtios
nalibus , nam fic;exiftimat eam admodum
difficilern , fed non eft, nam cim precia
hzc, 5. librarum pipetis, & 2. cinamomi,

& 1. croci fint proportionalia , ipfa ma-
nebunt etiam proportionalia, in {uis aggre-
gatis, dividemus igitur 30.lib. croci per 1.

] Crocus, Cinam omum, Piper, Aurei.

30 §0. 40. | 100.
i. 2. (A 6.
30, 25, 8 | 100

& eft fecunda quantitas per primam, & ita
0. cinamomi per 2. & 4o. piperis per §. &
exibunt numeri in margire , id eft 0. pro
croco’, 2 5. pro cinamomo , & 8. pro pipe-
re ;manifeftum eft igitor quod hi funt nu-
meti trium quantitatum analogarum » qua
funt precia 1. lib. croci, 2. cinamomi, & §.
pipetis & quod prima quanticas {eu pre-
cium, {umptum 3o. victhus , & fecundum
25. vicibus, 8 tertium 8. vicibus , faciunt
100, auUreos , at verd ifte quantitates , ve
di¢tum eft, funt 6. aurei , fimpliciter fum-
ptz, fac igitur ex 6. tres quantirates , pro-
pottionales, quarum prima ducta per jo.
fecunda per 2. tertia per 8. faciant 100.
Ponemus igitur, mediam 2. pofitiones, re-
linquentur reliquz, 3. m. 1. pofitione p.
. v. 9. m. 3. quadratis m. 6. pofitionibus,
& 3. m. 1. pofitione m. B. v. 9. m. 3.
quadratis m. 6. pofitionibus , ducendz igi~

3.m. 1. pof. p. B.v.9.m. 3.quad. m. 6.pof..
8. '

~;. m. 1.pof. m.§.v.9. m. 3. quad.m.G. pof.
30, :

so.pol.

2. pof.____zj

p.3-m.1.pofi|m.5e.v.9.m. 3.quad. m.6.pof.
38. 22.

114.m. 33. pol. | M.B.v.43§6.m.Br.1452.
quad. m. 2904. pol.
114.m. 38. pof,
_ so. pol.
M. Bz. V. 4356, m. 1452, quad. m. 2904.
pol. zqnalia 100.

tur {unt fingulz per {uos numerds s quia
igitur prima partes Bonomiorum' {unt: -
quales , & ambz, p. tantum erit ducere eas
per 3o. & per 8. quantum per 38. & fimi-
liter, quia radicum vriuerfalivm vna eft m.
ducenda per 30. alia p. ducenda;per 8. tan-
tum erit, chm fint 2quales; quantum, fi du-
cantur_per 22. differentiam 30. & 8. &
producentur partes, quas vides 2 latere , &
ip{z erunt 2quales 100. junge & detrahe fi-
milia, habebis 14. p.1 2. pofitionibus, zqua-
lia m. v. illi, quaeft m, & ideo quadratum
quadrato, id eft 196.. p- 336. pofitionibus
P- 144.quadratis, zqualia 4356. m. 1452.
quadraris.mi. 2904. pofitionibus , =qua
pattes, habebis: 4160. zqualia z §96. qua-
dratis p.. 3240 politionibus , ‘quare 1.
quadrat. p. 255 » @quatur 23, eft- igitur

rei zftimario B. 337 m. 155, precium

igitur vnins libre croci, eft aurei 4555 m.
Re. 31222, & precium duarym librarum

cina-

o
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cinamemi, eft . 14,575 m. 2%, & pre-
cium quinque librarum piperis , eft ..
3o 5a P 1o fiagitur diviferis hac pre-
cia analoga,per fusrum librarum numerum,
referendo fingula fingulis , primum per 1.
fecundum per 2. tertiom per 5. habebis
precia librarum fingularum, vnius cuiufque
generis, & fi duxerisea per duos numeros,
in fecunda emptione, precium croci per 3o.
cinamomi per so. piperis per 4o0. - ahe-
bis quantum pecaniarum fingulis im:.nde-
rit.

Qvestio VIIL

Eodem modo foluitur quaftio hzc, fac
€% 14. tres partes in cadem proporione ,
quarum maior ducta per 2. media per 3.
minor per 4. produ@a hze iunéta, faciant
3G. peruenies enim per modum {uperioris ,
ad 1. quadratum . g-- pofirionibus, zqua-
lia 5 3+, quare res et 5. 75~ . 4+, &elt
4- media quantieas , pofita media quautitate
1.pofitione, non vt in priore, 2.pofitionibus.

Qvaestrio IX.

Diuide 14. in tres partes in continua
proportione, vtducta prima per 2. fecunda
per 3. taiia produéta 2quentur tertie multi-
plicatz per 7. Pones fecundam , effe 2. po-
fitiones, reliqua erunt vt vidss, duca fe-

2? 2. pof.
p* 7-m.1.pol.p.5..v.49.M.1 4.pol.ih. 3.qd.
l 3* 7.m.1.palfm v.49.m. 1 4.pofii. 3.qd.

cunda per 3. fiant 6. pofitiones , modo pri-
ma habet multiplicari per 2. & tertia per
=. & habent derrahi, igitur cum ambe par-
tes (int fimiles, & prima in ambabus fit p.
& {ecunda in prima fit f.& fecunda in tertia
m. ideo primam partem fufficit muleiplica-
re per differentiam 7.8 2. quz eft 5. & pro-
ducentur pro tertia parte, 3. . 5. pofitio-
nibus, quibus demptis 6. pofitionibus pro-
duto fecunde partis, habebimus 35. . 11.
pofitionibus, pro differentia terti) & {ecundi
produdki, primum autem producetur, duGo
9. aggregato primi & tertij, in radicem
vniverfalem, & fit 5. v. 3969. m. 1134.
pofitionibus M. 24 3.quadrais , hzc igicur
zquatar 35. m. 11. pofitonibus , quare
quadratum  quadrato , igitur 1225, m.
»70. pofitionibus p. 121. quadratis, zquan-
tar 3969. M. 1134. pofitionibus m.
241. quadratis ; zqua partes , habebis
2744 =qualia 364. pofitionibus 5. 364.
quadratis , quare 1. quad. fi. vnd-pofitione
2quantur 747 » quare rei 2&imatio eft co-
gnita & eius duplum eft pars fecunda, feili:
cet B, 31 ML s

Qva&astio X

Facde 8. tres partes, qua fint in conti-
nua proportione , vt aggregatum quadrato-
rum prime & {ecande, triplom fit quadrato
fecund®, pones quantitatem mediam 2. po-
fiiones , cius quadratym eft 4. quadata,

Tom. 1 V.

cuius tiplum eli aggregacam quadratoram
prima & tertiz,eft autem prima 4.m. 1.pofi-
tione p. B v. 16.m. 8. pofitionibus 'm. 3.
quadratis, & tertiaeft 4. m. 1. politione m.
B V. 16.m. 8. pofitionibus m. 3. quadra-
t1s, deducendo igitur hzc ad quadrara, vides

4-m. 1.poll | p.ge.v. 1 6.m.8.pof.m5.quad‘

4. m. r.pol. | p-%-v.16.m.8.pol.m. 5.quad.

4om. 1.pofl. | mRe.y. 16.m€pof.m.5.quad.

<

4- m.1.pof. | m.Bev. 16.m.8.pol.m. 3.quad

32.m.16.pol.p.2.quad. i p-32. lrb.pof.
[ m. 6, quad.

quod oportet oportet multiplicare ge. v. in,
{efemel, & partem primamin fe femel, &
omnia {unt p. quare fufficiec talia produda
duplicare, deinde oporterec ducere g:. v. .in
primam part€ bis, quare cfim in vna produ-
catar p. in alia m. {uppofitis partibus &qua-
libus nihil producer, jgitur habebimus ag-
gregatum quadratorum 6.4. m. 32. pofitio-
nibus m. 4. quadratis , & hoc eft zauale
12. quadratis, triplo quadrati (ecunde , igi-
tur 1. quadratum p. 2. pofitionibus 2quatur
4. B reselt B g m. 1. & duplum eius , eft
quantitas mediafcilicet 5. 20. m. 2. & reli-

PP P m—
t;" §- M. B. §:M, Ee. V. 6.M. e 20.

qua vt vides, quadratum lecundz et 24.
M. B. 320. quadrata autem primz. & rer-
tiz, 72 m. 8.2 §580.probata eft. Sed fi.di-
ceret, quod quadrata primz & tertiz, tri-
pla eflent quadracis fecundz & tertiz , tune
difficulter per hancregulam {oluitur, verum
facilias longg, per primam regulam 39! ca-
pituli, ponendo quantitates 1. 1. politio, &
1.quadratum, habebis 1. quad. quadratum
p- triplum de 1.quadrato p. 1. quaretes no-
ra eft.

Qvast1io XL

Si dicas, fac ex 8. duas partes, que vici(-
fim diuile per alterius quadratum , produ-
cant juna prouenientia | 0. pones partes 4:
p- 1. pofitionie & 4. m. 1. pofitione, & per
hanc regulam, ‘peruenies ad capitulum de-
rivativum , quad. quadrati & quadrati &
numeri, & eft facilis.

vasi-vxo X111

Inuenias quatuor numeros in continua
preportione,, quorum aggregatum , piimi;
fecundi & quars, fit 15. & aggregatum pri-
mi, & tefti) & quartifit 17. tunc dices, “é:
tur cum hac aggregata differant, per di -
réntiam fecondz & terriz, igitor tertia
et 2. p. quim f{ecunda , ponam igituc
fecundam , 1. pofitionem m. 1. & ter-
tiam 1. pofiionem p. 1. mam fic dif-

Bbi feten-
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ferentia illarum erit 2. relinqueror igitur
aggregatum prima & quattz 16. M. 1.po-
fitione,duc fecundam in tertiam,fit 1.quad.
m. 1. fac ex 16, M 1, puiitione duas par-
tes, ex quarum multiplicatione inuicem,
producantur 1. quadratum m. 1. & erunt
partes vt vides, quia igitur proportio quat-

8.+ pol.p.Be.v.6 5. i.8.polfy-qd. | 4°

8.+ pof.m.gc.v,65.:11.8.pof.m. fqd.|p?

1.pol p. 1. 3
topofim. 1. 2°

| 2.cub. p. 6. pol.

tz ad tertiam, eft vt fecunde ad primam,
ex conflituto, quia produétum fecundz in
tertiam, 2quale eft producto prim inquar-
tam, {ufficier ad demonftrandum , quod fint
incontinua proportione , quod cubi (ccun-
dz & tertiz jundti zquales fint , produdtis
quantitatym quartz & priinz , in fua qua-
drata mutuo , at tales cgbi , fiunt folim ex
multiplicatione tripli quadrati {ecundz par-
tis, cum-quadrato prim#; inipfam primam,
ed quédreliqua multiplicatio tripli quadrati
primz partis , cum quadrato {ecundz in

ipfam {ecundam, excidit, ed qudd , in vna

eft p. inalia m. igitor habemus cubos iun-
&os, 2. cub f. 6. pofitionibus, & tantum
debet fieri ex multiplicatione quadratorum
primz & quartz quantitatis, in ipfas quan-
titates viciflim , hoc autem vt demonfira-
tum eft, 2quale eft ductui vnius quantitatis
in alteram,multiplicato in aggregatum ipfa-
rum quantitatum , ex-dictis in fexto libre.
Ducigitur quantitates inuicem, & quia 5. v.
funt (imiles , multiplicatio in crucem nulla
erit, quare fufficiet quadrate vtramque par-
tem, & minuere vnam ab altefa, quiam. in
p- Fcit m. producentur igitur 3 parcibus fi-
milibus 1. quad. m. r. aggregatom etiam
radicam eft 16. m. 1. pofitio , €d qudd .
v. excidunt, igitur productam erit 16. qua-
drata m. 1. cubo p. 1. pofitione m. 16. &
!xo_c zquarar 2. cubis p. 6. pofitionibus,
igitur 3. cubi p. 5. pofitionibus §. 16. =-

quantur 16, quadratis, quare res eft in ca--

pitulo , vides autem quoniam inextricabilis
quzftio ad magnam reducitur facilitatem,
& paflet reduci ad regulam de modo , nam
kai d_iﬂ'crcm:ia eft 2. {femper 3.cubi p. 5. po-
fiionibus, f. numero medio inter duo ag-
gregata per zquidiftantiam, 2quantur toti.
dem quadratis, quotus eft numerus.

C QvaesTtie XIIL

Efttrigonus a b ¢, orthogonius, & eius
perpendicularis ad bafim a d,cuius latus ab,
cum bd, eft 36.&ac cum c d, et 24.qua-
ritur area, pone b ¢ 1. pofitionem, erit igi-
tur quadrats be
1. quad. & ideo
ceomab & b d,
fint 36. & rurlus
ac & cd, 24
erunt omnia Jate-
ra trigoni Go.

quare a b & b c, erunt 6o. m. 1. pofitione,
oportetigiturex a b & ac, facereduas par-
tes ; quaram quadrats iunéta fint zqualia

alias.

quadrato b ¢, per 47. primi Elementorum
Euclidis, quare ex regulis {exti librinoftri,
diuide 6o.m.1- pofitione per zqualia, fit 30.
m, L pofitionis , ducin fe, fit goc.m. 30.po-
fitionibus f. 4 quadrati, detrahe ex dimidio
quadrati b ¢, relinquitur -~ quadrati §. 3.
pofitionibus m.9oo. cuius z.addita & detra-
&a,i dimidio aggtegati ab, & a c; oftendit
partes, eftigitur ab 30.m.<- pofitionss p. .
v.quadrati p.30. pofiionibus m. 9oo. &
a ¢ jo-m.— pofitionis m, &. V.- quadrati f.
30.pofitionibus m.goo. quare {i derrahatur
abex aggregatoab & bd, relinquetur b d
6.p.— pofitionis m.B.v.— quadratip. jc.po-
fitionibus m. goo. & fimiliter, detratta a ,
ex aggregato ac & cd. relinquitur cd, -
pofitionis m.6.f.8.v.%- quadrati f.3c. pofi-
tionibus m. goo. eft autem manifeltiex de-
monftratione 47%, primi Elementorum Eu-
¢lid.quod differentia quadrati ab,a quadrato
ac , equaliseft differentiz quadraribd , a
quadrato ¢ d;differentia auté duarum quan-
titatum,eft femper in partibus diffimilibus,
pam que fimiles{funt,nullam producunc dif-
ferentiam , quare cun quadrata partium
conftent ex nouem multiplicationibus, qua-
rum tres {unt quadrata partium , erunt illz
tres omnino fimiles,comparandoabad ac,
& bd ad c d, & fimiliter mukiplicationes
duz 30.in -+ pofitionis, funtcommunes a b
& a ¢, chim vireque producant m. & ita in
bd & ¢ d, & commanes funt multiplicatio-
nes,6. in B. v. nam vtrinque prouenitidem
m.differentia igitura b & a ¢, ex parte ab,
eft mulriplicario 30.in B2.v. & ex parte ac,
multiplicatio— pofitionisin x.v. quare dif-
ferentia quadratornma b, & a ¢, eftillud
quorum B. v. 21§.quadratorum p. 27¢0.
pofiticnibus m.8 1oooo.excedit 5.v.;-quad.
quadrati p. 7= cubis m. 2 2 5. quadraris, ea-
dem ratione differentia b d & ¢ d qoadrarto-
rum, eft qua 3. pofitiones excedunt- . v.;
quad.quadrati p.7+ cubis m. 225. quadra,

abzo.m.;-polp.5e.v. qd. . 30.pol.m.g00
ac go.m, pol.Be.v.o- qd.ﬁ.;o‘pof. m. 900C.
bd L polp.6.m.pe.v.4 qd.p. z0.pol.m.goo

cd -+ pof.m,6.5.8.v.5 qd,p. 30.pol.m.Goc.

I

pars quad. ab diffim. . v. 225. quad. B,
-27000, pof. m. 81000c,

pars quad. ac. diffim. 3. v. T quad. quad.
.75 cub. m. 225. quad.

parsquad. b d 3. pol.

pars quad. ¢ d &. v.% quad.quad. §. 7+ cub.
m. 22 5. quad.

tis, oportuiffer autem complendo operatio-
nem, omnia quadruplicare, {ed hoc vitauis
mus, quia qoadruplum eft zquale quadru-
plo, igitur & fimplum fimple, ha igitur dif-
ferentiz zquales (upponuntur, & radices v.
etiam funt idem , igitur ex communi {en-
tentia, 3. pofitiones zquantur illi . v. pri-
maz, id eft, Be.v.22 5. quadratorum p.27000.
pofitionibus m.810000. igitur 216. quadra-
ta j.27000:pofitionibus zquantur 81cooc.
& 1. quad. . 125, pofitionibus , @quabi-
tur 3750- & res etit B 7656+ m. 627
quod eft 25. & tanta fuit b ¢, vnde habes

Qv a-
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Qvasrtio XIV.

Rurfus difponatur trigonus a b ¢, ortho-
gon us, cam perpendicularia d, & fint 2 b
cumed, 29.&ac cum b d 31. quaritur
area, ponemusb ¢ pofitionem,& erunt rur-
fus a baceadem, vtin {uperiore quzitio-
ne, {ed caue, ne maius latus ponas ex parre
maioris numeri, vtin prioti , detrahe igitur
abex29.8ac ex 31. & habebis quan-
titates, vt vides , differentia igitur quadra-
torum ab & ac, zqualis elt differentiz
quadrarorum b d & cd , eft autem differen-
tia quadratorum a b & a c, ve prids, at dif-
ferentia quadratorum bd % cd, eft vt vi-
des, fumpta eodem modo vt in priori qua-
ftione, (ed eft {uperatio abfoluta, non autem
mutua vt in priori queftione , quia igitur
quadratum a b , excedit quadratum a ¢ in
differentia quadratib d, ad quadratum c d,
erit differentia Quadratorum bd & c d , ad-
dira quadrato a ¢ contftituens quadratum
ab.quare ®. v. 22¢.quadratorum f.25000.
pofitionibus M. 810000, Zquabitur + pofi-
tonis f. &. v.3- quad. quadrati f. 30. cu-
bis M. 9co. quadratis, nam hac . v. eft
aggregarum-8& 5. v. differentiz quadrato-
rumbd & cd, & partis quadratia ¢, in
qua {uperat quadratum a b, qaare ducendo
pariesin [e, habebimus 67 55 quadrata p.
27000. pofitionibus M. - quad. quadrari
. 3o. cubis M. 8zoo0co. 2qualia 5. v.
225. quad. quadratorum f. z7000. cubis
. 8 10000. quadratis, & cliim duxeris par-
tes in (e, peruenies ad quantitatem cuius
non eft nota zftimatio, quare alia regula

ab 30.m.1-pol f.5.vi>-qd.p. 30.pol. . 900
ac 3o.m.;- pof.m. ge.ve-qd.p. 0. pof.fi. 9oa
bd +-pol.p.1.p B.v.5-qd.p. 0. pol.ii. go0.
cd % pofim. 1.61.[5_;._7.3'—qd.p. ;o.pof,rﬁ.gqo

pars quad. a b diffim. g.v. 225. quad. pr
27000. pol. m. $1oc00.

pars quad. a c diffim. 5. v. {7 quad. quad.
p- 7+ cub. M. 225. quad.

parsquad.b dqua fuperat quadratii c d elt -
pol.p.se.v.i7 qd.qd.p.75-cub..225. qd.

indigebis aut generaliaurfpeciali. Volui ta-
men, vt intelligeres facilitatem operandi in
hoc, & quaftionem valde difficilem , nifi
Geometrico auxilio dilfoluatur, manifetum
eftenim qudd b ceft 25. vt inpriore que-
ftione , “verum- generalis debet effe folutio,
latera igitur-trigonih¢ 25.a b s0. ac 15.
ad 12, bd'16. ¢ dp.areqigitur eiuseft 150.
R NN o .

CarvT XXXIX
De Regula qua pluribus pofitionibus inue-
mimus ignotam quantititem. -
‘ Reevia L -
y: ) c’r’egﬁla}:ﬁmilis‘ ft regalz de me-
dio, eft autem talisy Conftitue quanti-

tates totidem in denominationibus liberis,
Tom. 1V,

quotus elt numeras quazrendarum, inde in-
uenies proportionem , qua ipuenta, dento
pones res (ub numero quantitatum inven-
tarum, ytque propofitum eft, perfice opera-
tionem, & habebis ®quationem , qua habi-
ta, habebis rei zftimationem.

Qvastrio L

Exemplum , Inuenias tres numercs i
continua proportione, quorum quadraturs
primi fic zquale fecundo & tettio , & qua-
dratum tertij zquale fit quadratis primi &
fecundi , quia igiwe quadratum tertj ax-
quale et quadratis {ecundi & primi,
iplum fit 1. quadr. quadratum , =zquale
1. quadrato p. 1. Quare res, feu propor-
tio, et Be. v. ®. 17 . +, igitur ponemus
res 1o &R Vo R 1T Pty & B 1P,
quadratum igitur prime quantititatis, quod

t. 1.pol. 1. quad.
1. 1.quad, 1. quad. quad.

elt 1. quadratum , xquatur fecunde & ter-
tiz, {cilicet totidem rebus, igitur rei zftima-
tio, eft aggregatum ex f{ecunda & tertia,
quia dividere aliquid per vnitatem , qui eft
numerus quadratorum , eft non dividere ,
igitur rei xftimatio eft, 8. 1% p.=- poxe. v,

B. I p-5»> % fecunda Quantitas , eft quod
producitur ex hac,inge. v. B 1+ p. 2, &

tertia habebirur, ducendo rem quam habes
in B 15 p.

Qvaestio 11

Inueniss rres nimeros in continva pro=
portione, quoruin tertius fit 2qualis {ecup=
do & prinio, & Quadratum primi, {ic zquale
aggregato {ecundi & tertij, pones primum
quadratom , fecundum rem , tertium vni-
tatemn, & quia tertius , 2qualis eft fecunde
& pritno , igitur 1. quadratum , ®quarar 7,
rei p. 1. & proportio erit ®. 14 p.+ » par-
tes igitur erunt, 1. pefitio , & pofitiones 5.
15 p.+, & pofitiones 14 p. B 17, &
quia quadratum primi ’

zquale_ elt aggregaro  |%.§. p- 2
fecundi & teruij, igitur i
1. quadratum @quatur IBL R arall 2 i

pofitionibus g 1= ‘p. .
I P 1T PR 15 quare rei x{timatioerit
Be. §. pe 3 8¢ partes ve vides.

Qvistio I1L -

Inuenias quatuor quantirates in conti-
nva proportione, quarum quadratum quat-
w, zquale fit Quadraus prima, & fecunda,
& quiantitates iuncke fimul , faciant 10. Ca-
piam 1. rem, Guadratum & cubum , igitur
quad. cubus #quatur 1. quadrato p. 1. qua-
re res valetex ca-
pitulo derivativo-
rum, g. v ge. v
cubicz & p. & 35 )

p- B. v. cubica 4 M. B =7 5 igitur pofita
prima vnitate, hzceft fecunda quantitas,&
tertia erit quadratum huius , {cilicet g v.
cubica £ p. 2. ; p. B.v.cubica -

qrairaerit cubus lecunde feu proportionis,
Bb indz

} 1. 1.poli1.quad. r.cub,
| 1.1.quad.—1.cubiqd.
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inde junctis quatuor quantitatibus fcilicet
vnirate, re, quadrato, & cubo, & diuifo 1o,
per aggregatum , exibit prima quantitas,
qua du@a in rem habebimus f{ecundam,
hac denuo dudta in rtem , habebimus ter-
tiam, qua dutta per rem, habebimus quat-
tan.
Qvestio 1IV.

Tnuenizs quatuor quantitates in continua
proportione , quarum quadratam quart,
aquale {it quadratis primz & tertiz , & ag-
gregatum earum {ic 1o, capiam vtin pra-
cedente 1. rem , quadratam cubum , erit
igitur cu. quadrarumequalis quad. quadra-
to p. 1. quare ex capitulo deriuatorum , rei
zftimatio eft 5. v . v. cubice 3 p. -
Bt e mee vl cublea Ei g 75 5 & hu-
ius quadratum, quodelt, idem , abiecta p:.
v? eft tertia quantitas , inde duélis inui-
cem {ecunda & tertia, vel fecunda ad fuum
cubum, vel tertia ad quadratum , & addira
vaitate confurgic quarta , quibus quatuor
quantitatibusiundtis, {1 per eas diuiferis ro.
habebis primam quzfitarum, qua duéta
per fecundam , & tertiam , & quaitam,
precedentium , habebis {ecundam & ter-
tiam, & quartam quanticatem quas quEre-
bas.

Reevra IL
2 Alia eft regula nobilior przcedente, &
eflt Ludouici de Ferrariis, qui eam me ro-
gante inuenit, & per eam habemus omnes
x(limationes ferme ca;ftwlorum , quadr.
quadraci & quadrati r-rom, & nameri, vel
quad. quadcati cubi, quadrati & numeri, &
ego ponam ea per ordiné hoc mode vt vides.

1.quad. quad. zquale quad. rebus & nume-
1o.
2.quad. quad. 2quale quad. cubis & nume-
Io.
3-quad. quad. &quale cubis & numero.
4. quad. quad. zquale rebus & numero.
5. qQaad. quad. &quale rebus & numero.
6.quad. quad. cum rebus Zqualia quad. &
numero. ' )
7+ Qua’.quad. cam cubis zqualia numero.
8. quad. quad. cum rebus #qualia numero.
9. quad. quad cum quad. zqualia cub. & nu-
ITEro.
1o. quad. quad. cum quad. zqualia rebus
& numero,
11. quad. quad. cum quad. & rebus =qualia
numero.
r2: quad, quad. cum quad. & cabis zqua-
lia numero.
13. Quad. quad. cum quad. & numero -
qualia cubis.
14. quad. quad. cam quad.& numero zqua-
lia rebus.
15. quad. quad. cum numero zqualia cubis
& quad. -
16. quad. quad. cum numero zqualia cubis
17. +Juad. quad. cum numero zqualia rebus
& quad. ‘
18. quad. quad. \um numero ®qualia rebus.

19. quad. quaad.cum cubis & numero zqua-
lia quad.

20. quad. quad. cum rebus & namcro z-
qualia quad.

In his igitur omnibus capitulis, quzqui-
dem funi generaliflima , vt reliqua omnia
{exaginta {eptem [uperiora , oportet reduce-
te capitala, in quibus ingredicur cubus, ad
capitula , ingreditut res vt {eptimum ad
quartum, & {ecundum ad primum, deinde
queremus demonitrationem hoc mode.

DEMONSTRATI O

Sit quadratum a £, divilum in duo qua-
drata a d & d £, & duo fupplementa d ¢ &
de, & velim addere gnomonem k fgar-
cuncirca , vt remaneat quadratum totam
ah, dico quddralis gnomo conftabit ex
duplo g c additz linew, in ¢ a, cum quadra-
tog ¢, nam fg conftatex g cin ¢ f, ex dif-
finitione data in initio fecundi Elemento-
rum, & ¢ f elt zqualisc 2, ex diffinitione
quadrati, & quia per 44. primi Elemento-

h

14
—)
g

A—f g

tum, k felt zqualis fg, igitur duz fupec-

ficiesg f & f x conlftant ex g c, in duplum
¢ a, & quadratum g ¢ eflt £ h, per coroll. 4.
fecundi Elementorum , 1gitut patet propoli-
tum,_fiigitur a d fic 1. quad, quadratum,
& cd ac de, 3. quadrata, & d f 9. erunt
ba 1.quadratum, & b ¢ 3. neceffario.Clim
igitur voluerimus addere quadrata aliqua,
addc & de, &fuerint ¢ | & k nierirad
complendum quadratum toram neceflaria
fupetficies | nm, que vt demonftracum
elt, conftar ex quadrato g ¢ numeri quadra-
torum dimidiati, namc eft fuperficies ex
gcina b, vooltenfum cft, & abeft 1.
qnadratum, quia ponbmus, ad 1. guad.
quadratum, £ verd & mn, flunt exge in
c b, ex 42% primi Elementorum , quare fu-
petficies, [nm, - & eft numerus addendus ,
fitex g cin-duplum c b,ideft in numerum
quadratorum, qui fuit 6. & g c in feiplarr,
id eft nuiero quadrdtorum addito , & hac
demontkratio 4 eft.

Hoc peraéto ;- femper reduces partem
quad.‘quedtatigad‘m. id eft addendo tantum
virique pard , v 1. quad. quadratum cum
quadrato, & -numero, habeant radicem,
hoc fagile eft , cim pofueris dimidiuthnu-
meri quadratorum, sadicem numeti , item

’ facies,
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facies , vt denominationes extremaz fint-
plus, in ambabus zquationibus, nam {ecus,
trinomium fen Binomium reda@ym ad eri
nomium, neceflarid careret radice.

s Qubus jam peractis, addes tantum e
quad atis, & numero vni parti, per tertiam
regal.m , vt idem addicum alveri parri, in
qua crunt res, faciant trinomium habens
B. Quadratam per pofitionem , & habebis
numerum quadratorum , & numeri adden-
di verique parti, quo habito, ab vtroque
extrahesp. quadratam, Quz eritin vna, 1.
quad atum p. numero, vel M. numero, ex
alia 1. pofitio vel plures p. numero, vel m.
numero , vel numerus m. pofitionibus, qua-
re per quintum capitulum huius , habes
prpeoficum.

Qvastio V.
Exemplum , Fac ex fo. tres partes in
continua proportione ; ex quarum ductu
primez in {ecundam , producantur 6. Hanc
proponebat Ioannes Colla, & dicebat folui
non pofle , ego verd dicebam, eam pofle
folui, medum tamen ignorabam, donec
Ferrarius eum inuenit. Pones igitur me-
diam 1. pofitionem , prima erit *_ & ter-

z. pol.

tia erit - cubi, quare hzc zquantur ro. du-
cendo omnia in 6. pofitiones ; habebimus
6o. pofitiones . zquales 1. quad. quadrato
p- 6- Quadratis 5. 36. adde ex quinta regu-
la, 6. quadrata virique patti 5 hababis 1.
quad. quadratum p. 12. quadratis §. 36.
®qualia 6. quadratis p. 9o. poficionibus ,
nam {i Zqualibus zqualia addantur , tota
fient zqualia , habeot autem 1. quad. qua-
dratum p. 1 2. quadratis p. 36. radicem &

1.9d.9uad. $.6.quad.p. 36, zqualia Go.pol. -

6. quad. - 6. Quad.
1.quad. quad, §.12.quad. . 36. 2qualia
l 6. Quad. p. So. pel.

| 2. pof. 1. quad. p. 1 2.pof.
eft, 1. quadratum §, 6. quam fi haberent
6. Quadrata p. 6o. pofitionibus iatm habe-
remus negocium‘,?féﬂ- ion’ habeiit 4 addendi
igitor fant’tot quadrati ‘& is
€x viraque pate ;v £
trinomium habens radicem
fiat, fivigitur mimérus'qi

tio,& quia vt vides in figura tertiz regul,
cl & mx, fiuntez duplogcinab,& gc
eft 1. pofitio , ponam numerum quadrato-

pofitiones , id

- fient 1. quadra:
addenda ex alia

bént radicem , prima ex regula tertia , fed
fecunda quantitas ex fuppotito , igitur du-

1. quad.qd. po. 2.pof §. 12.qd. ... quad.
]S. ) g POE addlll numeri f). 56_ qua]ia.
2. pof. p. 6. quadrato, p. Go.pof. f-1.quad.

I p. 12. pof. numeri additi.

———

éta prima parte trinomi) in tertiam, fit qua-
dratum dimidiz partis fecund® trinomij ,
quia igitur ex dimidio {ecunde in fe , frunt
9co. quadiata , & ex prima in tertiam ,
fiunt 2. cubi . jo. quadratis p. 72. pofi-
tionibus quadratorom, fimiliter erit depri-
mendo per quadrata , quia zqualia per -
qualia divifa , producunt zqualia , vt z. cu.
p. 30. quadratis p. 7 2. pofitionibus zquan=
tur goo. quate. 1. cubus p. 15. quadratis f.
36. politionibus 2quantur 45 0.

Sufficit igitur deducende ad regulam ,
habere {emper 1. cubum §. numero prio-
rum quadraroritn, addita ei quarta parte p.
numero pofitionum tali, qualis eft numerus
®quationis primus , vt {i habuerimus 1.
quad. quadratum $. 12. quadeatis p. 36.
#qualia 6. quadratis §. 6o. pofitionibus ,
habebimus r. cubum $. 1§. -quadratis p.
36. pofitienibus zqualia 45 0. dimidio qua-
drai dimidij numeri pefitionum , & fi ha-
beremus 1. quad. quadratum f. 16.- qua«
dratis f. 64. zqualia 8. pofitienibus , ha-
beremus 1. cubsm p. z0. quadratis p. 94.
pofitionibus 2qualia 8oo. & fi haberemus
1. quad. quadratusn p- 20.quadratis p. 100.
zqualia 8o. pofitionibus; haberemus 1. cu-
bum p:-2 5. quadratis p- Ico. pefitionibus
zqualia’ 860+ igitur hoc habito - in-priore
exemploh fasyr i cabo P 1 Quadra<
tis p. 36--politionibus @qualia 456.-igitut
rei zftimatio , perdecimud-feprimumm capi-
tulum , eft' ®. v. cubiéa 285 p. m
804494 p: 8. V. ¢ubica 2875, @ g
80449+ m. . hicigitur eft numerus qua-
dratorury , qui-duplicatus, eft-dddendus ex
vtrague parre; quiz fuppenuhear 3. fes'ad-
dendz ;& niifterusaddendus ek viraque
paite, ex atione 5 eft quadratum |

5 od fic'ex Ko ih 12. nue

ar; mhaniféftuin-eft-au-
quadrata piimi‘aggregati ;

eftii Vquadiatum p:difidio numerj
abiquealioy fea’ L. p:
tis ‘nomeri qiadtdtotim velut
diquad; pi e quad: pligielt ins. &
Ju z. pofs p:'6: quadratoruin
+§. pof, nuireri afuinipti p.

) eft 1:quads pi 1. pof.
numeri allumpti p 3. Eft aiiteri'r. pof. p.
3. dimidiom 2. pof. p. 6. numeri Quadratc~
rum & ideo'chim “pofitip fit alterius generis
aquadiato ; oportet inucnite prigs 2ftima-
m'éins; 8 cft riumerds fimplex adden-
enti-exemplo erit & v. tubi:
64495 po g Vo cub. 187~
, p- 1.8 ‘hoc quia ‘dimidium
priotis jadratérum fuit 6. & in ad-
dito trinomio’ fuit i itu
vtdixi, veram reliqda

: ’ktkq'uadmta
6. p. duplo huius numeri , ‘igitur foir nu-

Bb 4

merus




merus quadratorum Be. v. cubica 2 300. p-
B §148752.p- B. v. cubica 2300, 1. .
5148752. M. 4. & numerus rerum ex {up-
polito fuit 6o. & numerus eft (ve oftenfum
eft) quadratum di&z quantitatis, plus duo-
decuplo ipfius quantitatis , verum quia ex
fuppofito , ex numero quadratorum in nu.
merum Zquationis fic quadratum dimidij
numeri rerd, igitur diuifo 9oo. quadrato di-
midij numeri reram , per numeri quadrato-
ram, exibit numerus, quantitates igicur
funt he, vt vides, & quia latus a g elt com-
pofitum ex lateribus duorum quadrateram
ad & d h dimiflis fupplementis, erunt .

quadrata . v. cubica 3200.p. 85148752,
p. &. v. cubica 2300. M. B. 5148752,
m, 4.

res Go.

900.

numerds B. v. cubica2joc. PR 5148452,
p- 8. v.cubica 23000, M. {. 5148452,
m. 4.

prime & tertiz harum quantitatum iun-
¢te innicem, B. v. totius aggregati,, quare
B primz & tertiz quantitatis, @quantur
1. quadrato p. B.. v. cubica 287+ p. m.
80449+ p. B. v. cubica 287+ m. &
80449 p. 1. fed g. prima quanritatis,eft

numerus rerum, qaia eft g, totidem qua. -

dratorum, & B tertiz quancitatis et nume:
rus,quia tertia quantitas elt numerus, habe-
mus igitur 1.quadratii p. numero,2qualiare-
bus & namero, minue minoré numerum de
maiore , accipiendo g. id eft accipiendo .
denominatoris: & numéraroris , habebis 1.
quadratum p. hoc numero toto .f. numero
infra {cripto, @qualia numero recum , huic
fcilicet, ®. vniverfaliima ®. v. cubicz
2300. P Ir. V. ¢l 287 p. B 8o449-
P B v. cu. 287 . . 804495 p. 4.
: 30.

B Ve Ma. B V. € 2300. Pu Bewt $148752.
P Be.v. e z300. M. B 5148752 M. 4.
B. 5143452 p. B. v. cubica 2300. M. B.
§148452. M. 4. nec refert , quod numerus
ille ficcompofitus ex p. & . nam tantum
refert dicere, 1. quadratym p. 8. zquatur
6.rebus , quantum dicere 1. quadsatum p.
lo.m. 2. zquatur 6. rebus , {equere igitur
capitulum quintum, de quadrato & nume-
ro, zqualibus rebus, ducendo dimidium
numeri rerom in fe,-& auferendo anmerom
zquationis. inde refidai fumendo g:. genera-
lem, quam addes dimidio nimeri rerum, &
habebis rem que fuic media quantitatum
analogarum quafitarum.

Qvastio VI

, Y ] .

Inuenias numerum, quai fit #qualis radi-
ci fuz quadratz , & duabus radicibus cubi-
cis patiter acceptis, dices igitur fi talis nu-
metus fuerit ca. quadratum, radix fua qua-
drata neceffarid eft 1. cubus, & duzradices
cubicz {une 5. quad. igitur 1. cu. quadra-
tum, 2 quabitur 1. cubo p. 2. quadratis de-
ducendo igitur ad inferiores denominationes

per quad. erit quad. quadrarum zquale 1+
pofitioni p. 2. polui autem 2. radicibus cu-
bicis, quia cim regula fit generalis, hoc ra-
men modo dupliciter folui potelt , ve pate-
bit. Namque (1 1. quad. Quadratum @q1a-
tur 1. pofitioni p. 2. igitur 1. quad. Quadra-
tum M. 1. @quabituc 1. pofitioni p. 1.nam
ab zqualibus zqualia aufcrunter, dwide
igitur ambo  hac, per 1. politionem p. 1.
communem diuilorem , habebis 1. cubum
M. 1. quadrato p. 1. pofitione . I. zqua-

1- quad. quad.fm. 1.
1. pol. p. I

! {
I ol b N
I

1o cu.m. 1. quad. p. 1. pol. M. 1.
1.

lia 1. igitur 1. cubusp. 1. pofitione, zquazt
I. quadrato p. 2.igitusex decimo otauoca-
pitulo, rci @ltimatio et g, v. cublea 5. 507
4 - . 2141 = a7 t
P govecub g S moopoy s &
cu. quadratum huius el numerus queiwus,
cuius R.quadrata, & 2. radices cubicz {unt
illi zquales, & tales radices {unt duplam
qQuadraci huius quantitatis cum {uocubo,
At regula generali fic faciemus quia
enim 1. quad. quadratum xquatar 1. pofi-
tioni p. 2. addemus ad viramque parcem 2.
pofitiones quadratorum , cui {ubfcciplimus
quad. vt intelligas non cfle ex genere prio-
rum denominationum , {ed cfle pofitiones

1. quad. quad. p. 2. pol. . 1. quad.
siumeri quad. numeti quad.
2. pof.p. 1. pol. p. 2. 9. 1. quad.

numeri quad, numeri qad.

P

L quad. 4. pob. p- 2. cub.
numeri quad.

T - T ~
7 @quatur 2. cu. p. 4 pel-
+ ®quatur r.cu. p. 2. pot-

quadratorum, igitur numerus addendus, cft
1. Quadratum numeri quadiatorum, & hoc
eft, vt in tertia regula huius capituli , qua-
dratum d £, nam hic additio {upplemento-
rum eftvi d ¢, ac,de, ad quadratum fim-
plex a d, igitur fufficit addere quadratum
d f, ablgre additione fuperficierum f1&
mn,que erant neceflariz.in exemplo Quin-
vz qualtionis, quia igitur additis 2. pofitio-
nibus p. 1. quadrato nameri quadratorum,
ad 1. pofitionem p. 2. fit totum 2. pofitio-
nes numeri quadratorum p. 1. pofl p. 2. P
1. Quadrato numeri quadratorum, & hee
habet radicem , opertet vt:qQuadratum di-
midi). mediz quantitatis, qua eft 1. pol:-
extremorum , igitur -
i quadratd, 2. cuborum
‘numeri prioris, quare ab-
ie@is quadratis virinque , fiec - zqualis 2.
cubis p. 4. pofitionibus, & 4 zqualis 1. cu-
; :poﬁtioniéﬁs‘ » Quare rei zftimatio
. .Sub,magf. Gy PR R ctibica
b fora M. = hic igitar ¢t numerus Qua-
dratorum addendus verique parti , & dupli-

catur,
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catur, & quadrarum huius erit numeras ad-
dendus ad viramque partem , &gratia cla-
rioris intelligentiz appofui hic. .

Prima 1. quad. quad. p. quad. . v. cu.

L S | 23 1
Be. 1955y pe -1, I;z.’ V‘. cu. B 1915—7;2? . -
2 051 = ]
P- bumero K. v €U 327 Be B sazies Pr -
V- €l 55 My B gy ML

Secunda-quad. Be. v, e B 1925 b
M. R Voo . 197 M.+ p. 1. pol.
207 §
i

BAR=1

T

RUMEro B, V. Cll. o . B P R

Manifeftumeft igitar, quod B.. primi, eft
1. quad. p. & v. cubica 3. 525 p. 5 M. B
v. cubica B. 55— m. 75, 8¢ radix {ecundi, eft
res 6. i. generalis g, v. _CUbiC:E]l}i. 195725 b
+ M., V. CUL B 19525 M. . numero

ma e 1081 & 075 -

B, vPa g, v. cubicx 335 e b 5575 Bl B Vs
cU. 25 M B g B = & hoc, vt dixi,
quialatus 2 d quadrati,componitur ex a b,&
b clateribus quadratorum extremorii,abfque
commemoratione {upplementorum. Ma-
nifeftum eft etiam , quod numerus , qui eft
cum j. quad. eft minor numero qui eft
cum rebus, igitur habebimus 1, quadra-
tum zquale rebus B. 6. B v, cul::ic:x' B

1] e~ 1 = 23 =
1957 P M. B VL CUe Bee 1955+ M. - P

2

o

308

numero, hoc 1e. 6. Be. v. cubice 212 p. 3
o1 & LT TTL A
sarges Pe B ¥ CU- oo M B g e ML

B V. ca B P o M B Ve CU. B ’4';’,’7
M. 55 Quare ducemus dimidium numeri
rerum fe, & eft vt ducamus totum in fe, &
fiv idem , dempta 5z, v®2, deinde accipie~
ihus quartam partem produdi, & efk dimi-
dium vltima: g. v. quz elt . fuprd pofi-
tz, ideo addita, relinquetur numerus totus
compofitus .. v™* g, cub. v. }%;%}3 .
267§ - rogy - 207§ Fed k]
iz P B V- cube oo A B oG Bl 5
m. B, V. cll. B.oomrn Doy M. B VL QUL B2l
Tias M. o5, 8 radix huius totius ¢ , addi-
ta dimidio numerireram, id'eft huic nume-
I0 B V™ B V. Cll. B o fars L B Y.
o B S s, ,-:;, conftituit rem.

Et fi dixiffet, quod numerus propofitus
zquaretur radici quadratz & cubicz pariter
acceptis, non potuiffet folui, nifi hoc fecun-
do modo, per regulam _generalem. Dedu-
cere autem zftimationes .xquales ad idem;

vt primam zftimationem ad fecundam,

iam te docui in libro quantitatum analoga~

rum, quamuis (it difficillima. operatio, &
ideo complementum in his. operationibus,
eft quafi extremum, ad quod perueni pecfe-

&tio humani intelledtus , vel potius imagi-.

nationis, in hoc énim cognofces illorum
differentiam.

-

Qvaestio VIL

" Si quisigitur dicat ;: inuenias numerum.

qui ductus in 5.cubicd fuam §.6. faciat 64.

dices igitur, pofito o numero'1..cubos ha- .
bebitus 1. quad. rquadratum- p. 6. cubis.

#qualia-64. quare perfeptimam tranfmu-
-tandi regulam feptimi capituli huius habe-
bimas 1. quad. quad. zquale 6. rebus p. 4.
vnd= habita 2ftimatione .ex hoc capitule
per nonam regulam: einfdem ¢apituli , ha-
‘bebimas intentum  Er quibufdam.aded. vie
debaptur difficiles he: ‘operationes, vt vix

eas vetas effe credant, nos aqtem oftendi-

mus modum ; quo quantitates iz aligz
aquivalentes numeris, ad numeros redu-
cantor , & dedimus demonttrationem v-
tramque , & Geometricam § cagfa s &
Arithmeticam ab efieciu.

Qvaestio VIIL

Fac ex 6. tres partes, in continua propor-
tione, quarum quadrata primz & fecundz
iuncta (imul faciant 4. ponemus primam
1. pofitionem , quadratum eius eft. 1. qua-
dratum , refiduum igitur ad 4, off quadra-
tum {ecundz quantitatis, id eft 4. . 1. qua-
drato , huius radicem, & 1 pofitionem de-
ughe ex 6. habebis tertiam quantitatem,
vt vides, quare du@a-prima in. teriam, ha-

1.pol. [v. Bt.4. B, 1. quad. [6. . 1. pof.
M. B v. 4.1, 1. quad. :

6. pol. . 1. quad. . B, V. 4. quad. f. 1.
quad. quad.

4+16. pof.m. B v. 4. quad. M. 1. quad.
quad.

6.pol. M. 4. zqual. B.v. 4. quad. . 1.
quad. quad.

36. quad, p. 16. m. 48, pof. equantur 4.
quad. m. 3. quad. quad.

32-quad. f. 16. P. 1. quad. quad. qu;--
lia 48. pof. v

1. quad. quad. p. 32. quad. p. 2 §6. @qua-
lia 48. poll . 240.

bebis 6. pofiiones . 1. quadtato 5. B, v.
4+ quadraterum . 1. quad. quadrato zqua=
lia 4.m, 1.quad. quadrato fecunde , abiice
1. quadratum M. ex partibus, habebis 4.
2qualia 6. pofitionibus. m. B. v. 4. quad:
. 1. quad, quidrato, qiare 6. pofitiones
m. 4. 2quantui B. V. 4 Quadratorym m. 1.
quad.quadrato.Quare quadrara horum etiam
zqualia fune, & quibys abiice 4. Quadrata
communia, ex visaque parte, habebis tan-
dem 32, Quadrata pr 16. p. 1. quad. qua-
drato, zqualia 48. pofitionibus , quare ad-
dendo 2 40. Virique parti, id eft. refiduumnt
quadrati-dimidij -numeri quadratorum , ha-
bebis 1. quad:'Quadtatum p. 32: Quadratis
p- 1§5. zqialia 48 pefitienibus p. 240.
addasigitur ‘2. poftiones Quadratotum p:
1. Quadratop: 3 3. politioniBus hiimeri qua-
dratorum virique pdrti, pritia igicur pars
habet radiceni neceffarid - & quid valumus
fecundam etiam “habere, qua cft 2. pofitio-
nes quadratorum. p, " 48. pofitionibus., ex
priotibus p. 1. quadtito p, 32. pofiionibus
numeri-Quadratoruh p. 240. ducemts pri~
mam partem trinomi) in tertiam vt vides,
& dimidium fecunde in fe & fient 576.
quadrata zqualia 2. cyb. p. 64. quadiatis

§76. | quad. . _
l 2. pol. p.48.poL.p.1.quad. p.3 2.pol g2 40,
quad. figmexi quad.
| . s
" ~ 2.cub. p. 64. quad. p.43¢.pof. | quad:

p-48s:
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p. 480. pof. quadratorum,igitur 288, -
quantur 1. cube f. 32. quadratis p. pof.
240, quare per 17. capienlum huivs , habe-
bimus 1. cubum zqualem o1 rerum .
4204, inde habita huins «ftimatione per
{fuum capitulum’, minite 105, tertiam par-
tem numeri quadratorum , peri7. cap. &
conlurgit rei fita zftimatio, habebis igi-
tur 1. quadratum p. 16. p. dicta zftimatio-
ne, ex vna parte , @qualia rebus qua (unt &,
dopli zftimationis inuent® p. B. aggregari
ex quadrate dite eltimationis, & .eadem
efltimatione dudta pet 32. &' 240. numero
addito, hoc autem vt liquet,eft minus prio-
re numero, quia fi loco 240. adderentur
256. eflent ®quales, igitur 1. quadratum
. xflimatione inuenta p. 16. M. B. v. illa
iom quantitatum, id eft quadrati zftima-
tionis cum eadem duta per 32. & cum
240, tanquam vNo numero , £quantur re-
bus quz funt fecundum radicem dupli zti-
mationis inuentz, quod eft propofitum.

Qvastio ITX

Inuenias numerum , cuius quad. quadra-
tum , cum quadruplo {ui, & 8.zquetur de-
cuplofui quadrati , dicemusigitur 1. quad.
quadratum p. 4. pof. p.8.equantur 1 0.qua-
dratis. Quare {emper pofitiones dabimus

1.quad. quad. . 4. polp. 8. -
10. quad.

1. quad. quad. p. 8.] 1o.quad. 1'1'1.4,.p-o-(:.'

1.quad. quad. M. 2. Quad. p. 8.
8. quad. m. 4. pol.

1.quad. quad. m. 2. Quad, §. 1.
8. quad. ir. 4. pol. m. 7.

2. pol. [ quad. p. 2. pof.

1.quad. quad. m. 2. pof: m, 2.
quad. §. 1. quad.p. 2. pof. p. 1.
8. quad. m. 2. pof. quad. m. 4.
pol. p. 1. quad. p. 2, pof. m. 7.

quadratis, & auferemus3 quad. quadrato,
& habebimus 1. quad. quadratum p. 8.
zquale 20. quadratis m. 4. pofitionibus, &
quiz videmyus numerum quadratorum efle
magnum , & rerum paruum , ideo conabi-
mur minuere nymerum quadratorum po-
tius, quam augere, & faciemus ve diminu-
tio fitex vtraque parte 2. quad. pam & mi-
noriimd & 2. quadratis femper ferme eft
incipiendum; quia non oportet vt veniasad
m.quad. ex parte rerum, quia fic non habe-
rent radicem , fubductis igitar 2. quadratis

g.m.2.pof.quad.|4.pof. | 1.qd.p.2.pof.m.7

4. quad. 8. m. 2. pof.

8. quad.p.16.pof.m. §6.m. 2.cu.m. 4.quad.

p- 44 pof. quad. :
4. Quad. p. 30. pof. | 6o.p. 2. €ab.

1* cub, p. 30. 2quatur 2. Quad.p. 1 5.pol,

pol. :.

ex vtraque parte, habebis 1. quad. quadras
tum m. 2. Quadratis p. 8. @qualia 8. qua-
dratis m. 4. pofitionibus, clarum eft autem
qudd fi 1.quad. quadratum m. 2. quadratis
debet habere radicem , oportet vt numeras
fit p. 1.fed eratp. 8. igitur oportebir aufer-
te 7. ex vtraque parte, habebimus igiur 1.
quad. quadratum m. 2. Quadratis p. 1. =-
quale 8. quadratis m. 4. pofitienibus m. 7.
addemus igitur per m, vt di¢tumeft, 2. po-
fitiones quadratorum ad reliqua 2..quadrata
m. ex regula, & addemus per p. vt in ca-
dem, ad numeram 1, quadratum p. 2. pefi-
tionibus ex vtraque parte , quare habebi-
mus partes zquales, quz enim adduntur &
minuuntur funt zqualia, igitur 8.m. 2. po-
fitionibus quadratorum m. 4. pofitionibus ,
p- 1. quadrato p. 2. pofitionibus m. 7. nu-
meris,habent radicem, multiplicandoigitur
primam partem, quz eft 8. m. 2.pefitioni-
bus quadratorum, in tertiam , qua eft 1.
quadratum p. 2. pofitionibus m. 7. fir illud
quod vides a latere, pro numero quadrato-
rum, & hoc zquale effe debct 4. quadradis,
qui eft numerus produétus, ex dimidio me-
dizz partis in {e, quare abiiciendo quad.
virinque, fiet illud moltinomiom , zquale
4. Quare tandem redudkis partibus ad fuas
confimiles erunt 2. cubi p. 60. zquales 4.
quadratis p. 0. pofitionibus , & 1. cubus
p. 30. zqualia 2. quadratis p. 1. pofitio-
nibus , Quare res valet 2. vel per capitu-
lum, vel etiamf{olo {enfu experiendo.

Circa quod notanda f{unt tria. Pri-
mum, qudd reduxi rem-ad ey perimentum in
numeris, vt videres veritatern rei facilius,
ftultum eft enim {emper difficolratem adde-
re difficalrati. Secundum , qudd 1. cubus p.
30.zqualis 2. quad. p. 15. rebus, haber
aliam rei @ftimationem quim 2. qua cogni-
taelt ex fuo capitulo, fed pro nunc ne ope-
ratio longior ecuadat , eam relinquimus.
Tertium notandum eft, qudd tu vides, de-
monfirationem fc tenerein m. ficur in p.
& qudd numerus femper eft addendus ne-
ceffarid, quia confurgitex quadrato numeri
quadratorum cum - numere quadratorum
priorum, feu quadrata fint addenda fea mi-
nuenda, dudto in dimidium numeriquadra-
torum minuendorum. Hoc ftante, diximus
qudd rei zltimatio eft 2. & addendz fant
2. res per m. quzdratorum, igicur minue-
mus 4. quadrata ex vtraque parte, habebi-
mus igitur 1, quad. quadratum m. 6. qua-
dratis p. 1. zqualia 4. quadratis m. 4. poli-
tionibus m. 7. pro numero autem adderdus
eft quadratus numeri dimidi) quadratorum
detraorum , & hoc dimidium eft 2. qua-
dratum cuius eft 4. & fimiliter produdtum
ex numero priorum quadratorem in rei @ftie
mationem , quod productum eft 4. igitur
addemus 8. vurique parti, & fient tandem
vt vides 1. quad. quadratum m. 6. quadra-
tis p. 9- &qualia-4. quadratis m. 4. pofitio-
nibus p. 1. manifeftum eft autem quodam-
bo hzc habent radices duplices, vr vides,
fed facta redu@ione veniunt neceffario ad
duocapitula , vel 1. quadratum zquale 2.
pofitionibus p. 2. vel 1. quadratum p. 2.
pofitionibus zqualia 4. horum capitulo-

rum

Notandum,
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1.quad. quad. m.z.quad.p.1.
m. 4. quad. p. 8.

‘ 1. quad.quad.M.6. quad. p. 1.

18. quad. m, 4. pof. m. 7. M.
4- quad. : - p- 8.
4 quad. 1, 4. pof. p. 1.

1.quad, m. ;.
3. M.1. quad.

1.quad.quad.im.6.qd.p. 9.- |

————
| 2. pol. i 1.
t

'} 4- quad. m. 4. quad. p._I.—‘— . I-IPOf-

1. quad. zqual. 2. pof. p.2. [ &e. 3. p I+
L. quad. p. 2. pof. ®zqual.4 | Re. §o M. 1.

p* =ltimatio. 2* Eltunatio.
res R 3. p. 1. f€ 8. §. m. I.
|quad. 4. p. . 12.! quad. 6. M. B, 20.

qd.qd.28.p.5.768| qd. qd.§6.1m.5. 2 8 8.

—— e

4 resme. 48.p. 4. | 4. res g So. M. 4.
9d.qd.8..768.p.28 | gd.quad. m. 5.2 880.
p- S.I _ '‘p. 56. p. 8.

agareg.B.1200.p.40. |aggreg. 6o, M. R.
. 20GC.
ro. quad. 40. p. &) r10.quad.Go.m. B

' 1200, 2000.

rom zlimationes funt 5. 3.p. 1.8 ®. 5.
m. 1. dico igitur quod in zftimationibus 1.
quad, quadrati p.” 4. pofitionibas p. 8. =z-
quantur 1o. quadratis , cuius probationis
experimentum habesa latere dilucidum, ve
patet, non declaro autem, an fa&a alia po~
fitione perueniremus vt dixi, ciim 1. cubus
p-30.2quabatur 2.quadratis p.15.tebus,ad
alias duas zftimationes, fed fi te dele@ac
operatio, per te ipfum potes illud inqui-
reze,

Qvestio X

Inuenias tres numeros in continua pro-
portione, quorum aggregawm fic 8. & qua-
dratum tertij, fit 2quale aggregato ex qua-
dratis primi & fecundi , ponemus eos per
primam regulam 1. 1. pof. 1. quad. erunt
igitur quadrata1. 1. quadratum -, quad,
quad. igitur 1. quad’quad. zquatat 1. qua-
drata p. 1. quare ex capitulo-deritativo-
rum vigefimoquarto , habebimus rei =fi-
mationem g. v. &. 1+ p. -, & tettia Quan-
titas eft eius quadratum , [cilicet . 12 .
+» & prima fuit 1. igitur totum-aggrega-
wm efti poa 5y poge Ve . 35p, X,

Lo | e,
TP iy o2t
B VB 1 ps = |

frpe 15 pome v 13 pote

‘hoc autem non &t 8. vt propofitum eft, dic

igicur Per. regulam. trium_qoantitacum , G
13Pe B g PoBee Ve Rer TP eflet 8
quid eflet 1. prima quanitas 2 duc 8. in 1.
fie 8. divide 8..pef 13- p.Be 15 posze V- B
I3 P> & €Xit 4. p. RV, B, §00: P. 10-

M. B VIR, 19200 p. 18, & hac oft prima
qQuantitas, qua habita fi: doxeris eam per
B 15 p. 5 » habebis tertiam quantitatem,
quam fi duxenis denud in piimam quanti-
tatem vitimo inventarum , ». . produdti,
eft fecunda quantitas , & ne mircris qudd
tertiath quantitatem preponam fecundz in
operatione, quiaeft longé fimplicior.

Qvastio XL

Si quis dicat, inuenias numerum , qui
dutus in . {uam cobicam m. 3, facjat
64. Pones illum 1. cubum, igitur ducus
in 3. cubicam m. 3. producit ;. quad. qua-,
dratum m. 3. cubis, zqualia 64. igitar 1.
quad. quadratum m. 3. cubis, zquatur 64.
dico qudd poffumus foluere modo feptima
quz(tionis, & etiam alio wodo, fine tranf-
‘mutatione , uo poteft etiam foluj. feprima
quzftio, & facilivs, fed volui docere ambos
modos, vt melius cires operari , debes igi-
wur cire duo. Primum, quéd vt res debent
{emper manere ab alia parte;, 4 qua eft nu-
merus cum quadratis, & non 2 parte quad.
quadrati , fic cubi; fed p. fea m. debent ma-
nete cum qQuad. quadrate. Secundum, q.0d
vt niimerus rerum nunqiam debet varijari >
fic nec numerus cubotum. Et poffimus ad-
dere tertium his, fcilicet, qidd vbifunt res,
peruenimus ad 1. qilad. quadratum p. quad.
p-numero, zqualia quad. rebus p. velm. &
numero p. fic hic peruenimus ad quad. qua-
dratum p. quad. p. numero, zqualia quad.
quad. cubis p, vel m. & quad. p. Hoc in-
teliacto, fic leuitur quzitio., addes ad .nu-
merum 2. pofitiones quadratorum , igitur
ducto eius dimidioin {e, fit 1. quadratum
numeri gyadratorum. quadratorum, dinifo.
igitur per.64. habész quad. numerum qua- -
dratorum quadratorum , quare vides, qued

#7qd-p.1.|m. 3.cub.|2.pof.|5-qd.J2 pol.{6 4
quad..qd. quad,\qd~.qd. qd.

addidifti ad habendam radicem = quadrat.
pro numero quad. quad.-8¢i:2. pofitiones
pro. numero. Quad.’ igitur-addes eadem ad
1.quad. quadrarum m. 3. cubis; & habebis
& Quadrati p. ¥, pro.numero quad.-quad; .
& m. 3-.cubis & 2.-pofitionibus, - pro nu-
mero quadr.” igitur; ad; hoc vt thabeat. rac:
dicem , oportet vt extrema. inuicem: du-
€ta, producant,, quantum dimidium mediz”
quantitdtis in fe ;- eft autem dimidinm. 1+
cubi,:quod dudtumiin; fe.,.producic 2% cu:
quadrata,.& ;= :quadrati:ps 1. numeri quad.
quad. in 2. pofitiones numeri quad. produ- -
cit - cabi p. 2. pofitionibus numeri cu.
quadrati, nam-quad: quadratum in quadrai
tum,, producit.cu: quadratum, habes igitur
7 cubi p. 2. pofitionibus numeri cu. quad.
®qualia 24 cu.'quadratis, igitur cu. Qua-
dratum , ad cu. Qadratum in @qualitate ;
fic numerus ad nomerum, quare;; cubi p:
2. pofitionibus, zqualia 24, quare 1.cubus
p- G4. pofitionibus 2qualia’ 72. quare rei
zftimatio , p. ge. v. cubica & 110055 p-
36, m.%. v.cubica B Yroo§ m. 36. &
dupluin




300 Artis Magnz, feude Reg. Alg.

duplam huius proquadiatis addetur verique
parti, radix igirut ex vna parte eft 8. p. re-
bus fubnumero zftimationis rei , ex aliaau-
tem quadrata (ub numero . v. ;- quadra-
ti, huiuszftimationis addito 1.m. pofitioni-
bus fub numero R.dupli huius zftimaticnis.

Qvastio XIL

Si quis dicat, 1. quad. quadratum p. 3.
2quatur 1 2. rebus, addes 2. pofitiones qua-
dratorum, & 1. quadratuin numeti quadra-
rorum, quare fic habebit 3. quadratam fi-

r.quad. quad. f. 3. 12.pel.
z.pof. quad. p. 1. quad. m. ;.

| 1.qd. qd. p.2.pof.p.xeqdi | 2. pol [ 12.] 1.
quad. m. ;.

r.qd. qd. p.6.quad. p. 9. 6. quad. p. 7z.

. ' ypol. p. €.

ne numero ve clarum eft , igitur addemus
cx alia parte pro numero quadratorum 2.
pofjtiones , & pro numero 1. quad. m. 3.
habebis partes vt vides, quare multiplicatis
pattibus, habes 1. cubos quales &. rebas
p. 36. & 1. cubum, =qualem ;. rebus f.
1 8. & res valet 3.igitur partes {unt vt vi-
des, & erit 1. quadratum p. 3. ®. primz
partis , 2qualis rebus #. 6. p. numero B
6. &res qazfita erit, Be. vo . 6, m. 1%;3:
B 1

Qvastio XIIL

Invenias numerum, cuios quad. quadra-
tum cum duplo cubi, fit f. ipfo numero,igi-
tur dices, Y. quad. quadratam . 2. cubis
€quanturad 1. pofitionem p. 1. hic non da-
tur tocus radici {ubtrahendz , nec diuifion;.
Sed dices ex prima regula, inuenias tres nu-
meros in continua propertione, quorum ag-
gregatum ad aggregatum fecundi B rerij
eamdem habeat rationé quam aggregatum
2' & 3" ad primum.Pones igitur os 1.1.pof.
1.quad. habebis igitur 1. quad. quadratum
P 2. cubis p. 1. quadrato, zqualia 1. qua-
drato f. r. pofitioni . 1. quare abieéto 1.
quadrato communi, habebimus 1. quad.
quadrattm f. 2. cubis, 2qualia 1. pofitioni
P+ 1. ergo iam fcimas rationes quantita.
wim , quia verd ex aggregato in primam ,
ficquadratum aggregati fecunde & tertiz ,
igituar tale aggregatum eft divifum fecun-
dum proportionem habentem mediym &
duo extrema, 8 eias minor portio eft 1. igi-
tur refiduam (& eft maior portio ) ft w.
17 P 5 & hec 2quatur { vt fupponitur )
1. quadrato . 1. pofitione, igitur quantita-
tes funt vt vides. B

Mediz igitur quantitatis (quz eft res) 1.
quad. quadratum f. 2. cubis zquantur ipfi

’ prima 1.
L. | 1
2. rEs pr. v. Be. 14— .-;m.—;

3-quad. Bt 15 p. Lom. g Ve B 15 o

quantitati f. 1. id et ge. 1+ 5. L5 +: &
per hzc intelligis modos harum regularim ,
fiesempla hac diligenter cum fuis opera-
tionibus animaduertas.

CarvT XL

De mods [uppqﬁtionum generalium , ad
artem matorem pertinentibus, & re-
“galis qur extraordinem [unt, ac &fti-
mationibus diuerfi generis ab ks que
difte ﬁmt.

V u fuerit ‘cubus Zqualis quadratis
&mnumero , {1 ab 2ftimatione illa de-
trahatur numeras quadratorum , relinque-
tur zftiinatio cubi & totidem quadratorum,
aqualium numero qui {it in eadem propor-
tione cum numero primz @quationis in
qua eft ipfa {econda zquatio feu @ftima-
tio ad primam zftimationem. Exemplum ,
cubus zquatur 2. quadratis p. 13, & afti-

1 ) atimat.
1.cu. zqual. 2. quad. p. I%I, 2+

i . P 2. quad. zqual. &1

4+

matioelt 2, dico, qudd {i abiicias 2. nu-
merum quadratortm, reliriquetar -, 2fi-
matio cubi & 1. quadraterum , zqualiam
+> qQui numerus eft in eadem ‘proportione
cum 13- numero prioris quationis , in qua
eft + zftimatio {ecunda, ad 2 primam -
ftimationem, cuius demoenftratio fit hzc.

DEMONSTRATIOO.

Ponatur a b =ftimatio prima, & 2 ¢ nu-
méris quadratorum , & erit b '¢ =fimatio
alicuins cubi & quadratorum , fécundum
a ¢ numerum 2qualiun alrcui numero , qui
fit e, ponatur verd d numerus , qui cum
quadraiis 2 b {écundum numeruma czque-
turcuboa b, quia igitur cubus a b 2quarur
producto ex a ¢ & c b in quadratum a b,

a « b

1] 1

Pl

—~ 4\

itémque producto ex a ¢ in quadratum a b
cum numero d, erit d ®qualis producto cb
in a b quadratum , & fimiliter cubusc b
cum preducto a c in quadratum cb, zqua-
tur € numero, & Equatur etiam producta
ex a bin quadratum b ¢, igitur produétum
a bin quadratum b c, zquatur e, veriim pro-
du@ib ¢ in quadratum a b, ad productum
abin quadratumb e, vt a bad b ¢ per
143. libri de proport. colligitur, &in lib.
Alizz. Proportio igiturd ad e, vta bad
b ¢, quod erat probandum. Similiter fe-
quitur, permutando proportiones @quatio=
num numerorum ad fuas zftimationes eafl-
dem effe , cim wftimationum differentia
fuerit numerus quadratorum.

Chim fuerint cubus & quadrata, zqualia
numero , item cubus zqualis totidein qua-
dratis eidémque numero, exit proportic ag-
gregati ex prima zftimatione & numero
quadratotum, ad refiduum, quod fit detra-
¢to i fecunda zftimatione humero quadra-

torum,




"

torum, vyt fecand zftimationis ad primam
duplicata, velut b.dicars, enbos & 3. qua-
drata, #qyantur 8¢ cubys zquatur 3.
quadratis p. 20. in prima, zflimatio rei eft
2. in fecunda eft %. v, .cubica r1. p. B
120.f. B Y. gubica 11, M. 2. 120, p. 1.
dico quad fi addas 3. numerum quadrato-
um, ad 2. Primém;,xfﬁm;iﬁmem (& fiec
5.) & minuas idgm. 3. ex{ecanda zftima-
tione (& fiet Be. v, o 1T. P B 120. po B
Vo CU. 11,10, B 128 . 2,) quod propor-
tio 5.ad hanc radicem, eft velot 5. v. cu-
bict 11. p. . 120, Po R Vo Cibica 11, M.
R. 120. p. 1. zftimacionis fecunde , ad 2.
zftimationem pri icata, cuius rei
eftdemonftratio heec,. . .-~ -

DEMONSTRATI O.

Sit mftimatiq prima b ¢, fecunda a b,
numerus® quadratorum- communis , a d .
quia igitar cubus a b, quatis eft produdkis
ad &db in quadratimd’a’b; ‘& a b eft

numegps.quadratargm ,esjt produdtum ex
db in quadsatym a b, zqugle numero =-
quationis , quaze & eabe. b e cum produ-
&oad in, quadramym b c, igityr quod éx
b & o quadsatum a b =l el ¢, quid
ex aggregatg. 2 d & c brin quadratim c b,
igitur per 7..fexti & 34., 1, Elemento-
rum, ad &¢ b, iun@orom ad bd , vélue
ab ad. b ¢, 1atio fey propottio dgplica-

R
L shdRd hl

B C

ertety
lum rerupp @qualia:
zftimatip fecunda femper.
detrahenda tertiz parti numeri quadrato-
ram, vt habeatur prima , & eft ex his qua
ad feprimum capitnum-perrinent, 82 mo-
dus eft.. Sume differentiam. numeri zqna-
ionis- propofiti’, 8¢ duplj cubj Tpquad. &
eampon¢ pro ndmero, qui cum cabo zqua«
tur rebus: potidemns: quiogus- e aymerus
qui eftrertia pars quadrati nameri quadra-
corum ; €0 inuerifa fecand Elimatioiic,
pio a prima, adiles, €am’ Tpquad. fi
numerus fgit maior duplo cubi Tpquad. vel
minues; fi-ngeneres. fuit-minosdiplé cubj
Tpquad. ;& conflatum vl xefidaum , efk
miimaticprman: Lol 0 0 L0

Exemplua’y.: Cubus 82 8e. @quansur 9.
quadratis; dupla cubm:4 .qui'eft Tpgyad.
fie g diffeventia cuing abBo: efti 26, igitug
cubusi f.:26: 2quabitur 2 7 rebiss 5 cft au-
tem vy tertia pars-quadrati- 9. igitor, aftis
matio fecunda -eft. . 3. quzzaddita ad >3:
tpquad. conftituit 4. =ftimationem pri-
mam quia numeres , qui eft 8o. eft maior
duplocubi Tpquad. quod eft §4. .

Aliud exemplum, Cubus p-5. mquatur 6.
quadratis , duc 6. in fe fit 36. haius ter-
tia pars &k r'2. numeras rerum, inde detra-
he ¢. numerum xquationis, ex 16. duplo

Tewe. 1T

ts zapali cubod;

can alum in’ capitu:
cybo’ 5 &

+~Demodi

- plumicdina b,

-partemi.quadratica b’

sfuppofia&e. 301
cubi 2. T_qu-}ad. 8¢ relinquitur 3 1. igitur
1. cub. . 11, 2quater 12. rebus.atima-
tio autem eft 1. demahe igitgr 1iexian
Tpquad. quin, nmeries e minar duple e
bi Tpquad, relinguitur Zfirmatio cubi P 5
zqualis 6. quad. .

De#dins TRATIO.
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_ Demonftratio ayrem huiys eft , pc‘m:i,:w:
ab numerus quadrasorum 9. a ¢ ®ltimaio
Igi, cuins cubus p. 8o. zquamyr 2 b dudz
in.af quadrarum a ¢, & fic a d reria; pats

a by & Gimilicer. dedowbife 2 g -fuperficies
-zquidiftantinm: laterum;; Bctertia pavs.que-
dratia b per primamy.fexti: Elementoruin,
‘quis igienr-e¥ bainvaicy fic .qubus 2 f p.
8o. erit quad ex-biciivaif 8o..qgod.igingk
-exbdinaf.fo, f cvqued;extd jmaf
detrado igiturianediex b d-in adp, Breft
duplum cubj a-d; fiet quod ex bidiin. guo-
‘manem, :h.0f: qomquod.exic ding £ at
quad ex: b.diin-goinrbonem , zquale cf
quadraplo c.din ghadratom ahj &:duplé
ad-imquadratam:k f1ediquod finex :b.e;
eds d-aidsh: & xeligua fupplementqrum
fupr-wqualés) iguickie 5 quadroplom igicar
<d; in, quadeasnm.. 2lhicom:duplo Z:din
quadracam-fu £ myuatur 261 52 ediquad e
sdinf a,atéxiddinfa; 6 cubuscd:; &
uplioa a:din qusdratum £h , 8 ¢ d in
quadbatium iah femiels s igitar dblatp. eo
iod &x cd inspadiarim ahfemal, & cx
ad inggadratum h £ bis, veringue; edg tei-
; squale: cubo.c/df; 26. 2t
3 ter; zqualecftel; quod
d'in 2' ¢ {emel, chand b & wertig
pars g, igitut quodiexicdiina gthrtiaim
b wguale etxubo iplus
gd,é, 261 R L ’7 P
~Chmquaitionis{oltio ad multicadicem 4
denaminatiqnim: pegenerir 5 {ojatio ple-
oungae {peraci-poted ;nam ex melatiada-
sione fepinshoc:Sagnir, vnde 2d pasciores

" &:npras denominationes dedudta fobbicur,

S¢ generaliter. (At .cm ad. dapieslum pau-
carum {ed. inzgualiam - demomihationum
perueneric, quzdionis ofutio 5 ‘nunquam
genetaliterad cogritionem perueniet, clim
{empes inid jncidat capitulym; qupd gene-
ralem eftimationis . inueniendz - régalam
oon habe :ovalut 1 ad.capicvlom: it ,
quadratorum , rerum ac numeri deuene-
rit. : .
Clm verd hoc in omnibus, tum maxi- g
me in Geomerricis quaflionibus, qua gra-
ues funt, plurimum conferre folet , vr pra-
uias alias, ac minus difficiles qualtiones
olnas, huius libri auxilio, demum in regulas
‘ Cec de




'
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de medo folutienes has. contrahes, inde.
jllarum auxilio pededeatim procedens per
pofitionis precepra & tegulas, ad aliquod
tandem Wotm capiealorum notorym per»
wenies, ex quo-dilucida folutio apparebit.
Prater has aatem #fimagiones , aliz
quadam emergunt,quarum aumgrus eftin-
finicus, nec vilius earum generalis eft vius,
verlim que maximé funt frequentes , tri-
bus modis flunt. Aur enim regala peculia-
ti, vt in fexto libro oftenfym eft. Tum ma-
gis in capitulis omnibus quantitatum con-
tingé proportionalium , vt facile eft cxperi-
ri. Aliz autem ex jterata regolargm vel
capitulorum operatione , vel mixtione: v
cdm ad quafici folutibvem pluribas capitu-
lis vel reguli$ indigeraus, Exemplam habes,
{uperids, Gapite 3}; Quiftione 4. & Ca-
pite 31, Qiigftione 2, hyiusyle ;g?mﬂ per-
ficere. Tertip mode hibebis varfas 2{tima-
tiones, culﬂ?‘fapitula vel regulds non in nu-
metis, {ed jim vatiatis zftimatjonibus exer-
Sueris, vt }i‘aicam; facex 3 vitimi 8. m.
%, 2.duas partes, ex quarym dudty in ra-
dices -alteriusmutuo flant numeri, qui in-
&i inuicem faciant'4. operatio perueniet
ad abfonam quantitatem.
Natura produdli -€x pactibus nymeri in
#z. quadratam velcubam vel alterius gene-
ris partis relique , eft de genere cubiy, vel
quad. quadrati, excepto quod quantitas fu-
menda eft proximior maximé snon minori.
Exemplum , fi qus dicat; fac.2x 1o, duas
partes, quarum prodoétum vnivs inquadra.
tum alterios faciar 9. & poltmodum velis
dicere, fac ex aliquo numéro duas partes,
ex-quacum ducka voius i quadratum alte-
sing, fat 18. tunc vides quod talis preds-
€tio et ex genere cubi, quia igitur ; fi pro-
pertio eflet eadem , fieret hoc ex 20. quod
eft duplum 10. vt 18. eft duplum 9, ar quia
eft ex genere cubi, inueniemus.duos:ténmi-
BOS preportione continud medios iwsér 1.
& 20. 8 funt . cubicz 2000. & 32 kubi=
€a 4000. igitur nu- 18
merus quefitas cft 5, | 7 ’
cubica 2000.nam vna I Yo 2o
parsef ®. cubicaz, 2% Fw
alia 3. 1458. ducka J2e00. 4000,
. cub. 1458, inquadtatum %, cub, 2. fit
3. cubica §832. que cft 13, Dico igitur
quod fi dixiffet, ve faciasde 10, dgas par-
tes, ex quaram mutua multiplicatione in
B..alrerius fiat 1 2. quad haxc haber racio-

- nem.cubicam, vnde fi diceremus, ingenias

numerym ex cuius du&y viciffim partium
in mutaas radices fiat 24, & velis ex primis
partibus inuenire alias,tunc inter 10, & z0.
eadem ratione, qui fehabent vt 9. & 18.
accipies .in ratione cubica duas terminas
medios proportionales, & maior. illorum
qui eft 8. cubica 4000. eft terminus qua-
frus, namvaa pars el ®. cubica 4. sliag.

feu deReg Alg.

cubiex 2916. duevicifllim in &, quadratam
alterius fiunt s cubica §832.8 F.cub.216.
qua {unt 18. & 6.& hziendz faciunt 24.
Quzlibet zquatio cubi zqualis rebus & 8
numero , conuertitur in confimilem , cuius
numerus rerum conffat ex diuifione prioris
pumeri rerum per nymerym &quationis , &
numerus 2quationis eft 5. cius quod pro-
uenit divisd monade per ramerum 2quatio-
nis, vt in exemplo, cubus @quetar 6. pofi-
tionibys p. 2. divide 6. owmerum pofitio-

1. cub. #qualis 6. pol. . 2.
1. cub. zqualis 3. pol. P +

1. cub, zqualis 4. pof. p. 4.
1 cub., zqialis 1. poll p.

‘ 1.cub, zqualis 6. pof, . 9.

t. cub. zqualis = pol. §.-

ngm per 2, ndmerym zquationiss exibit 3.
numerys pofitionum (ccund® zquationis
divide etiam voitatem per 2. pumerurd
Zquationis , exit 4 cuius % eft numerus
zquationis, & irain duobus reliquis exem-
plis. Inuentio, aurem-zilimacionis-waiuis per
aliam, eft valde difficilis, veruntamendico,
qudd habita fecunda eftimatione , ipfa erit
B. numeri rerum multiplicandatum cum
monade fen vno per 1.cub. & per pofitio-
nes, & pumerum priotem ex alia paite, in-
de addes tot quadrata vtrique parti , quo-
tas eft numerys, qui. prouenit diuifo' vno
per quadruplum quadrati ciufdem {ccondx
zltimationis , & habebis quad. quadratum
$- cubo . quadrato ex yna pare, habentia
B, quz erjt quadl f.'pof. & ex alia quad p.
pol. p. numero’, habentia fimiliter radi-
cem - qua etit pofitic p.numero, quare per
capitulum, habebis aftimationem, vt in
tertio exemplo, habes fecundam reizftima-
tionem 1. pro habeunda prima duc 1. pofi-
tionem §. 1. ( pro regula fuminir 1.) fed 1.

} .egb. | 6.pol.p. o

r.pofip.1.]| 1. pof. p. 1s

l 1.quad.quad.p.1.cub. [ 6. quad. §. 1 5.
5 . . pol.*p. 9.

, 1.qd.qd. f.r.cupiqd {6+ quad«ry_.x 59
. pebp. 3

| 1.quad, .- pol | a5 polip. 3.

pol. eft propter quadratum xRimarionis rei,
qued fuit ctiam 1, in 1. cubum & 6. pofi-
tiones §, 9. habebis 1. quad. quadratum p.
1. cubo , ®qualia 6. quadsatis, f. 9. P-
15, pofitionibus , deinde adde verique parti
+ quadrati , & eft quod prouenit {emper
divifa vnitate per quadruplum quadraci nu-
meri pofitionum additarum, & habebis par-,
tes habentes . quadratas, quaie res eft 3.
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